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五年级第一学期

一、怎样计算又快又准确

活动目标　　会利用乘法分配律及积不变的性质，灵活的

拆数和字母运算，使复杂的小数运算变得简便，提高计算的准

确性和速度

学习数学一个很重要的目的是学会计算，学会数量间的

运算。随着现代科学技术的发展，计算器、计算机的发明与普

及使计算逐渐趋向于机器化。但是在某些场合，没有计算器又

需要进行计算的话，那么人工计算还是必要的，而人工计算能

利用运算定律和性质进行一些巧算，则运算可以又准确又快。

利用积不变的性质进行简便运算。

计算：

观察此题，不难发现这是一个多积求和的计算题，如果能

用乘法分配律则可以使运算简便，但是没有相同的因数是不

能使用乘法分配律的。仔细观察，可发现

三个数字构成，我们可以用一个因都是由 数扩大若干

倍，另一个因数缩小相同的倍数积不变的性质，改变

使之 ，就可以使用乘法分配律了，具体解法都变成

如下：

（扩大（扩大 （ （缩小缩小
倍倍） 倍） ） 倍）
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使之变成

＋

做一做（一）：

用简便方法计算下列各题：

巧拆数，使运算简便：

计算：

利用拆数使

，再用乘法分配律，造成两个相等的积相减，那么这两个

乘法就不必计算了。然后再次使用分配律，可以方便的计算出

结果。利用合适的拆数，可以使计算更灵活而简便。具体计算

如下：

计算：

的 倍，那通过审题，可发现 在恰好是

中 倍，缩小 扩大 倍利用积不变的性质，将

，那么此题可以这样计算了：
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计算：

利用 ，使

被减数与减数都变成用相同因数计算的积，显然这两个积是

相等的，被减数与减数 了。具体计算相等，差自然就是

如下：

认真审题后，会发现前后两个乘法中，每个括号内都有若

干个加数是相同的，我们不妨先用字母来代替这些数，看看计

算会有什么变化？

此题还有其他的拆数方法，同学们可以自己尝试。

做一做（二）：

利用字母代替数，使运算简便。

）一计算：

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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通过用字母代替数，使运算过程得以简化，使本来一个很

复杂的计算变得简单，同时与原计算又是等价的。

）＋ （＋ ＋

假设：

原式就变成了：

由于 相等，原式进一步变成

分别还 与与这时再将 原成

得

（）

根据上一题的经验，我们不妨设：

＋

） （原式
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做一做（三）：
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二、怎样确定余数

活动目标　　知道在除法中，余数的一些规律性变化，会利

用这种规律性来解题。

知道几个数的和、差、积除以一个数，所得的余数，一定等

于这几个数分别除以这个数，所得的余数的和、差、积除以这

个数的余数。知道余数也是可以运算的。

数学课上，老师出了一题选择题：

（）括号中应填：

小 ）因为李讲“：应选择（ 就是

从竖式看 时余数是 ”小王讲“：不对，如果余数，商是

是 ，它比除数 大， ”小这是不可能的，应选（

张说“：小 ，那么王讲得也不对，如果余数是

，与原式被除数不同，只有

，因此应选（ ”老师说“：小张讲得有道理，谁还有补

充。”小唐补充说“：小张从验算来推测余数。而小数除法是利

用商不变的性质来计算的，商不变的性质只说明了被除数与

除数同时扩大（或缩小）相同倍数时商不变，并没有讲余数不

变，小李做的竖式得到的余数是 ，这个余数是随着被除数

与除数扩大 倍，它也扩大了 倍，如要恢复到原来的余

数则必须把 缩 倍，就变成原式的余数小 ”老

师高兴地说“：小唐讲得真好。在除法中，有关余数的学问可多

呢！”
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余数的重复出现。

当商是整数时余数是几？

我们在计算商是循环小数的除法时会碰到余数重复出

现，那么在做商是整数时，余数会不会重复出现呢？我们对这

题不妨先用竖式来除一下：

显然，相同的余数又重复出现了。不难

发现 个，每 组成的数，被 除正好整

除，每次除得的余数分别是 ，这样可

以 个把 个 组成的数以 为一节，

可划分成 ，即 节还多

，个 而

当商是整数时余数为 。由此可见，当商是

整数，余数有时也会呈规律性的重复出现。

你不妨试试看。

做一做（一）：

当商是整数时，余数各是几？

个 组成的多由 位数被 除，余数是几？

根据竖式：

除去第一个 ， 个以后每 组成的数除以 ，余数又重

复出现依次是 个。把 先去掉首位 然后分成

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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位一组，可分

个 ，余数，余下了 显然是

本题的解题思路基本上与上一题

相同。但要注意两点：（ 当首位（甚

至前几位）不够除时，在找出余数重复

出现规律后把被除数进行划分时，应

把首位（或前几位）去掉，否则将产生

错误 当商是零时，也应看清余数

是几，不能看错。如这一题的第二次除

得的余数 ，其中十位上的 就是是

第一次除得的余数，二者要分清。掌握了这两点，不妨试试看

做下面几题。

做一做（二）：

的余数是几？

的余数是几？

余数还有什么规律性的变化？

除以 ，余数 余数是 那么是 除以

与 的和、差或积除以 ，余数又各是几呢？

，而 ，余数 。如果把为

的余数相加，恰等于 ，且的余数和 余数

为 。这是不是一种巧合呢？再看

，而 ，不妨的余数余数是 不够减

的商从 中退下 ，使余 ，用数变为

恰也是（ 的余数。再从

分别除以显然 与 以后余

数 与余数 相乘后的 ，与积被 除余数还是
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的余数相同。当然，我们还可以举出很多的例子来说明这个道

理。

这样我们就可以找出一个很有用的规律：

两个数（甚至几个数）如果分别除以同一个数得到两个余

数（或几个余数），则这两个数的和、差、积除以原来的除数所

得的余数，与两个余数的和、差、积除以原来的除数所得的余

数是相等的。下面我们将应用这个原理来解一些数学题。

有一 与列数，前两个数是 ，从第 个数开始每一

个数都是前两个数的和，这一列数中第 个数 ，余除以

数是几？

如果我们想先按这列数组成的规律来找出第 个数

将是很困难的，且不现实，当然也就更谈不上用第 个数

去除以 来找余数是几了。我们不妨找一找这一列数中每一

个数除以 后的余数能不能形成一列有规律的数。

这一列数的前几个数不难找出 又

个数因 ，而第

的余数为 ， ，而同理

的余数也可以用 的余数与 的余数相加为

。这样，很容易可对应列出这一列数除以 后的余数：

，显然余数这一列数也是有规律

的，每六个数为一周期。用 。第 个余数是

个周期最后一个数，显然是 。问题不是解决了吗？

做一做（三）：

甲数除以 除余数是，余数是 ；乙数被 除丙

，那 乙 丙）数余数是 么（甲 还有余数吗？

一个数被 除余数是 ，那么将被除数扩大 倍，

除数不变，余数是几？
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⋯ ）⋯（ 是整数，余

数是几？

⋯这列数）有一列数 中第

，个数除以 余数是几？
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三、换一个角度思考问题

活动目标　　会用逆向思维的倒推法来思考问题。会从不

同的角度来思考问题，开拓思维，使思维具有更大的灵活性。

学校要举行一次全校学生乒乓球单打比赛，比赛采用淘

汰制，共有 名同学参加。体育老师请小王算一下从比赛开

始到决出冠军，一共要进行多少场比赛？小王画啊，写啊，算

啊，老半天还没有结果。旁边小军听了体育老师的介绍后，低

场比赛，头思索一下对老师讲一共要进行 小王很惊奇地

问小军“：你怎么这样快就算出来了？”小军说“：很简单，我不

从比赛开始算起，我想每打一场比赛就淘汰一人，而冠军只有

人 人，当然必须打 场比，这样 人中必定要淘汰

赛。”体育老 场师编制好比赛顺序后计算一下，果然要打

比赛。

像小军那样换一个角度来思考问题的方法，对提高我们

的思维能力、解决问题的速度具有很大的帮助。可以开阔我们

思路，使思维的灵活性大大提高。

从后面开始推算。

水果店第一天卖出店里的西瓜一半又半只，第二天

卖出剩下的西瓜的一半又半只，以后几天都是卖出前一天剩

下的一半又半只，到第七天正好卖完。水果店原来有多少只西

瓜（？注意：西瓜都必须整只卖出。）

我们不妨从第七天开始向前推算。因为西瓜不能半只卖

出 只，这也是第六天卖出后剩，因此第七天卖出的西瓜应是

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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下的西瓜。然后就可推算出前一天卖剩的西瓜应是（卖出的西

瓜 只西瓜） 所以第 五天卖剩的西 瓜应是

（只）。第四天卖剩的西瓜应是：

只）；依次类推，第三天卖剩的西瓜是：

只；第二天卖剩的西瓜是（ 只）；第一天卖剩

的西瓜是 （只）；原有的西瓜就是（

（只）。从后面开始推算可以把一些原来无法思考的

问题变得可以有条理有步骤的思考。

做一做（一）：

）一个卖鸡蛋的老婆婆第一天卖出她所有的鸡蛋的一

半加半只，第二天又卖出剩下的鸡蛋的一半加半只，第三天又

卖出剩下的 只鸡蛋，老婆鸡蛋的一半加半只，这时还剩下

婆原先有多少只鸡蛋？

）一筐苹果，甲取了一半又一个，乙取余下的一半又一

个，丙取再余下的一半又一个，这筐苹果还剩一个，这筐苹果

原有几个？

有砖 块，兄弟二人争着去挑，弟弟抢先摆好砖时，

哥哥看弟弟挑得太多，抢下一半，弟弟不服又从哥哥那儿抢回

一半，哥哥不肯，最后弟弟给哥哥 块，这时哥哥比弟弟多挑

块。弟弟最初准备挑几块？

砖一共有 块，最后哥哥比弟 块，可知弟弟最弟多挑

后挑的砖是： 块。显然哥哥挑

（块）。然后我们 块可以从后面向前推算：在弟弟没给哥哥

砖 块），哥哥挑 块）。前 哥哥在没给弟挑

弟抢去一半时他挑 （块），这时弟弟挑

（块）。由此可知，最初弟弟没给哥哥抢去一半时应挑

（块）。
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我们可根据题 块砖来一步步验证是意从弟弟最初挑

否正确。你会吗？

做一做（二）：

小 粒糖，分好后小明发现自己分得太红与小明分

多了，他就拿出与小红同样多的糖给小红，这时小红又觉得自

己太多了，她拿出与小明剩下的同样多的糖还给小明，这时小

红与小明的糖同样多了。你知道开始小红与小明各分得几

颗糖？

某仓库运出 批原料，第一批运出占总数一半，第二

批占余下的一半，以后每一批都是前一批剩下的一半，第四批

运 吨，乙厂出后，剩下全部分给甲、乙、丙三个工厂，甲厂得

是甲厂的一半，丙厂分到 吨，求仓库原有几吨原料？

换一个角度思考问题。

有一条铁路线，包括起点和终点站共有十一个车站。

往返的火车在每一个车站都停靠。往返的车票是不相同的。那

么十一个车站一共要准备多少种车票？

我们如从起点站考虑起，则需准备前方十个车站的十种

车票。第二个站，则不仅要准备赴前方几个车站的车票，还要

准备返 种。如此推算回起点站的车票，这样也要准备车票

出一个个车站所需的车票，再求出总和。但是这样的思考过程

很复杂，我们不妨换一个角度思考一下，每一个车站除了自己

本车站外，都要准备好开往其他十个车站的车票，没有一个车

站例外。这样总的车票种类就 种），这不是很是

简单吗！

做一做（一）：

有 个队参加乒乓球比赛，比赛规则是每一次比赛

个队之间采用都要决出胜负，没有平局， 循环赛，即每两个
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有一种细胞，繁殖速度很快，每分钟繁殖的个数是原

来的 倍，有这样的 分钟后，就达到细胞 个经过

只，问在第 分钟后有细胞几个？

如果这 分钟后只； 只 分钟后：样想：开始：

只； 只⋯分钟后： ⋯要算到第 分钟后是几只将是很繁

琐的。我们也不妨换一个角度从后面开始推算。这样想，第

只，那么 分钟后应分钟后是 是（ ）只，

分钟 ，很快可算出应是 只 。后应是

做一做（二）：

一个钟每天慢十分钟，多少天后分针将指到一个正

确的位置？

倍的数量）一种微生物，每小时可增加 。现有一批这

那么小时就增长到样的微生物， 万个 增长到 万个

时需几小时？

分，队都要比赛一次，然后根据胜得 负得 分的积分多少来

决出第一名，问比赛一共要进行多少场？

写出一个所能表示的最大的数吗）你能用三个 ？当

然它不会是
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四、循环小数与周期变化

活动目标　　了解许多事物的变化都有周期性，掌握事物

变化的周期，并能适当 懂得循运用变化周期解决不少问题

环小数就是小数部分某一位或某几位上的数字呈周期性变化

的小数。会用循环小数小数部分各数位数字变化的周期性，确

定任意小数部分某数位上的数字并能计算任意若干位小数数

字之和。

大家知道，一个数的小数部分，如果从某一位开始，有一

个或几个数字依次不断地重复出现，这个数就叫做循环小数。

就是说，循环小数的小数部分从某一位起，它的数字产生周期

性的变化。在我们周围许多事物的变化都是有周期性的，在这

一章里我们将专门研究周期变化的问题。

周期性变化的事物。

如果时针现在表示的时间是 点整，那么分针旋转

圈以后是几点钟？

分针在钟 小时， 小时是面上旋转一圈，时间过去了

一天， 小时相差，离现在 ，余数是

小时，说明这时候的时间是 点整。

有红、白、黑球 只，再白球共　 只，按先红球

只只，再黑球 ，依次重复排列如下：

问 只球中红球共多少只？

红 白 黑的次序依次重复出现，因此变这些球是按
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化的周期是 现在

只球中红球共有

下表中，上、下两个对应的字和字母配成一组，例如

⋯

，第一 ，第四组是（数组是（我，

）第 组是

如果（学， ）代表 年，那么代表

第 题：表中上一行的汉字是

期， ，所以第

的字母是 个字母作为一个变化周期，

第 组的第三个字母是 ”。因此第“

第（ ）题：连 年在内，到

年）。由于

于 ，所以第二个字母是“

的应该是（爱，

做一做：

如果某年二月份有

是星期几？

）下图中 表示红球， 表示白球，

个球是什么颜色？第

，所以在

（只 ）。

年的应是

个字作为一个变化周

组的第一个字是“我”。下一行

，所以

组是（我

年前后共

，所以第一个字是“爱 又由

。因此代表 年

个星期六，那么下一年的元旦

表示蓝球 第

个球之前共有多少个红球？

）下表中，每列上下两个字和字母组成一组。例如，第

一组是（我， ，第九组是（ ， ⋯ ⋯科，
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年组；②如果（科，①写出第 应）代表 年，

是怎样的组？

）如下图，每个小扇形中三个字和字母组成一组，例如

写第一组是（我， ，第八组是（爱， 出第 组；

②如果（ 年，那么爱， 代表 年应是怎样的组？

循环小数的周期性

变化。

已 知

第 位小数是

几 ？ 如果数到某一位小数

时，这位小数前的小数数字

之和是 ，这一位小数是第

几位小数？

）这是一个纯循环小数，循环节六位，就是这个循环小

，正好整除，所以第数的变化周期是 位

小数的数字应是循环节的第六个数字，就是

先计算循环节六个数字的和

，然后 ，说明 比循环节六个数字和

，而的 倍再 的和，因此多 恰是循环节前两个数字 与

（位）上数字的和。所求的这一是循环小数

位）小数 列成综位小数应是 合算式为：

循环节第一位第二位
＼ ／

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com


