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第一章 算术谜

同学们是否知道我国古代有关!洛书"的神话传说#传说在大
禹治水的年代$陕西的洛水常常大肆泛滥$无论人们怎样去祭祀河
神也无济于事%每年$当人们摆好祭品后$河中就会爬出一只大乌
龟来$乌龟壳有 &大块$横着数是 ’行$竖着数是 ’列$每块乌龟壳
上都有几个点点$正好凑成从 (至 &的数字$可谁也弄不懂这些小
点点是什么意思%一次$大乌龟又从河里爬上来$一个看热闹的小
孩惊叫了起来)!瞧$多有趣啊$这些点点不论横着加*竖着加还是
斜着加$结果都是 (+,"于是人们赶紧将 (+份祭品献给河神%说来
也 怪$河水果然从此不再泛滥了%这个神奇的图案叫做!幻方"$由
于它有 ’行 ’列$所以叫三阶幻方%

- & .

’ + /

0 ( 1

三阶幻方

幻方是算术谜的一种%算术谜大致可分为三类)一是填数字$
二是填运算符号$三是幻方和数阵%
算术谜是一类非常有趣的数学问题$它是由数字和运算符号

巧妙结合而成的谜%它的结构展现出数学的美$它的内容渗透着数
学规律$它不仅在智力游戏中备受青睐$而且也越来越频繁地出现
在各类数学竞赛中%
算术谜是一片具有强大引力的世界$古往今来吸引了无数的

数学爱好者投身其中%谜底像一扇扇大门被不断地打开$呈现在人
们眼前的是更加博大深邃的数学迷宫%少年朋友们$让我们携手探
究这个世界的奥秘吧
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(3( 简单加减竖式填空格

在!庆元旦"晚会上$主持人小丽出了这样一道题目)

( 1
4 & /

( ( (

请大家想一想$被纸片盖住的是什么数字#爱动脑筋的小明看
了看题目之后$想了想笑着说)!我能猜出被纸片盖住的是什么数
字,"同学们$你们能猜出来吗#
其实$这是一道含有一些用方格表示的待定数字的加法竖式%

这 类题目不仅具有较强的趣味性$更能培养学生的逻辑思维能力
和推理能力%
本节主要针对某些含有用方格表示的待定的数字的加减竖

式$学习如何根据运算法则*竖式中数字之间的关系和特征进行适
当的推理$把方格中的数字确定出来$把竖式补充完整%
下面我们共同分析一下$被纸片盖住的是什么数字%把上面的

问题归结为下面的例题%
例 (3在下面竖式中的方格内$各填上一个合适的数字$使算

式成立%

( 1
4 & /

( ( (

解题关键)这是一道三位数加三位数$和是四位数的加法%每
个 数位上都已给出两个数$并且每位数字相加后都向前一位进 (%
根据这个关系$从第二个加数的个位开始填%
解)5 填个位 已知 14 的个位为 ($所以 6 +$且个

位向十位进 (%
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7 填十位 由于个位向十位进($十位上数 4/4(的个

位数为 ($所以十位数 应填 ’$且十位向百位进 (%

8 填百位 由十位进 ($可知百位 填 (%
此题的答案是) ( ’ 1

4 & / +

( ( ( (
由上面的解题过程可以看到$解这种题应按三个步骤分析思

考)
5审题 审题就是找出算式中数字之间的关系和特征$挖掘

题 目中的隐含条件$它是确定各空格内应该填什么数字的主要依
据%

7选择解题突破口 在审题的基础上$认真思考找出算式中
容易填出或关键性的空格$作为解题的突破口%这一步是填空格的
关键%

8确定各空格填什么数字 从突破口开始$依据竖式的已知
条件$逐个填出各空格中的数字%
例 .3在下面算式的空格内$各填上一个合适的数字$使算式

成立%

(
4 1

+
解题关键)在算式中$个位上已经给出了两个数字$因此选择

个位上的空格作为解题突破口%
解)5 填个位 因为 4 1的个位数字是 +$所以第一个加

数个位上的空格填 &%
7填千位 千位数字只能是百位上数字之和向前进的数$因

此只能是 (%
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8 填百位 第二个加数的百位数字最大是 &$而和是四位
数$因此算式中十位上数字之和必须向百位进 ($所以第二个加数
的百位上填 &$和的百位上填 9%

: 填十位 由于两加数个位上数之和向十位进 ($十位上的
数 相加后又向百位进 ($因此第二个加数十位上的空格应填 0或

&%于是此题有两个答案$即

( &
4 & 0 1

( 9 9 +

( &
4 & & 1

( 9 ( +

例’3用9*(*.*’*-*+*1*/*0*&这十个数字组成下面的加法算
式$每个数字只许用一次$现已写出 ’个数字$请把这个算式补齐%

-

4 . 0

解题关键)由算式知$和的千位数字只能是百位上数字之和向
前进的数$因此把确定千位数字作为突破口%
解)5 填千位 据上分析$千位上只能填 (%
7 确定百位 为了能使百位向千位进 ($所以第一个加数

的百位可能是 &或 /%;因为 0已用过<
试验)若百位上填 &$则和的百位只可能是 (或 .$而 (和 .都

已用过$因此百位上不能填&$只能填/%则和的百位为9$且十位向
百位进 ($这时竖式为)

/ -
4 . 0

( 9

8 确定剩下的-个空格 现在只剩下四个数字没有用$它们
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是 &*1*+*’%
试验)若第二个加数的个位填+$和的个位为&$剩下的数字1*

’不能满足十位上的要求%
若第二个加数的个位填 &$和的个位为 ’$剩下的数字 +*1正

好满足十位上的要求$即第一个加数的十位填 1$和的十位填 +%
此题的答案为)

/ 1 -
4 . 0 &

( 9 + ’

例 -3在下面算式的空格内$各填入一个合适的数字$使算式
成立%

0
= (

&

解题关键)这是一道四位数减去三位数差为两位数的减法$所
以 选择被减数的千位作为解题突破口%又由于个位上已知两个数
字$因此先从个位入手填%
解)5 填个位 由于个位这一列只有一个待定的数$减数的

个位应为 &$且个位向十位借 (%
7填千位 四位数减去三位数差为两位数$所以被减数的千

位数字是 ($且百位向千位借 (%
8 填百位 由于差是两位数$所以被减数的百位数字为 9$

十位也向百位借(%这样百位向千位借(当(9$十位又向百位借($
还剩 &$&= &6 9$因此减数的百位应填 &%

: 填十位 由于十位向百位借 ($所以被减数的十位数字
不得超过 减数的十位数字$即被减数的十位数字是 9或 ($那么差
的十位数字为 0或 &%
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此题有两个答案$分别是)

( 9 9 0
= & ( &

0 &

( 9 ( 0
= & ( &

& &

例 +3把数字 (> +分别填写在下面算式中的 里%

& /
= 1

;(&&/

0
年吉林省金翅杯小学生数学竞赛三年级试题<

解题关键)这题限制了所需要填的五个数字$且个位这一列只
有一个空格$因此把确定个位数字作为解题突破口%
解)5 填个位 显然$差的个位上填 (%
7 填百位 由差的十位数字 0知$十位上数相减时$要向被

减数的百位借($这样百位上有&=(= 6 知$减数的百位
填 ’或 +$相应的差的百位上填 +或 ’%

8 填十位 现在只剩下.*-两个数$分别填在被减数和减数
的十位上$正好满足题目要求%此题的答案为)

& . /
= ’ - 1

+ 0 (

& . /
= + - 1

’ 0 (
例 13在下面算式的空格内$各填入一个合适的数字$使算式

成立

212
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(
4 &

&
=

-
解题关键)这是一道加减法混合运算的填空格题$我们把加

法*减法分开考虑$使问题简化%
解)(3加法

5填十位 从算式可以看出$第二个加数与和的十位上都是

&$所以个位上数字之和一定向十位进了 ($十位数字之和也向百
位进了($因此算式中十位上应是 4&4(6(&$故第一个加数
的十位上填 &%

7 填个位 由于个位上 (4 的和向十位进 ($所以 中
只能填 &$和的个位就为 9%

8 填百位和千位 由于是两位数加三位数$和是四位数$所
以 百位上数相加后必向千位进 (%这样第二个加数的百位应填 &$
和的千位填 ($和的百位填 9$这样加法部分就变成

& (

)

4 & & &

( 9 & 9

.3减法

5 填个位 由于被减数的个位是9$差的个位是-$因此减数
的个位应填 1$这样减法部分的算式变成)

( 9 & 9
= 1

-

7填十位*百位 由于被减数是四位数$减数是三位数$差是
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两 位数$所以减数的百位必须是 &$同时十位相减时必须向百位借

($这样减数与差的十位也只能填 &%
此题的答案是

& (

)

4 & & &

( 9 & 9
= & & 1

& -
例 /3下面的算式里四个小纸片各盖住一个数字$问被盖住的

四个数字的和是多少#

( - &

4

;首届!华罗庚金杯"少年数学邀请赛试题<
解题关键)这道题是求被盖住的四个数字的和$对于这四个数

具体是几并不十分重要%而和 (-&的个位是 &$所以个位数相加没
有进位$即个位上两个数的和是 &%十位上两个数的和是 (-%因此$
被盖住的四个数字的和是 (-4 &6 .’%
解)(-4 &6 .’
答)被盖住的四个数字的和是 .’%

习题 (3(

? 热身练习

(3在下列加法竖式的空格内$各填入一个合适的数$使竖式成
立

202
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5 0 (
4 +

& -

7 - + &
4 0 /

( 0 ’ &

1 ’
8

/ .
4 + 0

9 - .

: .
4 (

.3

(

在下列减法竖式的空格内$各填入一个合适的数$使竖式成
立%

5 ’ &
= /

/ -

7 .
= / 1 -

- ’ &

8 -
=

&

: -
= 1
1 + 0

’3在下列竖式的空格内$各填入一个合适的数字$使竖式成
立%

( (5
4 &

& (
= 0

(

7 .
= +

/ ’ /
4 0

( 9 ( &

-3下边的加法算式中$ 内的数字之和是多少

2&2
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4

( ( (

@ 跳台阶

(3用 9*(*.*’*-*+*1*/*0*&这十个数字组成一个加法竖式%

.3

4

用 9*.*’*-*+*1*/*0*&这九个数字组成三个三位数$使它
们的和等于 (&&/%

; <4 ; <4 ; <6 (&&/
;(&&/年吉林省金翅杯小学生数学竞赛三年级试题

’3
<

下面的算式里$每个方框代表一个数字$问)这 1个方框中
数字的总和是多少#

( & & (

4

;第三届!华罗庚金杯"少年数学竞赛试题

-3
<

有 A*B两个整数$A的各位数字之和为 ’+$B的各位数字
之和为 .1$两数相加时进位三次$那么 A4 B的各位数字之和是

;(&&1
%
年全国小学数学奥林匹克竞赛初赛试题<

(3. 简单乘除竖式填空格

上一节向同学们介绍了简单加减竖式填空格的方法$这种填
空格的解题方法$对于简单乘除竖式填空格同样适用

29(2
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例 (3在每个方格里填上适当的数$使竖式成立%

1
C

’ ’ 0

;(&&/年南通市小学生数学通讯赛三年级组试题<
解题关键)因为乘数是一位数$当乘数确定后$根据乘法法则$

竖式中的其他空格就可以依次填出$因此确定乘数是关键%
解)由乘积的个位数是 0知乘数为 ’或 0%当乘数是 ’时$即使

被乘数的百位和十位上都填 &$经试算$积的前二位数还不到 ’’$
说 明乘数不是 ’%则乘数是 0$从而推出被乘数的百位数字是 -$十
位数字是 ($得到此题的解%

- ( 1
C 0

’ ’ . 0
例 .3在下面乘法竖式的空格内$各填入一个合适的数字$使

竖式成立%

- .
C

’ +
解题关键)因为乘数是一位数$因此确定乘数是关键%又由于

乘积的个位是空格$从乘积的个位不易分析出乘数是什么数$所以
我们从乘积的最高位开始分析%
解)由被乘数百位上的数字 -与积的千位数字 ’$可确定出乘

数的范围是 /*0*&%
试验)5 当乘数为 /时$则积的个位填 -$且向十位进 ($这样

被乘数的十位应填 .$且向百位进 (%竖式变为

2((2
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- . .
C ( ( /

’ + -

这时被乘数首位 -和 /相乘$再加上十位向百位进的 ($积的
千位还不到 ’$说明乘数不是 /%

7 当乘数为0时$则积的个位填1$且个位向十位进($这样被
乘数的十位填 ’或 0%当十位填 ’时$十位向百位进 .$则积的百位
填 -$竖式成为)

- ’ .
C . ( 0

’ - + 1

当十位填 0时$十位向百位进 1$则积的百位填 0$竖式成为)

- 0 .
C 1 ( 0

’ 0 + 1

于是得到两个解%
8 当乘数为 &时$算式变成下边的形式)

- 1 .
C + ( &

’ + 0

这样被乘数的十位只能填 1$得到的乘积最高位是 -$而不是

’$不符合题意%所以乘数不是 &%
因此本题有两个解)

- ’ .
C 0

’ - + 1

- 0 .
C 0

’ 0 + 1
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通过前面的例题可以看出$填乘法算式和填加法算式的分析
方法相同%只是在确定各空格中的数字时$有时需要根据已知条件
分析出关键数字的范围%乘法竖式中关键位置是乘数$然后采用试
验法一一讨论$在估计要填的数字范围时$直接影响试验的次数%
同学们在解题过程中$对已给出数字的特征及相互之间的关系$应
进行细致的分析$还要注意进位情况%
例 ’3在 里填上合适的数字%

-
C 1

( 9
+

0

;安徽省马鞍山市 (&&0年小学三年级数学竞赛试题<
解题关键)这是道两位数乘三位数的乘法$并且已知乘数的个

位数字$把确定乘数的十位作为解题突破口%
解)观察算式$乘数的个位数 1与被乘数相乘$积的首位是 ($

知被乘数的百位上填.D积的末位是9$那么被乘数的个位可能是9
或 +%
又因为乘数的十位数与被乘数相乘的积是三位数$且积的个

位数是 +$而只有一个奇数与 +相乘$积的末位数是 +$于是可确定
被乘数的个位数是 +%乘数的十位数是 (或 ’%经推算$乘数的十位
数是 ’符合题意%于是得到本题的解)

. - +
C ’ 1

( - / 9
/ ’ +

0 0 . 9
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例 -3在下面算式的空格内$各填入一个数字$使算式成立%
’ 1

0
;青岛市四方区小学生数学竞赛三年级组试题<
解题关键)这是一道除数是一位数并且有余数的除法%已知商

是 ’1$当除数确定后$竖式中其他空格也依次填出$因此确定除数
是关键%
解)由于余数是 0$根据余数要比除数小这个原则$可以确定

除数为 &%再按!被除数 6 商 C 除数 4 余数"求出被除数是;&C
’14 06 ’’.<$然后再做一次除法$即可把所有 里的数填上%

& ’ ’ .
’ 1

. /

1 .
+ -
0

从这个例题可以看出$当除数与商确定之后$除法竖式中其它
空格都可填出$因此$一般选择除数和商数作为解题的突破口$同
时要记住余数要小于除数这个性质%
例 +3在下面算式的空格中$各填入一个合适的数字$使算式

成立

2-(2
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. 9
/

.

9
解题关键)由于商的十位数字已给出$根据商的十位数字与除

数相乘的积为 . $把确定除数作为解题突破口%

解)商的十位数字与除数相乘的积为 . $因此可以确定除
数为 ’或 -%现逐一试验)

5 若除数为 ’$而算式中余数为 9$又由于除数 ’与商的个位
相乘的积不可能为 9$因此除数不可能为 ’%

7 为了叙述方便$先在算式中的一些空格中填入字母$并可
将能直接确定的空格填上数$如下式)

- . 9
E / F

G H

II 第一行

. 0

J 9

9
从算式可以看出$若除数为 -$-CF6J9$所以F6 +$相应地

J6 .$这样竖式中第一行两个空格依次填 ’和 9%
又由于 -C E6 GH$且 . = GH6 ’$所以 E可以取 +或 1$
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