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  第 六 章     一元一次方程    

 课时 1  从实际问题到方程

本节必学  

1 �.
让学生初步认识方程与现实生活的关系 ,感受数

学的价值 .

2 �.
引导学生比较算术解法和方程解法的区别 ,体会

方程直接、明了的解题优点 .

3 �.
通过本节的学习 ,激发学生的学习兴趣 ,增加数

学学习的积极性 .

预习导引
问题 :代数学鼻祖丢番图的墓碑文用一种未知的方

法写出了他已知的一生 :过路人 ,这儿埋着丢番图的骨

灰 ,下面的数目可以告诉你 ,他一生究竟有多少 ?

他的生命的六分之一是幸福的童年 ,再活了十二分

之一 ,进入青年时代 ;丢番图结婚了 ,可是还不曾有孩

子 ,这样又度过了一生的七分之一 ,再过了五年 ,他得了

头胎儿子 ,可是命运给这个孩子在世界上的生命 ,只有

他父亲的一半 ,儿子死后 ,丢番图在深深地悲痛中活了

四年 ,也结束了尘世的生涯 .

聪明的同学 :你知道丢番图一生

生活了多少年吗 ?

点拨 :如果用小学的算术解法是

比较烦琐的 ,我们可以用方程的解法去解决这个问题 .

解答 :设丢番图一生共活了 x岁 ,由题意可得

1
6

x +
1
12

x +
1
7

x + 5 +
1
2

x + 4 = x.

解决这个问题是用算术方法简单还是用方程

解法简单呢 ?

好好体会 !

知能互动
一、什么是方程

方程是指含有未知数的等式 .

(1)什么是等式 ? 2 + 3 是等式吗 ?

等式的最主要特征是什么 ?

( 2)未知数一般用什么来表示 ?方程中的未知

数是不是只能有一个 ?

考考你 :下面哪些表达式是方程 ?

( 1)2 + 3 = 5;   (2) x - 1 = 2 ;   (3 ) x + y > 6;

( 4) x2 + 2 = 4 ; (5) | x | - 4 = y; (6 ) a + 2 x = 6 .

二、方程的解

1 .使方程左右两边相等的未知数的值是方程的解 .

2 .怎样检验一个数是方程的解 ?

首先要把这个数代入方程的左右两边 ,要注意是用

所给的数替换未知数 ,其次分别计算左右两边的值 ,最

后验证左右两边的值是否相等 ? 如果相等就是方程的

解 ,如果不等就不是方程的解 .

考考你 :验证—
3
2
是不是方程

5 x + 1
8

= x - 1 的解 ?

三、列方程

列方程就是根据所给的条件列出一个含有未知数

的等式 .

要点 : 题目语言
互译
方程语言

说明 :这种方法充分体现了化未知为已知的数学思

想 ,对于我们今后在应用题中构建方程具有重要的作

用 ,这也是我们常说的要具有方程思想 .

考考你 :你能把下列语言用方程

语言来体现吗 ?

1 .甲数是乙数的 3倍多 1 .

2 .甲数与乙数相差 2 .
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3 .甲数与乙数的和的 3倍比它们的积少 2 .

4 .一数比它的
3
5
多 17 .

名题探究

检验大括号后的数是否是方程的解 .

2 ( y - 2) - 9( 1 - y) = 3 (4 y - 1 ).  - 10 ,10 .

命题意图 :了解方程解的含义 ,会验证一个数是否

是方程的解 .

分析 :验证一个数是否是方程的解 ,只须按照验证

的步骤顺次进行即可 .

解答 :①把 y = - 10 分别代入方程的左右两边 ,

左边 = 2( - 10 - 2 ) - 9 [1 - ( - 10) ]

= - 24 - 99 = - 123 ,

右边 = 3×[ 4× ( - 10) - 1 ] = 3×( - 41 ) = - 123 ,

∵左边 = 右边 ,

∴ y = - 10是方程的解 ;

②把 y = 10分别代入方程的左右两边 ,

左边 = 2( 10 - 2) - 9 (1 - 10) = 16 + 81 = 97 ,

右边 = 3( 4×10 - 1) = 3×39 = 117 .

∵左边≠右边 ,

∴ y = 10不是方程的解 .

思路探究 : ( 1)检验一个数是不是方程的解的三个

要点是 :①分别代入 ;②左右计算 ;③验证答案; ( 2 )

在代入时 ,一要把未知数换成所给的数 ,二要在遇到

负数、分数等数时一定要带括号 ,三要逐个验证 ,防

止漏解 .

(3)能否得到这样一个结论 :一个方程如果只含

有一个未知数 ,那么它的解就只有一个 .

  做一做:验证 - 4 , 3 是否是方

程 x2 + x - 12 = 0的解 ?

判断题

( 1)方程中未知数的值就是方程的解; (   )

( 2)方程的解就是方程的根 ; (   )

( 3)方程的根也是方程的解 .(   )

命题意图 :考查学生对方程的解与方程的根的正确

理解 .

分析 :方程的解是指使方程左、右两边相等的未知

数的值 ,这里方程中的未知数可以是一个也可以是多

个 ,而方程的根是指只有一个未知数的方程的解 .

解答 : ( 1)√  ( 2)×  ( 3)√

思路探究 :正确理解数学概念往往是解题的关键 ,

它也是我们正确理解题意的前提 .

  根据下列条件列方程 :

( 1)某数加上 15等于它的
1
3

;

( 2)小明父亲今年 42 岁 ,比小明年龄的 4 倍少 10

岁 ,小明今年是几岁 ?

命题意图 :考查学生的“互译”能力及正确理解题意

的能力 .

分析 :要设合理的未知数 ,把未知当成已知去构建

方程 .

解答 : ( 1)设某数是 x ,则有 : x + 15 =
1
3

x;

( 2)设小明今年是 x岁 ,则有 :4 x - 10 = 42 .

思路探究 : (1 )合理的设未知数 ,正确理解题意是构

建方程的前提 .

( 2)把题目语言译成方程语言时 ,要按题目语言

的顺序去构建 ,它往往分两种构建方式 :一是整体构

建 ,二是按顺序构建 ,这点在以后我们将逐步阐述 .

( 3)未知数的设法有时直接设 ,有时间接设 ,这

两种方法的选择必须由题目来确定 .

下列这个问题怎么去设未知数呢 ?

四个数之和是 55 ,把第一个数加 1 ,第二个数减 1 ,

第三个数乘以 2 ,第四个数除以 3 所得数相同 ,这四个数

分别是多少 ?

一个批发与零售兼营的文具店规定 :凡一次

购买铅笔 301 支以上 (包 301 支 ) ,可以按批发价付款 ,购

买 300支以下 (包括 300 支 ) ,只能按零售价付款 .现在初

一学生吕新平到文具店买铅笔 ,如果给学校初一年级学

生每人买一支 ,则只能按零售价付款 ,需用 ( m2 - 1 )元

( m是正整数 ,且 m2 - 1 > 100 ) ;如果多买 60 支 ,则可以

按批发价付款 ,同样需要用 ( m2 - 1 )元 .

( 1)设这个学校初一年级共有 x名学生 ,则 x 的取

值范围是 ;

( 2)铅笔的零售价每支为 元 ,批发价每

支为 元 (用含 x, m的代数式表示 ) ;

(3 )如果按批发价每购 15 支比按零售价每购 15 支
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少付款 1 元 ,试求这个学校初一年级共有多少名学生 ,

并确定 m的值 .

命题意图 :考查学生运用方程思想解决实际问题的

能力 .

分析 :这是一道实际问题的探索题 ,仔细分析 :

( 1)①从每人买 1 支铅笔只能按零售价 ,说明 x≤

300 ;②如果多买 60 支可按批发价 ,说明 x > 240 ,从这两

个信息可知 240 < x≤300;

( 2)由( 1)可知铅笔的零售价每支为
m2 - 1

x
元 ,批发

价每支为
m2 - 1
x + 60
元 ;

( 3)从按批发价每购 15 支比零售价每购 15 支少 1

元 ,且 x为整数中可获解 .

解答 : (1) 240 < x≤300  ( 2)
m2 - 1

x
,

m2 - 1
x + 60

(3)共有 300 名学生 , m = 11

思路探究 :从本题可知 ,在实际问题的解决中 ,认

真、仔细的分析题意是解题的前提 ,在思维受阻时 ,

应反复读题 ,理出头绪 ,挖掘各种隐含的条件和等量

关系 ,结合“特殊化”的理解方式 ,从而做出正确的判

断 ,以建立方程求解 .

达标训练

基础知识

1 .判断题

( 1)方程是等式 ; (   )

( 2)等式是方程 ; (   )

( 3) x = 3 是方程 , x + y = 3 不是方程 ; (   )

( 4)不是方程的式子一定不是等式 ; (   )

( 5)方程中的字母一定是未知数 ; (   )

( 6) x = 0 是方程 2 x = 0 的解 . (   )

2 .下列各式中是方程的是 (   )

A .x + 1  B .2 x - 3   C .7 + 8 = 15  D .2 x - 1 = 19

3 .下列方程中 ,解为 x = - 2的方程是 (   )

A .1 +
x
3

= -
1
3
     B .1 -

x
3

=
1
3

C .
2
3

+
x
2

= -
1
3

D .4 x +
1
2

= 3 x -
1
2

4 .判断下面各题中的 x值是不是它前面方程的解

( 1)3 x - 5 = 5     0 ,2 ;

(2 ) x ( x + 1) = 12   3 , 4 , - 4 ;

5 .甲每小时走 a km ,乙每小时走 b km ( a > b) ,若两人同

时同地出发 .

(1 )反向行走 x小时 ,两人相距 km ;

(2 )同向行走 y小时 ,两人相距 km .

6 .(1 )若按 20%的幅度连续两次降价后 ,一种玩具的售

价是 48 .6 元 ,若设玩具的原价是 x 元 , 可列方程

为 ;

( 2)若该玩具先降价 10% ,而后又提价 10% ,此时的价

格是 40 元 ,若设玩具的原价是 x 元 , 则可列方程

为 .

学以致用

(只列方程 ,不解 )

7 .在某地抗洪救灾中 ,甲处有战士 146 名 ,乙处有战士

78 名 ,现又从别处调来 160 名战士支授甲、乙两处 ,如

果要使甲处的人数是乙处人数的 3 倍 ,问应往甲处调

多少名战士 ?

8 .小明的爸爸三年前为小明存了一份 3000 元的教育储

蓄 ,今年到期时本息和是 3242 元 ,请你帮小明算一下

这种储蓄的年利率 ?

9 .王芳同学种了一种树苗 ,开始时树苗高 45 cm ,栽种后每

周树苗长高约 15 cm,问大约几周后树苗能长到 1 .5 m ?

10 .在日历上圈出一个数列上相邻的三个数 ,它们的和

是 51 ,这三天分别是几号 ? (日期是横排的 )

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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11 .某种服装因换季打折出售 :若按原价的七五折出售

将赔 25 元 ,若按原价的九折出售将赚 20 元 ,问这种

商品的原价是多少元 ?

综合提升

12 .根据班级内男、女同学的人数 ,编一道应用题和同学

交流一下 .

13 .已知甲班有男生 30 人 ,女生 20 人 ,乙班有男生 18

人 ,女生 32 人 ,能否通过把甲班的一些男生调到乙

班 ,乙班的一些女生调到甲班 ,使两班的总人数保持

不变 ,并且两班的男女生比例相同 ? 若能说出你的

方案 ,若不能 ,说出你的理由 .

14 .针对居民用水浪费现象 ,金湖县水利局规定 :三口之

家每月标准用水量不超标部分每立方米交水费 1 .3

元 ,超标部分每立方米 2 .9 元 ,王勇一家是三口之

家 ,四月份用水 12 立方米 ,交水费 22 元 ,你能帮王勇

算出规定的标准用水量吗 ?

 课时 2  解一元一次方程 (一 )

本节必学  

1 �.
能说出方程的两条性质 ,并能运用性质进行方程

的变形 .

2 �.
理解移项的定义 , 会利用移项解一些简单的

方程 .

3 �.
初步了解在方程的解法中“将未知数系数化为 1”

的含义 .

预习导引

问题 :初一( 5)班的同学王明在思考这样一个问题 ,

在以前我们知道 :如果 2 + 3 = 1 + 4 ,那么 2 + 3 - 3 = 1 + 4

- 3 必定成立 .即 :在等式两边同加同减同一个数 ,等式

不变 .如果变成这样一种情况 , x + 3 = 2 变形为 x + 3 - 3

= 2 - 3 ,或者 x + 3 = 2 变形为 x + 3 - a - b = 2 - a - b,这

种变形是否成立 ? 如果把同加同减改为同乘同除是否

成立呢 ? 聪明的同学 ,请你帮他分析这个问题 .

点拨 :可利用等式的基本性质从反面去论述这个问

题 ,结论是成立的 .

知能互动

一、方程的性质

性质 1 :方程两边都加上 (减去 )同一个数或同一个

整式 ,方程的解不变 .

在性质 2 中 ,同乘同除的数为什么不能是 0 ?

如果是 0 ,对方程的解有什么样的影响 ?

二、移项:方程中的任何一项 ,都可以改变符号后 ,

从方程的一边移到另一边

疑难分析 :

1 .移项的目的 :把含有未知数的项移到等号的一

边 ,不含未知数的项移到等号的另一边 ,即可从左到右 ,

又可以右到左 .

2 .移项的要点 :移项之后一定要改变符号 ,而移项

前必须先判断要移的项的符号 .

3 .移项与同类项合并的区别 :移项必须是等号左右

两边的移动 ,是要改变符号的 ,而合并同类项仅仅是等

号一侧中的移动 ,是不需要改变符号的 .

试一试 :判断下列移动是否正确 ?

1 .2 + 3 = 4�2 = 4 + 3 .
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2 .x - y = 3� x = 3 - y .

3 .a - b= c+ d� a - c= b - d .

4 .x - 2 = 3� x = 3 + 2 .

三、“系化 1”的理解 :系化 1 是方程求解的最后一

步 ,即把合并以后未知数的系数化为 1 .利用的是方程变

形的性质 2 .但要切记同乘同除的数不为 0 .

试一试 :把下列方程系化“1”.

1 .3 x = 2 .      2 .
1
2

x = 4 .

3 .ax = 1 . 4 .( a - 1) x = 2 .

名题探究

对于方程 3 x - 2 = 3 - 2 x ,移项正确的是

(   )

A .3 x + 2 x = - 3 + 2   B .3 x - 2 x = 3 - 2

C .3 x + 2 x = 3 + 2    D .3 x - 2 x = - 3 + 2

命题意图 :考查学生对移项的理解与应用 .

思路探究 :本题考查的是移项的要点 ,移项前判断

每一项的符号 ,移项之后要变号 .A 是符号判断错

了 , D也如此 ,B是未变号 ,故本题选 C .

  解答 : C .

思路探究 :凡移项必先掌握它的两个要点 ,而要想

掌握这两个要点来源于对性质 1 和性质 2 的理解 ,所

以对数学中的基本原理和公式的理解与掌握对于学

好数学 ,提高解题的正确性有很重要的作用 .

  解方程
1
2

x =
1
3

,正确的是 (   )

A .
1
2

x =
1
3

= x =
2
3
  B .

1
2

x =
1
3

, x =
1
6

C .
1
2

x =
1
3

, x =
2
3

D .
1
2

x =
1
3

, x =
3
2

命题意图 :考查学生对“系化 1”的理解 .

分析 :系化“1”是在方程两边都乘以未知数系数的

倒数 .所以在运算中不要出现其他的算法 ,如本题中的

B, D 这两种算法 , A 错是因为在方程的解题过程中 ,每

一步都是独立的等式 ,不能用等号连接 .

解答 :选 C .

思路探究 :系化“1”实际是方程变形性质 2 的运用 ,

对方程 ax = b而言 :若 a≠0 时 , ax = b可变为 a×

1 �
a

x = b×
1
a

,  即 x =
b
a

,而若 a = 0 时就不能这样

简单的变形了 ,必须就具体情况加以分析 .

  解下列方程 :

( 1)8 x = 2 x - 7 .   (2)
1
2

y - 3 = 5 y +
1
4

.

命题意图 :考查学生对移项与系化“1”的运用能力 .

分析 :依照这两个知识点按序进行 ,注意每一步的

要点

解答 : ( 1)移项得: 8 x - 2 x = - 7 .

合并同类项得 :6 x = - 7 .

系化 1 得 : x = - 7×
1
6

= -
7
6

;

( 2)移项得 :
1
2

y - 5 y =
1
4

+ 3 .

合并得 : -
9
2

y =
13
4

.

系化 1 得 : y =
13
4
× ( -

2
9

)

= -
13
18 .

思路探究 : (1 )解方程一般按三个步骤进行 :先移项

后合并同类项最后系化“1”.解完以后最好把未知数

的值代入方程去验证 ,提高解题的正确性 .

( 2)在解方程移项时 ,习惯把含未知数的项放在

等号的左边 ,不含未知数的项放在等号的右边 ,注

意 :这仅仅是个习惯 .

( 3)想一想 :如果方程中出现了括号和分母我们

该怎么做呢 ? 如第 ( 2 ) 小题 : 是否还有其他的解

法呢 ?

达标训练

基础知识

1 .把方程 5 x = 8 + 3 x移项变形 ,正确的是 (   )

A .5 x = 8 + 3 x = 5 x - 3 x = 8

B .5 x = 8 + 3 x�5 x + 3 x = 8
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C .5 x = 8 + 3 x�5 x - 3 x = 8

D .5 x = 8 + 3 x�5 x - 3 x = - 8

2 .方程 2 x - 7 = 3 x + 5 是由下列方程 (   )移项变形

得到

A .2 x + 3 x = 7 + 5    B .2 x - 3 x = 7 - 5

C .2 x + 3 x = - 7 - 5 D .2 x - 3 x = 5 + 7

3 .解下列方程 ,正确的是 (   )

A .
3
2

x =
2
3

, x = 1 B .
x
3

=
3
2

, x =
9
2

C .
x
3

=
1
4

, x =
1
12

D . -
2
5

x =
2
5

, x = -
4
25

4 .判断下列移项是否正确 ,如果不正确 ,错在哪里 ? 应

怎样改正 ?

( 1)从 2 + y = 11 得到 y = 11 + 2;

( 2)从 6 x = 5 x + 5 得到 6 x - 5 x = - 5 .

5 .解下列方程 :

( 1) x - 5 = 5 ; ( 2) 7 x = 6 x - 4 ;

( 3) - 5 x = 60; ( 4)
1
4

y =
1
2

.

学以致用

6 .解下列方程 :

( 1)8 x = 2 x - 7 ;      ( 2) 5 x + 2 = 7 x + 8 ;

(3 )
2
5

x - 8 =
1
4

- 0 .2 x; ( 4)
3
4

y + 2 = 3 -
1
4

y

7 .列方程求某数 :

(1 )某数的 2 倍与 5 的和是 20;

(2 )某数的
1
3
与 1 的差是 3的 2 倍 .

8 .已知 : y1 = x - 2 , y2 = 3 - 3 x .

(1 )当 x取何值的 , y1 = y2 ;

(2 )当 x取何值的 , y1 与 y2 互为相反数 ?

综合提升

9 .当 x = - 3时 ,代数式 x2 + ax - 2 的值是 6 ,求 a的值 .
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10 .在一次数学竞赛后 ,学校决定买奖品奖励 .一等奖奖

品每份 10 元 ,二等奖奖品每份 8 元 ,三等奖奖品每份

5元 .

(1)设获一、二、三等奖的人数分别为 x , y , z ,用公式

表示所需的总钱数 p(元)与获奖人数的关系 ;

(2)当 x = 10 , y = 20 , z = 30 时 ,求 p;

(3)当 p = 230 , x = 5 , y = 10 时 ,求 z的值 ;

(4)“当 p为奇数时 ,获三等奖的人数是奇数”这句话

对吗 ? 为什么 ?

 课时 3  解一元一次方程 (二 )

本节必学  

1 �.
理解一元一次方程的定义 ,会判断一个方程是否

为一元一次方程 .

2 �.
掌握一元一次方程的解法 ,会熟练地解一元一次

方程 .

3 �. 初步了解化归思想 ,并能用它解决一些问题 .

预习导引

问题 1 :我们知道含有未知数的等式叫方程 , 如

2 x + 1 = 3 ,
1
x

- 2 = 4 , x - y = 3 , x2 - 2 x + 1 = 0 等等 .你

能结合多项式的命名给它具体的名称吗 ?

问题 2 :方程知识源远流长 ,它至少有三千五百年的

历史 , 1858 年英国人从收藏的古埃及草片文书中 ,发现

一些记载求未知量的问题 .例如 :“一个数 ,它的
2
3

,它的

1
2

,它的
1
7

,它的全部 ,加起来总共是 388 .求这个数 .”

聪明的同学会求这个数吗 ?

知能互动

一、一元一次方程的定义 ,只含有一个未知数 ,且未

知数的次数是 1 ,含有未知数的式子都是整式 ,这样的方

程叫一元一次方程 .

1 .一元一次方程的特征 :

( 1)一元 ,一个未知数 ;  ( 2)元的次数是 1 ;  ( 3 )整

式方程即分母里不含未知数 ,这三个特征缺一不可 ,也

是判断一个方程是否为一元一次方程的三个依据 .

2 .一元一次方程的标准形式 :任何一个一元一次方

程 ,经过去分母、去括号、移项、合并同类项后都可化为

ax = b( a≠0 )的一类方程 ,这种方程叫一元一次方程的

标准形式 .

二、一元一次方程的解题步骤

1 .一般步骤 :去分母 ,去括号 ,移项 ,合并同类项 ,最

后是系数化“1”.

2 .若方程化到 ax = b时 ,若不能确定 a是否为 0 ,必

须分情况讨论 .

(1)关于 x的方程 2 x + 1 = ax - 4 一定有解

吗 ? 为什么 ?

( 2)方程 2 ( x + 1) - 3 = 2 x一定是一元一次方

程吗 ? 仔细观察一下 .

名题探究

关于 x , y的方程 ( a - b) xn - 1 - 5 = ( b + 2 ) y2

是一元一次方程 ,则 a = , b = .

n = .

命题意图 :考查学生对一元一次方程的定义及特征

的理解 .

分析 :关于 x , y的方程 ,说明 x, y是未知数 ,其他字

母都是常数 ,观察 y的次数是 2 .而题目要求是一元一次

方程 ,故 y2 前面的系数必须为 0 .从而可知 b + 2 = 0 ,这

样方程变为 : ( a - b) xn - 1 - 5 = 0 ,它若为一元一次方程则

有 a - b≠0 , n - 1 = 1 ,从而可知: b= - 2 , n = 2 , a≠ - 2 .

解答 : b = - 2 , n = 2 , a≠ - 2 .

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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思路探究 :一元一次方程的特征在很多选择、填空

题中应用的比较多 ,在应用时须抓住这几个方面 :首

先是判断方程给的未知数 ,其次考虑该方程是一元

还是二元 ,接着考虑元的次数 ,最后观察所给的方程

是分式方程还是整式方程 .

  考考你 :当 k为何值时 ? 方程 ( k + 1 ) x2 + 2 x | k | = 3

是关于 x的一元一次方程 ?

解方程 :

( 1)4 (2 x + 3) + 5( x - 2) = 8(1 - x) ;

( 2)
x
7

-
1 - x

21
= x .

命题意图 :考查学生熟练解一元一次方程的能力 .

分析 :方程( 1)需先去括号 ,方程 ( 2)先去分母 ,利用

“化归”思想转化为上一节所学的内容 .

解答 : (1)去括号得 :8 x + 12 + 5 x - 10 = 8 - 8 x .

移项得 :8 x + 5 x + 8 x = 8 - 12 + 10 .

合并得 :21 x = 6 .

系化 1 : x =
2
7

;

( 2)去分母得 : 3 x - ( 1 - x) = 21 x .

去括号得 :3 x - 1 + x = 21 x .

移项得 :3 x + x - 21 x = 1 .

合并得 : - 17 x = 1 .

系化 1 : x = -
1
17

.

思路探究 :去括号 ,去分母是解一元一次方程常用

的两种方法 ,在去括号中要注意两点 :一是去括号的

顺序 ,二是符号 .在这当中尽量使用分散难点题整体

代入的方法以提高解题的正确率 .在去分母中也要

注意两点 :一是先找各分母的最小公倍数 .二是去分

母时不要漏乘 .特别是漏乘 ,为了避免这样的错误 ,

我们通常采取这样的办法 .
x
7

-
1 - x
21

= x� 21×

x
7

- 21×
1 - x

21
= 21× x .

(1)方程
6
7

[
7
6

(2 x + 1 ) + 7 ] - 1 = 4 x ,我们在

去括号时是从里向外去还是从外向里去呢 ? 去比

较一下吧 !

( 2)归纳一下解一元一次方程的一般步骤是

怎样 ?

列方程求解 :

(1 )若 A = 8 - 3 m, B = 3 + 4 m,且 3 A - 2 B = 10 ,试求

示 m的值 ;

( 2 ) 当 m 为 何 值 时 , 单 项 式 -
5
8

a4 b3m - 1 与

1
2

a4 b
1
2

( 4m - 6 )

是同类项 ?

命题意图 :考查学生应用一元一次方程解一些简单

的解答题的能力 .

分析 :这种类型的解答题 ,通过正确审题最终转化

为求解一个一元一次方程 .也是“化归”思想的应用 ,第

( 1)题代入可转化为方程 3( 8 - 3 m) - 2 ( 3 + 4 m) = 10 .第

( 2)题利用同类项的定义可转化为方程 : 3 m - 1 =

1
2

( 4 m - 6) .

解答 : ( 1)把 A = 8 - 3 m, B = 3 + 4 m 代入 3 A - 2 B =

10得 :

3 (8 - 3 m) - 2(3 + 4 m) = 10 .

解这个方程得 : m =
8
17

;

( 2)由题意可得 :3 m - 1 =
1
2

(4 m - 6) .

解这个方程得 : m = - 2 .

思路探究 :与一元一次方程有关的解答题 ,关键在

于正确理解题意 ,构建合理的方程 ,最终求解 .常见

的题型一般是同类项、相反数、绝对值等 .如 :

3 | x - 2 | + 2 | m + 1 | = 0 ,则 x + m = ,

就是如此 .

达标训练

基础知识

1 .下列方程是否为一元一次方程 ? 如果不是 ,试说明

理由 .

(1 ) x - 1 = 2 ;       ( 2) x - y = 3;

(3 ) x = 0; ( 4)
1
x

+ x = 5;

(5 )3 y - 2 = - 3 y + 4 ; ( 6)2 x2 - x = 1 ;

(7 )2 ( x + 1 ) = 2 x - 3 .

2 .关于 x的方程 ( m - 1) x2 + x| m | + 3 m - 5 = 0 是一元一

次方程 ,则 m= .

3 .在解方程 2( y - 2) - 3( y + 1 ) = 4 (2 - y)时 ,下列去括
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号正确的是 (   )

A .2 y - 2 - 3 y - 1 = 8 - y  B .2 y - 4 - 3 y - 3 = 8 - y

C .2 y - 4 - 3 y + 3 = 8 - 4 y D .2 y - 4 - 3 y - 3 = 8 - 4 y

4 .在解方程
x - 1

2
-

2 - 3 x
3

= 1中 ,去分母正确的是 (   )

A .x - 1 - 2 - 3 x = 6 B .x - 1 - 2 + 3 x = 6

C .2 ( x - 1) - 3 (2 - 3 x) = 1 D .3( x - 1 ) - 2( 2 - 3 x) = 6

5 .解下列方程 :

( 1)2 (3 x + 4) = 3(
1
3

x + 2) ;

( 2) - 7 ( x - 1) = 9 - 4 x;

( 3)3 (2 x - 1) - 3(4 x + 1 ) = x - 4 ( x - 3) ;

( 4)4 y - 3( 20 - y) = 6 y - 7( 9 - y) .

6 .解下列方程 :

( 1)
5 y - 1

6
=

7
3

;

(2 )
1 - 2 x

3
-

5 x - 1
2

= 1 .

学以致用

7 .指出下列解方程哪步变形是错误的 ,并指出错误的

原因 .

(1)
x
3

+
x - 1

2
= 1 ,

2 x + 3 x - 3 = 1 ,

5 x = 4 ,

∴ x =
4
5

.

   

( 2)
1
2

-
x + 3

3
= 0 ,

3 - 2 x + 6 = 0 ,

- 2 x = - 9 ,

∴ x =
9
2

.

(3)
x
2

-
x - 1

3
= 1 ,

3 x - 2 x + 2 = 6 ,

∴ x = 8 .

8 .列方程求解下列各题 .

(1 )已知单项式 3 a3 b2 ( 2 - x) 与
1
2

a3 b3 ( x -
1
3

) 可以合并 ,试

求 x的值 ;

(2 )当 x取何值时 ,代数式 3 ( 2 - x)与 2 ( 3 + x)相差

为 1 ;

(3 )已知 | 2 - m| + ( n + 2) 2 = 0 ,试求 m+ 2 n的值 ;
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( 4)已知代数式 x -
1 + x

3
的值等于 15 ,试求 x的值 .

综合提升

9 .已知 A = 3 x - 2 , B = 4 - 2 x,当 x为何值时 ,
1
2

A比

1
3

B大 1 ?

10 .一船在静水中的速度为 16 km/ h ,水流速为 2 km/ h ,

上午 8点逆流而上 ,问这船最多开出多远就应返回 ,

才能保证中午 12点前回到出发地 ?

11 .一项工程 ,甲独做 8 天完成 ,乙独做 12 天完成 ,丙独

做 24 天完成 ,现甲、乙合做了 3天后 ,甲因故离去 ,由

乙、丙合做 ,问乙、丙还要几天才能完成这项工程 ?

  课时 4  解一元一次方程 (三 )

本节必学  

1 �.
理解一元一次方程解的情况 ,会解与字母有关的

一元一次方程 .

2 �. 会解一些特殊类型的一元一次方程 .

3 �. 应用化归思想解与一元一次方程有关的应用题 .

预习导引

问题 1 :王明同学在解这样一道题时发生了疑惑 ,

ax + a = 3 ,他分不清未知数是什么 ? 聪明的同学你能分

清吗 ?

点拨 :可分两种情况 :一是把 x看成未知数 ,方程可

以化为 ax = 3 - a ,二是把 a 看成未知数 ,方程可化为

a(1 + x) = 3 ,然后按步求解 .

问题 2 :学校田径队的小李在 400 m跑测试时 ,先以

6 m/ s 的速度跑完了大部分路程 ,最后以 8 m/ s 的速度

冲刺到达终点 ,成绩为 1 分零 5 秒 ,解后求出小刚在冲

刺阶段花了多少时间 ? 若小刚想把成绩控制在 1 分以

内 ,他至少从何时就该冲刺 ?

点拨 :作出行程示意图 ,去构建与冲刺时间有关的

一元一次方程 .

知能互动

一、方程 ax = b的解的情况

1 .当 a≠0 时 ,方程有惟一解 x =
b
a

.

2 .当 a = 0 , b = 0时 ,方程有无数解 .
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3 .当 a = 0 , b≠0 时 ,方程无解 .

(1)上述提到的方程 ax = b是不是一定是一

元一次方程呢 ?  (不一定 )

( 2)若改成一元一次方程 ax = b,那么这当中

存在一个什么隐含条件 ?  ( a≠0 )

( 3)当遇到带字母的方程时 ,我们该怎么做 ?

试一试 :解关于 x的方程 a x - 2 = x + 1 .

二、特殊类型的一元一次方程

类型 (一) :
x

0 .7
-

0 .17 - 0 .2 x
0 .03

= 1 .

方法 :利用分数的性质化小数为整数 .

类型 (二) : | 2 x - 1 | = 3 .

方法 :利用绝对值的性质把方程化为 2 x - 1 = ±3 .

三、与一元一次方程有关的应用题

正确审题 ,合理设元 ,构建方程是解此种题目的一

般步骤 ,关键在于正确审题 .

考考你 : - 2 平方与 - 2的平方是一个意思吗 ?

名题探究

解关于 x的方程 : ax - b = c x + d .

命题意图 :考查学生解与字母有关的方程的能力 .

分析 :首先要判断方程的未知数是什么 ? 然后按正

常的解题步骤进行 ,只是在最后一步“系化 1”时进行适

当的讨论 .

解答 :移项得: ax - c x = b + d .

合并得 : ( a - c) x = b + d .

讨论 :当 a≠ c时 ,方程有惟一解 , x =
b + d
a - c

;当 a = c,

且 b= - d时 ,方程有无数解 ;当 a = c且 b≠ - d时 ,方程

无解 .

思路探究 :解含字母系数的方程 ,首先要区分哪些

字母表示未知数 ,哪些字母表示已知数 ,方法有二 ,

一是关于⋯⋯的必定是未知数 ,二是要求的也必定

是未知数 ,其他的步骤与普通的一元一次方程基本

相同 ,但要注意二点 :一是合并必须彻底不能有的合

并 ,有的不合并 ,二是系化 1 的一定就未知数的系数

是否为 0进行分类讨论 .

  考考你 :已知方程 2 ax = ( a + 1 ) x + 6 ,求当 a为何整

数时 ,方程的解是正整数 .

点拨 :此题是先代后解呢 ,还是先解后代 ?  ( a =

2 ,3 ,4 , 7)

解下列方程 :

( 1)
x + 1
0 .3

-
2 x - 1

0 .7
= 1 ;   (2 )3 | 2 x - 1 | - 2 = 7 .

命题意图 :考查学生对两类特殊方程的解题解力 .

分析 : ( 1)题化小数为整数 , ( 2)题先化后去绝对值 .

解答 : ( 1)方程变为
( x + 1)×10

0 .3×10
-

(2 x - 1 )×10
0 .7×10

= 1 ,

即
10( x + 1 )

3
-

10 (2 x - 1)
7

= 1 .

去分母得 :70( x + 1) - 30( 2 x - 1 ) = 21 .

去括号得 :70 x + 70 - 60 x + 30 = 21 .

合并得 :10 x = - 79 .

∴ x = - 7 .9 .

( 2)移项得 :3 | 2 x - 1 | = 9 .

∴ | 2 x - 1 | = 3 .

∴方程变为 :2 x - 1 = 3 或 2 x - 1 = - 3 .

解得 : x = 2 或 x = - 1 .

思路探究 :对于带小数的一元一次方程关键是化小

数为整数 ,而这其中易犯这样的一个错误 :
x + 1 ~
0 .3

-

2 x - 1
0 .7

= 1�
10( x + 1)
0 .3×10

-
10 (2 x - 1)

0 .7×10
= 1×10 ,把分数

的性质与去分母加以混淆 ,对于带绝对值的方程 ,不

要犯一个惯性错误 : | x | = 1 可得 x = ±1 .而 | x - 1 |

= 2 可得 x - 1 = ± 2 , 所以有些学生 简单写成

x = ±3 ,而这是错误的 .解带绝对值的方程也是整体

思想的应用 .

方程
x - 1
0 .7

-
| x |
0 .2

= - 2 怎么解呢 ?

点拨 :当 x≥0 时 ,方程变为
x - 1
0 .7

-
x

0 .2
= - 2 ;

当 x < 0时 ,方程变为 :
x - 1
0 .7

+
x

0 .2
= - 2 .

一个三位数 ,十位上的数是百位上的数的 2

倍 ,百位个位上的数的和比十位上的数大 2 ,又个位 ,十

位 ,百位上数的和是 14 ,求这个三位数 .

命题意图 :考查一元一次方程的应用能力 .

分析 :此题设十位上的数为 x 较恰当 ,则百位上的
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数是十位上的数的
1
2

,即为
1
2

x,个位上的数为 x + 2 -

1
2

x .

解答 :设十位上的数为 x,则百位上的数为
1
2

x,个

位上的数为 x + 2 -
1
2

x ,由题意得 :

x +
1
2

x + x + 2 -
1
2

x = 14 .

解这个方程得 : x = 6 .

答 :所求的三位数是 365 .

思路探究 : ( 1)与数字相关的应用题 ,要正确区分数

与数位这两个概念 ,会用代数式表示一个数 ,数的表

示方法是 :个位上的数乘以 1 ,十位上的数字乘以 10 ,

百位上的数乘以 100 ,以此类推等 ,如三位数 abc,可

表示为 abc = 100 a + 10b + c .

(2)在数字问题中经常使用整体思想和特殊值

理解的方式 ,以提高解题的正确性 ,如这样一题 ,一

个五位数 ,左边三位数是右边两位数的 5 倍 ,如果把

右边的两位数移到前面 ,则新五位数比原五位数的 2

倍多 75 ,求原来的五位数 .此题不好把五个数位全设

出来 ,这样做是较繁的 ,可采用整体的方法 :设原数

右边的两位数是 x ,则左边的三位数是 5 x ,这样原五

位数可表示成: 100×5 x + x .想一想 :怎样理解这个

表达式 ?那么新的五位数表示成 : 1000 x + 5 x ,这样

便于解题 .

达标训练

基础知识

1 .若代数式 3 x - 5 与
1
2
互为倒数 ,则 x的值等于 (   )

A .5    B . - 5    C .
7
3
   D . - 7

2 .若
3
7

a -
3
4

b= 0 ,则 a比 b的值是 (   )

A .4∶7 B .9∶28 C .28∶9 D .7∶4

3 .方程
0 .1 x - 0 .5

0 .2
= 1 .2可化为 (   )

A .
0 .1 x - 0 .5

2
= 1 .2     B .

x - 0 .5
2

= 1 .2

C .
x - 5

2
= 1 .2 D .

x - 5
2

= 12

4 .要使方程 ax = a的解是 x = 1 ,则 (   )

A .a可取任何有理数 B .a > 0

C .a < 0 D .a≠0

5 .关于 x的方程 2 x - 4 = 3 m与 x + 2 = m有相同的解 ,

则 m的值是 (   )

A .10    B . - 8    C . - 10    D .8

6 .解下列方程 :

(1 )
2 x - 1

3
-

10 x + 1
6

=
2 x + 1

4
- 1 ;

(2 )
2
3

y + 24 =
y - 6
1 .2

;

(3 )
0 .4 x + 0 .9

0 .5
-

0 .03 + 0 .02 x
0 .03

=
x - 5

2
;

(4 ) | 2 x - 1 | = 3 .
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7 .解下列关于 x的方程 :

( 1) a2 x + 1 = 3 - x;

( 2) ax - 1 = 7 - 2 x .

学以致用

8 .已知 0 < x < 10 ,则满足条件 | x - 3 | = a 的整数共有

个 ,它们的和等于 .

9 .若 关 于 x 的 方 程 5 x + 1 = a ( 2 x + 3 ) 无 解 ,

则 a = .

10 .多项式 5 x2 - 2k x y - y2 +
1
2

x y - 3 x中 ,不含 x y项 ,

则 k = .

11 .现在弟弟的年龄恰好是哥哥年龄的
1
2

,而 9 年前弟

弟的年龄是哥哥年龄的
1
5

, 则哥哥现在的年龄

是 .

12 .一种货物 ,连续两次均以 10%的幅度降价后 ,售价是

486 元 ,则降价前的售价为 元 .

综合提升

13 .若 m > 0 ,且关于 x的方程 3 m( x - 3) = 4 m( 1 - x) - 1

有正整数解 ,求这个解 .

14 .一种彩电的进价是 1050 元 ,按进价的 150 %标价 ,商

店允许营业员在利润率不低于 20%的情况下打折销

售 ,问营业员最低可以打几折销售 ?

15 .甲、乙两人分别从 A、B两地同时出发 ,相向而行 ,车

离 A地 1 .5 km 处相遇 ,相遇后两人继续前进 ,在各

自到达目的地后 ,都立即返回 ,结果在离 B地 1 .7 km

处再次相遇 ,求 A、B两地的距离 ,以及甲、乙两人的

速度比 .
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