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书书书

热点专题�

�������������� 因式分解

8�8�8�8�考 点 归 纳 把一个多项式化成几个整式的积的形式，叫做多项式的因式分解。把一

个多项式分解因式常见的基本方法有：提取公因式法、运用公式法、分组分解法、十字相乘

法以及求根公式法。除此之外，对有些题目，可能还要用到拆添项法，待定系数法和因式

定理�

8�8�8�8�夺 冠 技 巧 在分解时常用到的思考方法是“一提（指提公因式）、二套（套公式）、三分

组”，并要把每个多项式的因式都分解到不能再分解为止�

示范赛题

示范�天津市竞赛题
把（y��）（y��）（y��）（y��）�y� 因式分解�
8�8�点 拨 ��������������������������������������
把前面的四个因式两两分组，使得分组相乘后所得的二次

三项式的首项系数、一次项系数和常数项中有两个相同，这

样就可以利用换元法了�

解答��（y��）（y��）（y��）（y��）�y�

�［（y��）（y��）］［（y��）（y��）］�y�

�（y�����y）（y�����y）�y��
设y����z，则原式�（z��y）（z��y）�y�

�z����yz���y��（�y�z）��（y���y��）��
示范�

分解因式：y���y����

8�8�点 拨 ��������������������������������������
这是一个关于y的三次式，直接分组分解无法进行，可以
把��y� 拆成y���y� 或��y�y�，也可以把常数项拆成�
��，再分组分解�

解答��方法一：y���y����y��y���y���
�y�（y��）��（y��）（y��）
�（y��）（y��）��
方法二：y���y����y�����y���
�（y��）（y��y��）��（y��）（y��）
�（y��）（y���y��）�（y��）（y��）�

方法三：y���y����y��y���y���y��y��
�y�（y��）��y（y��）��（y��）
�（y��）（y��）��

迁移演练

迁移�
因式分解：

（yz��）��（y�z��）（y�z��yz）�
（��分）

迁移�
因式分解：

b�c�bc��b��c����（��分）

第�周第�次 计时 得分

�

热点专题�因式分解



热身演练

热身�

分解因式（��分）

b��c���b��c���

热身�

分解因式（��分）
（y��y��）（y��y��）����

第�周第�次 计时 得分

热身演练

热身�

分解因式（��分）

�y����y����y���

热身�

分解因式（��分）

�y���yz��z���y��z���

第�周第�次 计时 得分

�

天天练奥赛����初中�年级数学



示范赛题

示范�四川省联赛题

分解因式：

y��yz��z��y���z���

8�8�点 拨 ��������������������������������������
因y��yz��z� 可以分解为（y��z）（y��z），所以可用待
定系数法分解因式�

解答��设y��yz��z��y���z��
�（y��z�n）（y��z�o）

�y���yz�oy��yz��z���oz�ny�
�nz�no
�y��yz��z��（o�n）y�（�o��n）z�
no
比较左、右两边对应项系数得

n�o��，

�o��n���，

no���
�
�

� �
����解得

n���，

o��R �

�y��yz��z��y���z��
�（y��z��）（y��z��）�

示范�

分解因式y���y���y���⋯�y��y���

8�8�点 拨 ��������������������������������������
利用多项式的乘法易验证：

bo�co�（b�c）（bo���bo��c�bo��c��⋯�bco���co��）
从此公式亦可变形为：

bo���bo��c�bo��c��⋯�bco��co���b
o�co
b�c �

解答��原式�
（y��）（y���y���y���⋯�y��y��）

y��

�y
����
y��

�
（y���）（y���）（y���）（y��）（y��）

y��
�（y���）（y���）（y���）（y��）�
评注：在解本题时，先乘以y��，再除以y��
的方法，称之为乘除法，希望同学们在学习中

有意识地培养解题技巧�

迁移演练

迁移�

因式分解：（��分）

�y���yz��z��y��z���

迁移�

分解因式：（��分）
（y��）（y��）（y��）（y��）����

第�周第�次 计时 得分

�

热点专题�因式分解



拓展演练

拓展�

分解因式：（��分）

�y��y���y��y���

拓展�全国竞赛题

因式分解：（��分）
（b��）�y���（b��）y�z��z��

第�周第�次 计时 得分

拓展演练

拓展�

因式分解：（��分）
（��b）���c�（��b�）�c�（��b）��

拓展�

求值：（��分）

����������
����������

· ����
������

������������

第�周第�次 计时 得分

�

天天练奥赛����初中�年级数学
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热点专题�

�������������� 因式分解的应用

8�8�8�8�考 点 归 纳 因式分解常常是代数式化简、求值和解方程的一个关键步骤，是我们解

决许多数学问题的有力工具，其应用十分广泛，方法灵活，技巧性强。

8�8�8�8�夺 冠 技 巧 熟练掌握因式分解的基本方法和特殊技巧，在解答问题时有因式分解的

意识�如代数式的整除性问题，不定方程的整数解问题，数字计算问题等常常是通过因式
分解化繁为简而解决的�

示范赛题

示范��希望杯�邀请赛试题

计算����
��������������

���������������� �

8�8�点 拨 ����������������������������������
若直接计算，则必然繁难�不妨用字母表示数，通过对
分子分母分解因式来探求解题思路�

解答��令�����b，则�����b��，�����b��

�原式�b
���b��（b��）
b��b��（b��）

�
（b��b）�（�b���）
b�（b��）�（b��）

�
（b��）（b��）（b��）
（b��）（b��）�

�b��b���
����
�����

示范�
o为某一正整数，代入代数式o��o中计算其
值时，四个同学算出如下四个结果，其中正确

的结果只能是（����）�
B�������������C�������
D�������������E�������

8�8�点 拨 ����������������������������������
因o的值不确定，所以无法直接计算出o��o的结果，从
分解o��o入手，结合整数性质，寻找解题途径�

解答���o��o�o（o��）（o��），
�o��o可以分解为三个因数的乘积，
且为偶数�
因���������������，其他数不能分
解成三个连续自然数的积，故应选B�

迁移演练

迁移�
计算：（��分）

����������������
������������� �

迁移�

若b为正整数，且b���b����b���表示质
数，求这个质数�（��分）

第�周第�次 计时 得分

�

热点专题�因式分解的应用



热身演练

热身�全国初中数学联赛题

已知bc-��，b��bc��c���，那么�b�c�b�c
的值

为�������（��分）

热身�江苏省竞赛题

已知b、c、d、e为非负整数，且bd�ce�be�cd
�����，则b�c�d�e��������（��分）

第�周第�次 计时 得分

热身演练

热身�

一个正整数b恰好等于另一个正整数c的平
方，则称正整数b为完全平方数，如�����，��
就是一个完全平方数，若b�������������
������������
求证：b是一个完全平方数�（��分）

热身�全国部分省市通迅赛试题

（�）o为正整数，证明

o����［（o��）���］·［（o��）���］；
（�）计算下式的值：

（�����
）（�����

）（�����
）⋯⋯（������

）

（�����
）（�����

）（�����
）⋯⋯（������

）
�

（��分）

第�周第�次 计时 得分

�

天天练奥赛����初中�年级数学



示范赛题

示范�

o为正整数，证明：
���b�o（o���）（o���o���）�

8�8�点 拨 ����������������������������������������
因为����������，所以只需证明o（o���）·（o���o���）
能被�、�、�整除，为此应借助因式分解及拆项将o（o���）（o�

��o���）变形�

解答���o（o���）（o���o���）
�o（o��）（o��）（o���o�����）
�（o��）o（o��）（o���o��）�
（o��）o（o��）���
�（o��）（o��）（o��）o（o��）�
���（o��）o（o��），
且（o��）（o��）（o��）o（o��）是五个连续整
数之积，它能被�，�，�，�整除，且五个连续整数
中，至少有两个连续偶数，它们中必有一个是�
的倍数；同样（o��）o（o��）能被�，�整除，��
能被�，�整除，
����b�（o��）（o��）（o��）o（o��），���b���
（o��）o�

示范�
某校在向“希望工程”捐款活动中，甲班的n个男生和

��个女生的捐款总数与乙班的�个男生和o个女生
的捐款总数相等，都是（no��n���o����）元，已知
每人的捐款数相同，且都是整数，求每人的捐款数�

8�8�点 拨 ����������������������������������������
由题设易得两个等式，观察等式中代数式no��n���o�
���的特征，利用因式分解并结合整除的有关知识可求解�

解答��设每人的捐款数为y元，y是整数�
则（n���）y�（o��）y�no��n���o����
而no��n���o�����（n���）（o��）���
�n���b���，o��b����
�n，o为非负整数，�n���1���，
o��1���
又�������������，
�n����o�����或n����o������
当n����o�����时，每人捐款数
y������������（元），
当n����o�����时，每人捐款数
y������������（元）�
综上可知，每人捐款数为��元或��元�

迁移演练

迁移�

设o是正整数，证明：��o����o��是��
的倍数�（��分）

迁移�

方程y��z��y�z�yz����的正整
数解的个数为（����）�（��分）

B��������C��个

D��个����E�不少于�个

第�周第�次 计时 得分

�

热点专题�因式分解的应用



拓展演练

拓展�

已知��y�y��y��y���，求��y�y��y�

�⋯⋯�y����的值�（��分）

拓展�北京市竞赛题

两个正整数的和比积小����，并且其中一个是
完全平方数，试求这两个数�（��分）

第�周第�次 计时 得分

拓展演练

拓展�

已知b为正整数，问b���b���是质数还是合
数，给出你的证明�（��分）

拓展�

设b，o为正整数，且bb��o�，求证o��b不是平
方数�（��分）

第�周第�次 计时 得分

�

天天练奥赛����初中�年级数学



热点专题�

������������ 分式的运算

8�8�8�8�考 点 归 纳（�）分式的主要内容包括分式的概念、分式的基本性质、分式的四则运

算、简单的分式方程等�（�）分式的运算与分数的运算类似，是以整式的变形，因式分解及
计算为工具，以分式的基本性质、运算法则和约分为基础�

8�8�8�8�夺 冠 技 巧 分式的加减运算是分式运算的难点，而解决这个难点的关键是根据题目

的特点恰当地通分，一般选择以下策略：（�）分步通分；（�）分组通分；（�）先约分再通分；
（�）拆添项后通分�

示范赛题

示范�全国初中数学联赛试题

若在关于y的恒等式 Ny�Oy��y���
�
y�b�

d
y�c

中，Ny�O
y��y��

为最简分式，且有b`�c，b�c�d，

则O��������
8�8�点 拨 ����������������������������������
视恒等式左边的最简分式为右边分式运算后的结果，
易得b、c的值�

解答��� Ny�Oy��y���
�y��c�dy�bd
y��（b�c）y�bc

，

即 Ny�O
y��y���

（��d）y��c�bd
y��（b�c）y�bc

为恒等

式，则b�c��，bc���，又b`�c，
�b��，c���，则d���
故O��c�bd���（��）��������

示范�天津市竞赛题

计算 b
b��b�c�bc��c��

c
b��b�c�bc��c��

�
b��c��

�
b��c��

b���c�
b��c� �

8�8�点 拨 ����������������������������������
观察各分母特点，式中第一、二项第三、四项分别组合
通分较容易�

解答��原式� b
（b�c）（b��c�）�

c
（b�c）（b��c�）

� �c�
b��c��

b���c�
b��c��

b��c�
（b��c�）（b��c�）

�b
��c�
b��c��

�
b��c��

�
b��c����

迁移演练

迁移�

若对于��以外的一切数， ny���
o
y���

�y
y���
均成立，则no的值是（����）�（��分）

B��������C��
D��� E�

�
���

迁移�天津市竞赛题

计算：（��分）

c�d
b��bc�bd�cd�

d�b
c��cd�bc�bd�

b�c
d��bd�cd�bc�

第�周第�次 计时 得分

�

热点专题�分式的运算



热身演练

热身�武汉市竞赛题

计算：（��分）

�
b�c�

�
b�c�

�b
b��c��

�b�
b��c���������

热身�全国联赛试题

已知有理数b，c，d满足b�c�d��，bcd��，那

么�
b�

�
c�

�
d
的值（����）�（��分）

B�正数������C�零

D�负数 E�正负不能确定

第�周第�次 计时 得分

热身演练

热身�

设有理数b、c、d都不为�，且b�c�d��，则

�
c��d��b� �

�
d��b��c� �

�
b��c��d� �

（����）�（��分）

B�正数������C�负数

D�� E�不确定

热身�

求和（��分）

T���
�
y���

�
y����

�
y��
⋯� �o

��y�o�

第�周第�次 计时 得分

��

天天练奥赛����初中�年级数学
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