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３　　　　

第六章　不等式
６．１　不等式的性质

（时间：４５分钟　满分：１００分）

一、选择题（６×５分＝３０分）

１若ａ＞ｂ，则 （　　）

Ａ．ａ２＞ｂ２　　　　　　　Ｂ．ａ２≥ｂ２

Ｃ．ａ２≤ｂ２ Ｄ．以上都不对

２若ｂ＜０，ａ＋ｂ＞０，则ａ－ｂ的值 （　　）

Ａ大于零 Ｂ小于零

Ｃ等于零 Ｄ不能确定

３若ｘ＜１，则下列关系式正确的是 （　　）

Ａ １ｘ＞１　　 Ｂｘ３＜１

Ｃｘ２＜１　　 Ｄ｜ｘ｜＜１

４当ａ＞ｂ＞ｃ时，下列不等式恒
獉
成立的是 （　　）

Ａａｂ＞ａｃ Ｂａ｜ｃ｜＞ｂ｜ｃ｜

Ｃ｜ａｂ｜＞｜ｂｃ｜ Ｄ（ａ－ｂ）｜ｃ－ｂ｜＞０

５已知Ｍ＝ｘ２＋ｙ２－４ｘ＋２ｙ，Ｎ＝－５，若ｘ≠２或

ｙ≠－１，则 （　　）

ＡＭ＜Ｎ ＢＭ＞Ｎ

ＣＭ＝Ｎ Ｄ不能确定

６．若α、β满足－
π
２＜α＜β＜

π
２
，则α－β的取值范围是

（　　）

Ａ．－π＜α－β＜π Ｂ．－π＜α－β＜０

Ｃ．－π２＜α－β＜
π
２ Ｄ．－π２＜α－β＜０

二、填空题（４×５分＝２０分）

７已知ａ＜ｂ＜０，ｃ＞０，在下列空白处填上恰当的不等

号：

①若ａｄ＞ｂｄ；则ｄ　　　０；

②（ａ－２）ｃ　　　（ｂ－２）ｃ；

③ ｜ａ槡 ｜　　　　 ｜ｂ槡 ｜；

④ｃａ 　　　
ｃ
ｂ ．

８（ｘ＋５）（ｘ＋７）与（ｘ＋６）２ 的大小关系是　　　　．

９设ｘ＞１，－１＜ｙ＜０，将ｘ、ｙ、－ｙ、－ｘｙ按由小到大
獉獉獉獉

的

顺序排列起来是　　　　　　　　．

１０若ｘ＞ｙ，ａ＞ｂ，下列各式：①ａ－ｘ＞ｂ－ｙ；②ａ＋ｘ＞ｂ＋

ｙ；③ａｘ＞ｂｙ；④ｘ－ｂ＞ｙ－ａ；⑤ａｙ ＞
ｂ
ｘ
，其中恒

獉
成立

的不等式的序号是　　　　　　　　　　．

三、解答题（１２分＋１２分＋１２分＋１４分＝５０分）

１１已知ａ＞ｂ＞０，ｃ＜ｄ＜０．

求证：ｂ
ａ－ｃ＜

ａ
ｂ－ｄ．



４　　　　

１２若ｘ＜ｙ，ｘｙ＜０，ｘｙ＞ｘ，试确定ｘ、ｙ的取值范围．

１３比较ｘ６＋１与ｘ４＋ｘ２ 的大小．

１４．若ａ＞ｂ＞０，ｍ＞０，ｎ＞０，将ｂａ
，ａ
ｂ
，ｂ＋ｍ
ａ＋ｍ

，ａ＋ｎ
ｂ＋ｎ
按从
獉

小到大
獉獉獉
的顺序排列起来．．



５　　　　

第六章　不等式
６．１　不等式的性质

（时间：４５分钟　满分：１００分）

一、选择题（６×５分＝３０分）

１若ａ、ｂ∈Ｒ，且ａ＞ｂ，则 （　　）

Ａ｜ａ｜＞｜ｂ｜　　　　　Ｂｂａ ＜１

Ｃｌｇ（ａ－ｂ）＞０ Ｄ（ ）１２
ａ

＜（ ）１２
ｂ

２０．３２、ｌｏｇ２０．３、２０．３这三个数的大小关系是 （　　）

Ａ０．３２＜ｌｏｇ２０．３＜２０．３

Ｂ０．３２＜２０．３＜ｌｏｇ２０．３

Ｃｌｏｇ２０．３＜０．３２＜２０．３

Ｄｌｏｇ２０．３＜２０．３＜０．３２

３已知ｘ＜ａ＜０，下列一定成立的不等式是 （　　）

Ａｘ２＜ａｘ＜０ Ｂｘ２＞ａｘ＞ａ２

Ｃｘ２＜ａ２＜０ Ｄｘ２＞ａ２＞ａｘ

４若ａ＞０且ａ≠１，Ｍ＝ｌｏｇａ （ａ３＋１），Ｎ＝ｌｏｇａ （ａ２＋１），

则Ｍ、Ｎ 的大小关系是 （　　）

ＡＭ＜Ｎ ＢＭ＞Ｎ

ＣＭ＝Ｎ Ｄ不能确定

５若ａ＞ｂ，ｍ＞０，则下列不等式恒成立的是 （　　）

Ａ（ａ＋ｍ）２＞（ｂ＋ｍ）２

Ｂｂ－ｍａ－ｍ＜
ｂ
ａ

Ｃ（ａ－ｍ）３＞（ｂ－ｍ）３

Ｄ｜ａｍ｜＞｜ｂｍ｜

６．已知ａ，ｂ，ｃ，ｄ均为实数，有下列命题

①若ａｂ＞０，ｂｃ－ａｄ＞０，则ｃａ －
ｄ
ｂ ＞０

；

②若ａｂ＞０，ｃａ －
ｄ
ｂ ＞０

，则ｂｃ－ａｄ＞０；

③若ｂｃ－ａｄ＞０，ｃａ －
ｄ
ｂ ＞０

，则ａｂ＞０．

其中正确命题的个数是 （　　）

Ａ．０　　　Ｂ．１　　　Ｃ．２　　　Ｄ．３

二、填空题（４×６分＝２４分）

７若ａ＞ｂ＞ｃ＞１，则 槡ａｂｃ、槡ａｂ、槡ｂｃ、槡ａｃ按从小到
大的顺序排列为　　　　　．

８ａ、ｂ∈Ｒ，则使ａ＞ｂ与１ａ＞
１
ｂ
同时成立的充要条件是

　　　　　．

９已知三个不等式：①ａｂ＞０；②－ｃａ ＜－
ｄ
ｂ
；③ｂｃ＞

ａｄ．以其中两个作条件，余下的一个作结论，则可组成

　　　　　个正确命题．

１０．若ｍ＜ｎ，ｐ＜ｑ且（ｐ－ｍ）（ｐ－ｎ）＞０，（ｑ－ｍ）×（ｑ－

ｎ）＜０，则ｍ、ｎ、ｐ、ｑ的大小顺序是　　　　．

三、解答题（１１分＋１２分＋１２分＋１１分＝４６分）

１１设函数ｆ（ｘ）＝｜ｌｇｘ｜，若０＜ａ＜ｂ，则ｆ（ａ）＞ｆ（ｂ），求

证：ａｂ＜１．



６　　　　

１２设ｘ，ｙ，ｚ∈Ｒ，比较５ｘ２＋ｙ２＋ｚ２ 与２ｘｙ＋４ｘ＋

２ｚ－２的大小．

１３设ｆ（ｘ）＝１＋ｌｏｇｘ３，ｇ（ｘ）＝２ｌｏｇｘ２，其中ｘ＞０且

ｘ≠１，试比较ｆ（ｘ）与ｇ（ｘ）的大小．

１４．已知ａ＞ｂ＞ｃ，

求证：１
ａ－ｂ＋

１
ｂ－ｃ＋

１
ｃ－ａ＞０．
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７　　　　

第六章　不等式
６．２　算术平均数与几何平均数

（时间：４５分钟　满分：１００分）

一、选择题（６×５分＝３０分）

１若ａ＞ｂ＞０，则下列不等式中成立的是 （　　）

Ａ２ａｂａ＋ｂ＜
ａ＋ｂ
２ ＜槡ａｂ　　Ｂａ＋ｂ２ ≥２ａｂａ＋ｂ≥槡ａｂ

Ｃａ＋ｂ２ ＞２ａｂａ＋ｂ＞槡ａｂ Ｄａ＋ｂ２ ＞槡ａｂ＞２ａｂａ＋ｂ
２下列函数中最小值为２的是 （　　）

Ａｙ＝ｘ＋１ｘ

Ｂｙ＝ｔａｎθ＋ｃｏｔθ，θ∈ ０，π（ ）２
Ｃｙ＝ｓｉｎθ＋ｓｅｃθ，θ∈ ０，π（ ）２
Ｄｙ＝ ｘ２＋槡 ２＋ １

ｘ２＋槡 ２

３若ａ＞１，则ａ＋ １
ａ－１
的最小值是 （　　）

Ａ１　　　　　　　　 Ｂ２

Ｃ３　　　　　 Ｄａ

４下列各式中，对任何实数ｘ都成立的是 （　　）

Ａ．ｌｇ（ｘ＋１）≥ｌｇ２ｘ Ｂ．ｘ２＋１＞２ｘ

Ｃ． １ｘ２＋１≤１ Ｄ．ｘ＋１ｘ≥２

５若ｘ＞０，ｙ＞０，且ｘ＋ｙ≤４，则下列不等式中恒成立

的是 （　　）

Ａ １
ｘ＋ｙ≤

１
４ Ｂ １ｘ＋

１
ｙ≥１

Ｃ ｘ槡ｙ≥２ Ｄ １ｘｙ≥１

６下列不等式：①ｘ２＋３＞２ｘ；②ａ５＋ｂ５＞ａ４ｂ＋ａｂ４；

③ａ２＋ｂ２≥２（ａ－ｂ－１）；④ａｂ ＋
ｂ
ａ ≥２
中，正确的是

（　　）

Ａ①和② Ｂ①和③

Ｃ③和④ Ｄ①②③④

二、填空题（４×６分＝２４分）

７比较大小：ｌｇ２·ｌｇ５　　　　１４．

８设ｘ、ｙ∈Ｒ，且ｘ＋ｙ＝３，则２ｘ＋２ｙ 的最小值是　　　．

９若ｌｇｘ＋ｌｇｙ＝２，则１ｘ＋
１
ｙ
的最小值是　　　　．

１０．已知正数ａ，ｂ，ｃ满足ａ＋ｂ＋ｃ＝１，则 ａ＋１（ ）ａ ＋

ｂ＋１（ ）ｂ ＋ ｃ＋１（ ）ｃ 的最小值是　　　　　．
三、解答题（１０分＋１２分＋１２分＋１２分＝４６分）

１１已知ｘ＞０，ｙ＞０，ｌｇｘ＋ｌｇｙ＝１，求２ｘ＋
５
ｙ
的最小值．



８　　　　

１２现有一台坏了的天平，两臂长不等，其余均完好，有

人要用它称物体的质量，只需将物体放在左右托盘

各称一次，则两次称量结果的一半就是物体的真实

质量，这种说法对吗？证明你的结论．

１３已知函数ｆ（ｘ）＝ｌｏｇａｘ（ａ＞０且ａ≠１），若ｘ１、ｘ２ 是

正实数，判断１
２
［ｆ（ｘ１）＋ｆ（ｘ２）］与ｆ ｘ１＋ｘ２（ ）２

的大

小．

１４．（１）在面积为定值的扇形中，半径是多少时扇形周长

最小？

（２）在周长为定值的扇形中，半径是多少时扇形面积

最大？



９　　　　

第六章　不等式
６．２　算术平均数与几何平均数

（时间：４５分钟　满分：１００分）

一、选择题（６×５分＝３０分）

１若ａ＞ｂ＞１，Ｐ＝ ｌｇａ·ｌｇ槡 ｂ，Ｑ＝１２
（ｌｇａ＋ｌｇｂ），Ｒ＝

ｌｇａ＋ｂ２
，则 （　　）

ＡＲ＜Ｐ＜Ｑ　　　　　　　ＢＰ＜Ｑ＜Ｒ

ＣＱ＜Ｐ＜Ｒ ＤＰ＜Ｒ＜Ｑ

２设ａ＞０，ｂ＞０，ｃ＞０，Ｍ＝（１ａ－１
）（１
ｂ－１

）（１
ｃ－１

），

且ａ＋ｂ＋ｃ＝１，则Ｍ 的取值范围是 （　　）

Ａ［０，１８
］ Ｂ（１８

，１）

Ｃ［１，９８
］ Ｄ［８，＋∞）

３若ａ＞０，ｂ＞０，且２ａ＋ｂ＝１，则Ｓ＝２槡ａｂ－４ａ２－ｂ２

的最大值是 （　　）

Ａ槡２－１２ 槡Ｂ ２－１

Ｃ槡２＋１２ 槡Ｄ ２＋１

４已知ｆ（ｘ）＝（１２
）ｘ，ａ、ｂ∈Ｒ＋，Ａ＝ｆ（ａ＋ｂ２

），Ｇ＝

ｆ（槡ａｂ），Ｈ＝ｆ（２ａｂａ＋ｂ），则Ａ、Ｇ、Ｈ 的大小关系是

（　　）

ＡＡ≤Ｇ≤Ｈ ＢＡ≤Ｈ≤Ｇ

ＣＧ≤Ｈ≤Ａ ＤＨ≤Ｇ≤Ａ

５．在△ＡＢＣ中，ａ、ｂ、ｃ为三角形三边的长，∠Ｃ＝９０°，则

ａ＋ｂ
ｃ
的取值范围为 （　　）

Ａ．（０，槡２］　　　　　　　 Ｂ．（０，２）

Ｃ．（１，槡２］ Ｄ．［１，槡２］

６．实数ｘ、ｙ、ｚ满足条件：ｘ＋ｙ＋ｚ＝０，且ｘｙｚ＞０，Ｔ＝

１
ｘ＋

１
ｙ＋

１
ｚ
，则 （　　）

Ａ．Ｔ＞０ Ｂ．Ｔ＜０

Ｃ．Ｔ＝０ Ｄ．不能确定

二、填空题（４×５分＝２０分）

７设ａ、ｂ、ｃ∈Ｒ＋，则（ａ＋ｂ＋ｃ）（１ａ＋ｂ＋
１
ｃ
）的最小值是

　　　　．

８ｙ＝４ｘ２＋２ｘ＋ １８
２ｘ２＋ｘ＋１

的最小值为　　　　．

９若ｘ２＋２ｙ２＝１，则ｘ２ｙ４ 的最大值是　　　．

１０已知实数ｘ、ａ１、ａ２、ｙ成等差数列，ｘ、ｂ１、ｂ２、ｙ成等比

数列，则（ａ１＋ａ２）
２

ｂ１ｂ２
的取值范围是　　　　．

三、解答题（１０分＋１０分＋１７分＋１３分＝５０分）

１１已知正常数ａ、ｂ和正变数ｘ、ｙ 满足ａ＋ｂ＝１０，

ａ
ｘ ＋

ｂ
ｙ ＝１

，ｘ＋ｙ的最小值为１８，求ａ、ｂ的值．



１０　　　

１２正三角形ＡＢＣ的边长是２，Ｐ、Ｑ分别在ＡＢ、ＡＣ上

运动，且线段ＰＱ将△ＡＢＣ的面积二等分（如图１），

求线段ＰＱ长的取值范围．

图１

１３如图２所示，设计一幅矩形宣传画，要求画面面积为

４８４０ｃｍ２，画面宽与高的比为λ，画面的上、下各留

８ｃｍ的空白，左、右各留５ｃｍ 的空白．怎样确定画面

的高与宽的尺寸，才能使宣传画所用纸张的面积最

小．

图２

１４．已知ａ、ｂ、ｃ∈Ｒ＋，求证： ａ
ｂ＋槡ｃ＋

ｂ
ａ＋槡ｃ＋

ｃ
ａ＋槡ｂ＞２．



１１　　　

第六章　不等式
６．３　不等式的证明

（时间：４５分钟　满分：１００分）

一、选择题（６×５分＝３０分）

１“α＋β＞５”是“α＞２且β＞３”的 （　　）

Ａ充分不必要条件　　Ｂ必要不充分条件

Ｃ充要条件 Ｄ既不充分也不必要条件

２已知ａ、ｂ、ｃ满足ｃ＜ｂ＜ａ，且ａｃ＜０，那么下列选项中

不一定成立的是 （　　）

Ａ．ａｂ＞ａｃ Ｂ．ｃ（ｂ－ａ）＞０

Ｃ．ｃｂ２＜ａｂ２ Ｄ．ａｃ（ａ－ｃ）＜０

３．如果ａ，ｂ，ｃ∈Ｒ，那么下列命题正确的是 （　　）

Ａ．ａ＞ｂａｃ２＞ｂｃ２ Ｂ．ａｃ ＞
ｂ
ｃ ａ＞ｂ

Ｃ．
ａ３＞ｂ３

ａｂ＜ ｝０ １ａ＞
１
ｂ Ｄ．

ａ２＞ｂ２

ａｂ＞ ｝０ １ａ＜
１
ｂ

４．若ａ、ｂ、ｃ∈Ｒ，且ａｂ＋ｂｃ＋ａｃ＝１，则下列不等式成立的

是 （　　）

Ａ．ａ２＋ｂ２＋ｃ２≥２ Ｂ．（ａ＋ｂ＋ｃ）２≥３

Ｃ．１ａ＋
１
ｂ＋

１
ｃ≥ 槡２ ３ Ｄ．ａ＋ｂ＋ｃ≤槡３

５下列各式中，对任何实数ｘ都成立的是 （　　）

Ａｌｇ（ｘ２＋１）≥ｌｇ２ｘ Ｂｘ２＋１＞２ｘ

Ｃ １
ｘ２＋１≤１ Ｄｘ＋１ｘ≥２

６设ｃ＞ａ＞ｂ＞０，则 ａｃ－ａ
与 ｂ
ｃ－ｂ
的大小关系是 （　　）

Ａ．ａｃ－ａ＞
ｂ
ｃ－ｂ Ｂ．ａｃ－ａ＜

ｂ
ｃ－ｂ

Ｃ．ａｃ－ａ＝
ｂ
ｃ－ｂ Ｄ．不能确定

二、填空题（４×５分＝２０分）

槡７ ５－槡３与槡６－槡２的大小关系是　　　　．

８若ａ＞ｂ＞０，则 ａ＋槡 ｂ－ ａ－槡 ｂ与 ｂ
ａ－槡 ｂ
的大小关系

是　　　　．

９条件“ａ＞０且ｂ＞０”是“ａ＋ｂ２ ≥槡ａｂ”的　　　　条

件．

１０若 ａ、ｂ 是 非 零 实 数，则 不 等 式 ①ａ
２＋ｂ２
２ ≥ａｂ；

② ａ＋ｂ（ ）２
２

≤ａ
２＋ｂ２
２

；③ａ＋ｂ２ ≥ ａｂａ＋ｂ
；④ｂａ ＋

ａ
ｂ ≥２

中，恒成立的是　　　（填不等式的序号）．

三、解答题（１２分＋１２分＋１２分＋１４分＝５０分）

１１证明：（１）ａ２＋ｂ２≥２（ａ＋ｂ－１）．



１２　　　

（２）若ａ＞ｂ＞０，证明：ａａｂｂ＞ａｂｂａ．

１２已知ａ、ｂ、ｃ是正数，且ａ＋ｂ＋ｃ＝１．

求证：（１）１ａ＋
１
ｂ＋

１
ｃ≥９．

（２）（１ａ－１
）（１
ｂ－１

）（１
ｃ－１

）≥８．

１３已知ａ、ｂ是正数，求证：ａ＋ｂ＋ １
槡ａｂ

≥ 槡２ ２．

１４已知ｘ＞０且ｘ≠１，ｍ＞ｎ＞０，比较ｘｍ＋１ｘｍ
与ｘｎ＋

１
ｘｎ
的大小．

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com


