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����本书立足于考生应用能力、实践能力和人文素质的培养，旨在规范和优化高考备考复习的单元、阶段、专题和

综合模拟考试，并切实地解决新教材、新高考背景下高考复习中遇到的新问题。

领新标异K素质备考��新教材的内容是鲜活的，新高考的方向是综合的，二者的终极目标是素质培养。本书

大量引入了与社会生产、生活实际相结合的新材料，提供了大量综合性原创试题，目的是通过训练提高能力，教会

学生会思考，会做高考题。

高考提前K备考提速��从����年起高考提前到六月份，这样，传统的复习进度安排就难以适应新高考的需要

了。本书的基础综合过关版除改章节测试为单元测试外，同时大部分学科还把双综合复习中的知识专题前移至

综合过关版中，加快了复习进度。本册双综合提升版语文、数学、英语三大主科分热点专题和综合模拟两部分编

写，物理、化学、生物、政治、历史、地理六科按学科内综合热点专题、学科间交叉综合热点专题和综合模拟三部分

编写，在强调综合复习的同时，体现复习过程的完整性。

两个版本K个性设计��目前，正值原人教版统编教材与试验修订教材新旧交替过渡时期，本套丛书数学、物

理、化学、生物、历史、地理新旧版内容差异较大的各科均按两个版本编写，这就满足了使用不同教材读者的不同

需求。

包罗信息K解读说明��本书编稿前期，经过充分调研，搜集、整理了大量����年高考信息，并精准的反映贯彻

于试题编制中。可以说本书不仅是最新高考信息的传递，而且是最新高考信息的运用。编稿后期，根据����年

各科考试说明有针对性的又对丛书进行了全面的加工再造。可以说本书不仅是����年考试说明的诠释，而且是

对����年考试说明的解读。

学生靶场K教师讲坛��本套丛书摆脱了原《高中全程复习优化设计》“���”模式的束缚，采用“���”的模式编

写而自成体系。其中的一个“�”是供学生各阶段检测复习效果用的评估卷，另一个“�”是与学生用书配套而供教

师对学生用书训练题进行详细讲解的教师用书。学生用书是学生演习的靶场，教师用书是教师教授的讲坛。整

套丛书练讲结合，功能齐备。

为了方便教师的备课与讲解，本书特设栏目如下：

P考点阐释Q依据考试说明的要求，把本单元或专题的考点全部列出，以方便教师对本单元或专题高考考查要

求有一个明确而完整的把握。

P试题点拨Q说明每一套试题的整体设计思路和命题意图，具体指出本套试题的主要考点、热点的渗透情况，

阐明本套试题的特点及通过本套试题测试应解决的主要问题等。

���



P试题全解Q详细、全面地分析解析“优化训练”学生用书中的每一道试题，解析方法精妙，且灵动多变，力求高

效指导教师的课堂讲授，全方位提高测试训练的效果。

P备选试题Q在“优化训练”学生用书测试题之外，提供一些近年来典型的高考题、新编选的典型模拟题及社会

热点问题的创新题等，以补充因“优化训练”学生用书题量所限而造成的题量不足或供教师在课堂上集中讲解选

用。

如今的高考，可以说是高分的较量。本丛书试题设计科学、新颖，实用性强，注重创新精神和综合运用能力的

培养，试题直击考场，是考生决胜高考并赢得高分的一把利刃。
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热点专题

热点专题一��函数的性质综合运用能力测试题 （���）�����������������

热点专题二��二次函数综合运用能力测试题 （���）������������������

热点专题三��抽象函数综合运用能力测试题 （���）������������������

热点专题四��等差数列与等比数列综合运用能力测试题 （���）�������������

热点专题五��不等式综合运用能力测试题 （���）�������������������

热点专题六��三角形中的三角函数问题测试题 （���）�����������������

热点专题七��命题的判断测试题 （���）�����������������������

热点专题八��求轨迹方程的综合测试题 （���）��������������������

热点专题九��立体几何综合运用能力测试题 （���）������������������

热点专题十��解析几何综合运用能力测试题 （���）������������������

热点专题十一��学科知识综合运用能力测试题 （���）�����������������

热点专题十二��数学应用能力测试题 （���）���������������������

热点专题十三��代数逻辑推理论证能力测试题 （���）�����������������

热点专题十四��数学探索能力测试题 （���）���������������������

热点专题十五��高考数学开放型试题解题策略测试题 （���）��������������

热点专题十六��数学阅读理解测试题 （���）���������������������

热点专题十七��选择题、填空题解题策略测试题 （���）����������������

热点专题十八��整理性思维能力测试题 （���）��������������������

热点专题十九��圆锥曲线中对称问题测试题 （���）������������������

综合模拟测试

模拟试题（一） （���）�������������������������������

模拟试题（二） （���）�������������������������������

模拟试题（三） （���）�������������������������������

模拟试题（四） （���）�������������������������������

模拟试题（五） （���）�������������������������������

模拟试题（六） （���）�������������������������������

模拟试题（七） （���）�������������������������������

模拟试题（八） （���）�������������������������������

���此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com





�Ơ��函数gIyJ
mp� h�I��y�J
b�y��b���

是 I����J���

B�奇函数不是偶函数

C�偶函数不是奇函数

D�既是奇函数又是偶函数

E�既不是奇函数又不是偶函数

解析M函数定义域为 ��y
�`��K

b�y��b���-�R ��

���_�y_��且y-���gIyJ
mp� h�I��y�J

y �

答案MB

�Ơ��函数gIyJ�y���y
Iy0����

J的值域是

I����J

�

����������������

B�I��K���
Q C�P���

K��J

D�P�
�
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�
K��J E�I��K��

�
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�
Q

解析M�z��y�在I��K���
Q上是减函数K

z���y
在y��I��K���

Q上是减函数K

�z�y���y
在I��K���

Q上是减函数K

znjo�������
�
��

答案MC
�Ơ��已知gIyJ�mphbb�y��b�在I��K�J上有gIyJ

`��K则gIyJ I����J����������

B�在I��K�J上单调递增

C�在I��K�J上单调递减

D�在I��K��J上单调递减

E�在I��K��J上单调递增
解析M���_�y_����_�y��_���
又gIyJ`��K��_�b_���由函数图象知选E�
答案ME

�Ơ��已知gIyJ�byIb`��且b-��JKg��I�J_��K
则g��Iy��J的图象是 I����J�����

解析M�gIyJ�byK�g��IyJ�mphby
�mphb�_��K��_�b_��K将g��IyJ�mphby的图
象向左平移一个单位得到g��Iy��J的图象�
答案MB

�Ơ��设 函 数 gIyJ�
I�
�
Jy��Iy1��JK

gIy��J��Iy_��J
�
�

� �
则

gImph��J的值为 I����J��������

B���������C�
�
������D�

�
������E�

�
��

解析M��_�mph��_��
�gImph��J�gI��mph��J�gImph���J

��
�

_�mph���_��

�gImph���J�I��
Jmph��� �����

答案ME
�Ơ��下列函数中K在区间I��K�J上为增函数的
是 I����J��������������

B�z�mph��I�yJ C�z��Iy��J�

D�z� y
��y E�z�b�y��b�

解析M利用数形结合及图象变换知选B�
答案MB

�Ơ��下列函数M�z�yðtjoy���z� �
�y������

�z�
�y��Iy0��J

mph�yI�_�y0��R J

�z��y���y��Ky��P��K�Q中K其函数
图象具有对称性的有 I����J������

B���� C����
D���� E����

解析M函数z�yðtjoy是偶函数Nz� �
�y��

����
y��
�y���
由奇偶性定义知它是奇函数N

函数z��y 与z�mph�y关于直线z�y对称
I因为是互为反函数J�而奇函数的图象关于
原点对称�偶函数图象关于z轴对称�
答案MB

�Ơ���已知函数gIyJ�mph�Iy��J且b`�c`�d`�

�K则g
IbJ
b
KgIcJ
c
KgIdJ
d
的大小关系是

I����J
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�������������

B�g
IbJ
b `�g

IcJ
c `�g

IdJ
d

C�g
IdJ
d `�g

IcJ
c `�g

IbJ
b

D�g
IcJ
c `�g

IbJ
b `�g

IdJ
d

E�g
IbJ
b `�g

IdJ
d `�g

IcJ
c

解析M利用数形结合及gIbJ
b
的几何意义是

函数图象上一点IbKgIbJJ与原点连线的斜
率K通过直线倾斜角的大小及正切函数的单
调性故选C�
答案MC

�Ơ���已知函数z�gIyJ的图象如图甲所示Kz�
hIyJ的 图 象 如 图 乙 所 示K则 函 数

�





解MI�J由fy��`��K得

y`���故函数的定义域为I�K��J�
I�J由�_�y�_�y�K得y��y�`��Kfy�`�fy�`��K

�fy���`�fy� ��`��K故
fy���
fy���`���

从而

gIy�J�gIy�J�moIfy���J�moIfy���J

�mofy���fy���`��
K

�直线BC的斜率lBC�g
Iy�J�gIy�J
y��y� `���

�Ơ���设 ��_�q_��KgIyJ�mphb ���y���y

mp

�

hb���y�y�q
I其中b`��且b-��J�

I�J求gIyJ的定义域N
I�J求证gIyJ的图象与y轴无公共点�
I�J解M要使函数有意义K则

���y
���y`��

K

���y
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�函数gIyJ的定义域为I��
K�
�
J

I�J证明M假设gIyJ的图象与y轴相交K

令gIyJ��K即mphb���y���y�mphb
���y
�y�q��

K

则mphb���y�y�q��
K

���� y
�y�q��

K将y��代入K解之q���

与已知��_�q_��相矛盾�
�gIyJ的图象与y轴无交点�

�Ơ���设gIyJ��y�b�y��
Ib为实常数J�

I�J当b_��时K用函数的单调性定义证明M

z�gIyJ在S上是增函数N
I�J当b��时K若函数z�hIyJ的图象与

z�gIyJ的图象关于直线y��对称K求函
数z�hIyJ的解析式N
I�J当b_��时K求关于y的方程gIyJ��
在实数集S上的解�
解MI�J设y�_�y�K则gIy�J�gIy�J�I�y�

�b�y���
J�I�y�� b�y���

J�I�y���y�Jð

I�� b
�y��y�

J�

�y�_�y�K��y���y�_��K

又�b_��K��� b
�y��y�`���

�当b_��时KgIy�J�gIy�J_��K即gIy�J

_�gIy�J�
�当b_��时Kz�gIyJ在S上是增函数�
I�J设QIyKzJ是函数z�hIyJ的图象上的一
点QIyKzJ关于直线y��成对称的点为Q�Iy�K

z�JK则
y�y����

K

z�z�
�
�

� K
�
y����yK

z��zR �

由已知有z���y�����z����y��K即

hIyJ����y���

I�J�gIyJ��K��y�b�y�����

令u��yK则u��u�b���
�b_��K��I��J���b����b`��

�u �� ���� � b
� �

��y �� ���� � b
�
或�y �� ���� � b

�
K

�当b_��时K�_� ���� bK

��y �� ���� � b
�
没有实数解�

由�y �� ���� � b
�

解得My�mph��� ���� b
� �

�Ơ���已知函数gIyJ�mphbIy� y�� ��JIb`��K

y1��J�
I�J求它的反函数g��IyJK并指出g��IyJ
的定义域N

I�J当�_�b_��时K证明g��IoJ_��
o���o
�

Io��OH�J�

I�J解My� y�� ���bzK y�� ���bz�
yK两边平方得y����b�z��bzy�y�K

解得Ky�b
z�b�z
�

K

�g��IyJ���
Iby�b�yJ

�y1��K�y� y�� ��1���

又�b`��K�gIyJ�mphbIy� y�� ��J的值
域为P�K��J�

故g��IyJ���
Iby�b�yJKy��P�K��J

I�J证明Mg��IoJ��
o���o
�

���
Ibo�b�oJ���

I�o���oJ

�
Ibo��oJPI�bJo��Q

�o��bo �

��_�b_��K�bo��o_��KI�bJo��`��Kbo

`��K则
Ibo��oJPI�bJo��Q

�o��bo _��K

即g��IoJ��
o���o
� _��K

故g��IoJ_��
o���o
�

Io��OH�J�

�Ơ���已知gIyJ�mphbIy��JK点q是函数z�gIyJ的
图象上的任意一点K点Q关于原点的对称点R
的轨迹是函数z�hIyJ的图象�

�
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I�J当�_�b_��时K解不等式�gIyJ�hIyJ

1��N
I�J当b`��时Ky��P�K�JK总有�gIyJ�

hIyJ1�n恒成立K求n的取值范围�
解M设R点坐标为IyKzJK�qÐR关于原点对
称K�点Q的坐标为I�yK�zJ�
又点Q在函数z�gIyJ的图象上K

��z�mphbI�y��JK即z��mphbI��yJK

�hIyJ��mphbI��yJ�
I�J由�gIyJ�hIyJ1��得�mphbI��yJ1�
mphbI��yJ

��

�

_�b_��K�
y��`��K

��y`��K
Iy��J�0���y
�
�

� �
n�

y`���K

y_��K

��0�y0�
�
�

� ��
n���_�y0���

�不等式的解集为Ryb���_�y0��S�
I�J由�gIyJ�hIyJ1�nK得

n0�mphb
I��yJ�
��y
在b`��且y��P�K�J时恒

成立�记GIyJ�mphb
I��yJ�
��y

Ky��P�K�JK

则问题等价于n0�PGIyJQnjo�

而
Iy��J�
��y �y

���y��
��y

�
I��yJ���I��yJ��

��y �I��yJ���
�
y��

令u���yK

则u��I�K�QK则IIuJ�u��u���

任取u�Ðu���I�K�QK且u�_�u�K

则IIu�J�IIu�J�Iu���u� ��
J�Iu���u�

��J�Iu��u�JI�� �u�u�
J`���

�IIuJ�u� �u ��
在u��I�K�Q上单调

递减�
�IIuJ的最小值为II�J��K又b`��
�GIyJnjo���故n的取值范围为n0���

�Ơ���对于在区间PnKoQ上有意义的两个函数

gIyJ与hIyJK如果对于任意的y��PnKoQK
均有b�gIyJ�hIyJb�0��K则称gIyJ与hIyJ
在PnKoQ上是接近的K否则称gIyJ与hIyJ
在PnKoQ上是非接近的�现有两个函数g�IyJ

�mphbIy��bJ与g�IyJ�mphb �
y�b

Ib`��且b-�

�JK给定区间Pb��Kb��Q�
I�J若g�IyJ与g�IyJ在给定区间Pb��K

b��Q上都有意义K求b的取值范围N
I�J讨论g�IyJ与g�IyJ在给定区间Pb��K

b��Q上是否接近�
解MI�J依题意b`��Kb-���b����b`��K

b���b`��K��_�b_���
I�Jb�g�IyJ�g�IyJb�0��K
得��0�mphbIy���by��b�J0���IH�J

��_�b_��K又Pb��Kb��Q在y��b的
右侧K

�hIyJ�mphbIy���by��b�J在Pb��Kb��Q
上为减函数K
从而PhIyJQnby�hIb��J�mphbI���bJK
PhIyJQnjo�hIb��J�mphbI���bJ�
于是IH�J成立的充要条件是

mphbI���bJ0��K

mphbI���bJ1���K

�_�b_�
�
�

� ��
k�

�_�b_��K

���b1�bK

�_����b0��b

�

�

�
�

解此不等式组得�_�b0� ��� ��
�� �

故当�_�b0� ��� ��
��
时Kg�IyJ与g�IyJ在

Pb��Kb��Q上是接近的N

当 ��� ��
�� _�b_��时Kg�IyJ与g�IyJ在

Pb��Kb��Q上是非接近的

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�
�

��I�J函数gIyJ满足gIy��J�yK若g��IyJ的
定义域为P�K�QK则gIyJ的定义域为 I����J���

B�P�K�Q��C�P�K�Q��D�P�K�Q��E�P�K�Q
解析M令y���uK则y�u��
�gIuJ�u��K�g��IyJ�y��
��0�y0����0�y��0��
�gIyJ的定义域是P�K�Q�
答案MD
I�J已知点IbK��J在函数z�mph�y的图象

上K则函数z�yb 的定义域为 I����J����

B�Ryb�y1��S����������C�Ryb�y`��S

D�Ryb�y`��或y_��S E�Ryb�y��SS

解析M�mph�b���K得b���

�z�y
�
�的定义域为P�K��J�

答案MB
I�J函数gIyJ�mphyb 的值域为I�K��J若b

��I�K�JK则y的取值范围是 I����J�����

B�y��I�K��J C�y��I�K�J

D�y��IbK��J E�y��I�KbJ
解析Mmphby`��K��_�b_��K��_�y_�b�
答案ME
I�J函数gIyJ�mph�I��byJ在I��K�Q上单

调递减K则b的取值范围是 I����J������

B��_�b_�� C��_�b_�
D��

�
_�b_��且b-�� E��_�b_��或b`��
解析M�gIyJ�mph�I��byJ在I��K�Q上是

�



单调递减K

�vIyJ���by 在I��K�Q上是减函数且

vIyJ`��恒成立�
�b`��且vI�J`�
��

�
_�b_���
答案MB
I�J已知函数z�gIyJ是以�为周期的偶函

数K且当y��I�K�J时KgIyJ�y��K则gIyJ在I�K

�J上的解析式为 I����J����������

B�gIyJ���y C�gIyJ���y
D�gIyJ�y�� E�gIyJ��y��
解析M当��_�y_��时K�_��y_��
�gI�yJ�I�yJ��
又�gIyJ是偶函数K

�gI�yJ�gIyJ

�gIyJ��y��又�_�y_��K

���_�y��_��
�gIy��J��Iy��J��而gIyJ是周期为

�的周期函数K

�gIyJ�gIy��J�gIyJ���y�
答案M

��

C

I�J函数z� y�� ��Iy0���J的反函数是

�

答案Mg��IyJ�� y�� ��Iy1��J�
I�JgIyJ���mph�yIy1��J的反函数g��IyJ

的定义域为 �
解析M反函数的定义域就是原函数的值域�
答案MP�K��J

��
�

已知函数gIyJ�mph�Iy��J�将z�gIyJ
的图象向左平移一个单位K再将图象上所有点的
纵坐标伸长到原来的�倍I横坐标不变JK得到函
数z�hIyJ的图象�

I�J求z�hIyJ的解析式N
I�J求函数GIyJ�gIyJ�hIyJ的最大值�
解MI�Jz�gIyJ向左平移�个单位得到的

函数为z�mph�Iy��JK该函数图象上所有点的纵
坐标伸长到原来的�倍K则对应函数的解析式为

z��mph�Iy��J��hIyJ��mph�Iy��J�
I�JGIyJ�mph�Iy��J��mph�Iy��J

�mph� y��Iy��J��mph�
y��

Iy��J���Iy��J��

令y���u`��K则 y��Iy��J��
u

u���u��

� �

u��u��

�u��u1��
K�u��u��1���

� y��
Iy��J�0�

�
��

�GIyJ0�mph� �����

�GIyJ的最大值为���

��设函数gIyJ�y� b
y��

Ky��P�K��J�

I�J当b��时K求函数gIyJ的最小值N
I�J当�_�b_��时K判断函数gIyJ的单调

性K并写出gIyJ的最小值�

解MI�JgIyJ�y� b
y���y�

�
y��

�Iy��J� �
y�����

�Iy��J� �
y��1� �� ��

�当且仅当y ���� �即y �� ���时KgIyJ
有最小值 �� ����

I�J设y�_�y�Ky�Ky���P�K��J�

gIy�J�gIy�J�y�� b
y����y��

b
y���

�Iy��y�J�
bIy��y�J

Iy���JIy���J

�Iy��y�JP�� b
Iy���JIy���J

Q�

�y���1��Ky���`��
�Iy���JIy���J`��又�_�b_�

��

�

_� b
Iy���JIy���J_��

又y��y�`��
�gIy�J�gIy�J`��
�gIyJ在P�K��J上是增函数�
�当y��时KgIyJ有最小值b

��

�

已知函数gIyJ�nIy��y
J的图象与函

数iIyJ���
Iy��y

J��的图象关于点BI�K�J

对称�
I�J求n的值N

I�J若hIyJ�gIyJ�b�y
K且hIyJ在区间I�K

�Q上为减函数K求实数b的取值范围N
I�J在条件I�J下K试证明曲线d�Mz�by 与

曲线d�Mz���gIy��J��y��的交点不可能落
在z轴的左侧�
解MI�J在gIyJ的图象上任取一点 NIyK

zJK它关于点BI�K�J对称的点为N�Iy�Kz�J

�N�Iy�Kz�J在iIyJ的图象上K

�z��iIy�J�又y�y���且z��z��
�y���yKz����zK

���z�iI�yJK即��z���
I�y��y

J��

�z���
Iy��y

J又gIyJ�nIy��y
J

�n����

I�JhIyJ���
Iy��y

J�b�y

���
Iy�b��y

J�

任取y�Ðy���I�K�Q且y�_�y��

�



�hIy�J�hIy�J� ��
Iy��y��b��y� �

b��
y�
J���

Iy��y�JI��b��y�y�
J�
Iy��y�J
�y�y�

Py�y�

�Ib��JQ

��_�y�_�y�0��且hIyJ为减函数

�hIy�J�hIy�J_��
�y�y��Ib��J_��在y�Ðy���I�K�Q上恒

成立K

�b`�y�y���对y�Ðy���I�K�Q上恒成立�
�b大于y�y���的最大值而y�y���在

I�K�Q上的最大值情况是小于�����K

�b1���

I�Jd�Mz�by��d�Mz���� ��
Iy���

�
y��

J��y������ �
y���
由数形结合或反证

法可证�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�

�
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hI�J_����b��c��_�
��

�
c_����b又b`�

����

�

b_����c_���c_���

又
c1���b
�b��c��_�R �

�
c1���b
��b`��cR ��

�c1���b`��c��
��c��_�c

�c_��又c_���

�c_����

�Ơ���已知二次函数gIyJ�by��cyKIbKc为常
数K且b-��J满足条件gI�y��J�gIy�
�JK且方程gIyJ�y有两个相等的实根�
I�J求gIyJ的解析式N
I�J是否存在实数nKoIn_�oJK使gIyJ的
定义域和值域分别为PnKoQ和P�nK�oQ？
解MI�J由gI��yJ�gIy��J知K函数z�
gIyJ的对称轴方程是y���

��c�b��
K

�c���b �
又方程gIyJ�y有两个相等的实根K

�by��Ic��Jy��有两个等根K

����且b-��K

�Ic��J���ðbð���

�c��K代入�得b����
K

�gIyJ����y
��y�

I�J�gIyJ����y
��y

����
Iy��J����0�

�
�

�gIyJ的值域为I��K��
Q�

假设存在实数nÐoK当定义域为PnKoQ时K
值域为P�nK�oQ

��o0���

�o0����

由二次函数图象知KgIyJ在PnKoQ内是增函数K

�值域为PgInJKgIoJQ

�
gInJ��n
gIoJ��R o

�
���n

��n��n

���o
��o��

R
o

�
n���n��
o���oR ��

�
n��或n���
o��或oR ���

�n_�o
�n���Ko���
故存在实数n���Ko���使得gIyJ的定
义域和值域分别是P��K�Q和P���K�Q�

�Ơ���已知二次函数gIyJ的图象过点I��K�JK且

y0�gIyJ0���
Iy���J对一切实数y��S恒

成立�
I�J求gI�JN
I�J求gIyJ的解析式N

I�J求证M��
o

l��

�
gIlJ`�

�o
�o���

I�J解M�y0�gIyJ0���
Iy���J恒成立K

��0�gI�J0���
I����J

�gI�J���

I�J解M
gI��J��
gI�JR ��

�
b�c�d��
b�c�dR ��

�c���
Kb�d���

K即d����b�

�gIyJ�by����y�
�
��b�

�y0�by����y�
�
��b0�

�
�
Iy���J恒成

立�

�
by����y�

�
��b1��

Ib���
Jy����y�b0�

R
�
恒成立�

�

�_�b_���

�������b
I�
��b

J0��

�������
ðI�bJðIb���

J0�

�

�

� �

�
�_�b_���

Ib���
J�0�

R
�

�b���
K

�d���

�gIyJ���y
����y�

�
��

I�J证明MgIyJ���
Iy��J�

�gIoJ���
Io��J�

� �
gI�J�

�
gI�J�

�
gI�J�

�� �
gIoJ�

�
�� �

�
���

�� �
Io��J�

��





��_�gIbJ_��mph� ��

�gIbJ的值域为I�K�mph� ��
J�

I�JgIbJ在b`��上是减函数�

证明M设b�`�b�`��K
Ib���J�

b�Ib���J�
Ib���J�

b�Ib���J

��� ��
b����b�

��� ��
b����b�

���b����b�
���b����b�

���
Ib����b��b����b�J
Ib����b�JIb����b�J

���
Ib��b�JIb��b���J
Ib����b�JIb����b�J_�

��

�
Ib���J�

b�Ib���J_�
Ib���J�

b�Ib���J

�gIb�J_�gIb�J�
I�J解M�T`�

��mp

�

h�
Ib��J�
bIb��J`��

K

�
Ib��J�
bIb��J`��

�b���b_���Ib`��J

�b���b���_�

��

�

_�b_��I����J�
故b的取值范围为I�K�I����

U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�U�
J

一Ð研究二次函数性质

��设b为实数K函数gIyJ�y��b�y�bb��
�Ky�� S�

I�J讨论gIyJ的奇偶性N
I�J求gIyJ的最小值�
解法一MI�J当b��时KgI�yJ�I�yJ��

b��yb����gIyJK则gIyJ为偶函数N
当b-��时KgIbJ�b���KgI�bJ�b���b�bb�

���显然gI�bJ-�gIbJ且gI�bJ-��gIbJK则

gIyJ既不是奇函数也不是偶函数�
I�JI}J当y0�b时KgIyJ�y��y�b���

Iy���
J��b����

若b0���
K则gIyJ在I��KbQ上单调递减K从而

gIyJ在I��KbQ上的最小值为gIbJ�b���N

若b`���
K则gIyJ在I��KbQ上的最小值为

gI��
J�b����

I~J当y1�b时KgIyJ�y��y�b���Iy�
�
�
J��b����

若b0����
K则gIyJ在PbK��J上的最小值

为gI���
J����b

N

若b`� ���
K则gIyJ在PbK��J上单调递增K从

而gIyJ在PbK��J上的最小值为gIbJ�b����

综上所述K当b0����
时KgIyJ的最小值是

�
��b

N当� �� _�b0�
�
�
时KgIyJ的最小值是

b���N当b`���
时KgIyJ的最小值是���b�

解法二MI�J当b��时KgI�yJ�I�yJ��
b��yb����gIyJK则gIyJ为偶数N
当b-��时KgI�J���b���bb�KgI��J���

b���bb�K显然gI��J-�gI�JK则gIyJ不是偶函
数N又gI�J�b�bb���-��K所以gIyJ也不是奇函
数�故当b-��时KgIyJ为非奇非偶函数�

I�J同解法一
解法三MI�JgIyJ为偶函数k�gI�yJ�gIyJ

k�b�y�bb��b�y�bb�k�b�y�bb���b�y�bb��k��by
��

�
byk�b��bk�b���
gIyJ为奇函数k�gIyJ�gI�yJ��k��Iy���J�

b�y�bb��b�y�bb���K而这显然是不可能的�
综上所述K当b��时KgIyJ为偶函数N当

b-��时KgIyJ为非奇非偶函数�
I�J设u�y�bIu��SJK则hIuJ�gIyJ�

Iu�bJ��b�ub����
I}J当u1��时KhIuJ�Iu�bJ��u���

Iu��b���
J
�

�b����

若��b��� _��K即 b`� � ��
K则 hIuJ在

P�K��J上单调递增K从而hIuJ在 P�K��J上的
最小值为hI�J�b���N

若��b��� 1��K即b0����
K则hIuJ在 P�K��J

上最小值为hI��b���
J����b�

I~J当u0��时KhIuJ�Iu�bJ��u���Iu�
�b��
�
J��b����

若��b��� _��K即b`���
K则hIuJ在I��K�Q上

的最小值为hI��b���
J����b

N

若��b��� 1��K即b0���
K则hIuJ在 I��K�Q上

单调递减K从而hIuJ在I��K�Q上的最小值为hI�J�
b����

综上所述K当b0����
时KgIyJ的最小值为��

�bN当���_�b0�
�
�
时KgIyJ的最小值为b���N

当b`���
时KgIyJ的最小值为���b�

错思误解M在高考阅卷中K发现考生对本题的

��



解答有如下几种错误M
I�J错解一M�gIyJ�y��b�y�bb���KgI�yJ�

y��b�y�bb���K�gIyJ��y��b�y�bb���K

�gI�yJ-�gIyJK且gI�yJ-��gIyJ�
�gIyJ为非奇非偶函数�
错解二M当y`�b时KgIyJ�y��y�b��K

gI�yJ�y��y�b��K�gIyJ��y��y�b��K

�gI�yJ-�gIyJK且gI�yJ-��gIyJ�
�gIyJ为非奇非偶函数�
当y_�b时KgIyJ�y��y�b��KgI�yJ�

y��y�b��K�gIyJ��y��y�b��K

�gI�yJ-�gIyJK且gI�yJ-��gIyJ�
�gIyJ也是非奇非偶函数�
当y�b时KgIyJ�b���为偶函数�
I� J错解M当y1�b时KgIyJ�y��y�b��

�Iy���
J�����b

K所以当y����
时KgIyJnjo

����b
N

当y_�b时KgIyJ�y��y�b���Iy���
J��

�
��b

K所以当y���
时KgIyJnjo����b�

解题回顾M�上述基本解法是根据标准答案
整理的K第I�J小题的两种分类�y0�b�和�y1�b�
在y�b处有重复�另外K在原标准答案中K曾出

现有�gI��
J0�gIbJ�和�gI���

J0�gIbJ�K似乎

不必要K且有误导作用�
�对于第I�J小题K当b��时KgIyJ为偶函

数是显然的N当b-��时K基本解法应用特殊值法
判定gIyJ为非奇非偶函数K而解法三执果索因K
似乎更符合一般学生的思维特点�

�严格地讲K第I�J小题在求gIyJ在S上的
最小值的过程中K在区间I��KbQ和PbK��J上
得到的都是gIyJ在S上的极小值�
联想与激活M设函数gIyJ�y��b�y��b���K

y��S�
I�J判断函数gIyJ的奇偶性N
I�J求函数gIyJ的最小值�
基本解法MI�JgI�J��KgI��J���
由于gI��J-�gI�JKgI��J-��gI�JK
故gIyJ既不是奇函数K也不是偶函数�

I�JgIyJ�
y��y��Ky1��K

y��y��Ky_�R ��
由于gIyJ在P�K��J上的最小值为gI�J�

�K在I��K�J内的最小值为gI��
J����

故函数gIyJ在I��K��J内的最小值为���

二Ð二次函数与二次方程Ð二次不等式综合

��已知函数gIyJ�mphb��Ib�yJKhIyJ

mp
�

hbI����y�JK不等式gIyJ_�hIyJ的解集中含
且仅含一个整数�K求实数b的取值范围�

剖析M先考虑有意义的y取值范围M

����y�`��
b�y`�R �

�由第一式知整数y��R��K�K�SK

又由题设y��满足条件K代入第二式K知b`��K
故不等式即�_���Ib�yJ_�����y��若y��也
满足条件K则有b_��K故b1��I此时y���也不
符合条件J�y��时应有��Ib��J_���Kb_�����

故b��P�K��
J�

解题回顾M本题关键是正确建立不等式或不
等式组K然后求解�但一定要注意对数函数要有
意义K同时要深刻理解整数��

联想与激活MI�J如果不等式mphbI��y
�

�
J`�

mphbIb�yJ只有一个正整数解y��K试确定实数b的
取值范围�

I� J已知gIyJ�dpt�y��ntjoy��n��K
其中y��P�K�Q若gIyJ恒为负值K求n的范围�

I�J设函数gIyJ是定义在I��K��J上的减

函数K如果不等式组 g
I��ly�y�J`�gIl��J

gI�ly��J`�gI��ly�y�R J
对任

何y��P�K�Q都成立K求l的取值范围�

解答与提示MI�J由y��是mphbI��y
�

�
J`�

mphbIb�yJ的解可知mphb ��`�mphb
Ib��JK
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�
J`�mphbIb�yJK

得��y
�

�`�b�y`��
K

解得�� ���� b_�y_��� ���� bK
且y_�b�由于不等式只有一个正整数解y��K

则�0��� ���� b_��

且�_��� ���� b0���
解得b1�� �
结合 �Ð� 两式可知实数b 的取值范围

是P�K��
J�

I� J当tjoy��时KgIyJ���_��恒成立�
考虑�0�tjoy_��时K由gIyJ_��恒成立得

�n`���dpt
�y

tjoy��
恒成立�

由�n`���dpt
�y

tjoy��
��tjo�

�y
tjoy��

�tjoy���tjo
�
y��

��PI��tjoyJ���tjo
�
y
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令u���tjoy��I�_�u0��JK
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