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单元测试卷一

集合与简易逻辑

（满分：　　　分　　　　　时间：　　　分）

班级　　　　　　　姓名　　　　　　　学号　　　　　　　得分　　　　　

一、选择题：（本大题共１２小题，每小题５分，共６０分）

１．已知集合Ｐ＝｛ｘ｜ｘ＝ａ２＋２ａ＋４，ａ∈Ｒ｝，Ｑ＝｛ｙ｜ｙ＝ｂ２－４ｂ＋６，ｂ∈Ｒ｝，则Ｐ、Ｑ之间的关系是（　　）

（Ａ）ＰＱ　　　　（Ｂ）ＰＱ　　　　（Ｃ）Ｐ＝Ｑ　　　　（Ｄ）Ｐ与Ｑ 无包含关系

２．设全集Ｕ＝｛１，２，３，４，５｝，若Ａ∩Ｂ＝｛２｝，（ＣＵＡ）∩Ｂ＝｛４｝，（ＣＵＡ）∩（ＣＵＢ）＝｛１，５｝，则下列结论
中正确的是（　　）

（Ａ）３Ａ，３Ｂ （Ｂ）２Ａ，３∈Ｂ

（Ｃ）３∈Ａ，３Ｂ （Ｄ）３∈Ａ，３∈Ｂ

３．设全集Ｕ＝Ｒ，Ｍ＝｛ｘ｜ｆ（ｘ）＞０｝，Ｎ＝｛ｘ｜ｇ（ｘ）＜０｝，且ＮＭＲ，那么集合Ｐ＝｛ｘ｜ｆ（ｘ）

≤０且ｇ（ｘ）≥０｝等于（　　）

（Ａ）ＣＵＭ （Ｂ）ＣＵＮ
（Ｃ） （Ｄ）ＣＵＭ∪ＣＵＮ

４．已知集合Ａ＝｛ｘ｜ｘ２－５ｘ＋４＞０｝，Ｂ＝｛ｘ｜ｘ－３｜＜４｝，则Ａ∩Ｂ是（　　）

（Ａ） （Ｂ）（－１，１）∪（４，７）

（Ｃ）（－∞，－１）∪（７，＋∞） （Ｄ）（－１，７）

５．若ａ＞０，使不等式｜ｘ－４｜＋｜ｘ－３｜＜ａ在Ｒ上的解集不是空集，则ａ适合的条件是（　　）

（Ａ）０＜ａ＜１ （Ｂ）０＜ａ≤１ （Ｃ）ａ＞１ （Ｄ）ａ≥１

６．已知集合Ｍ＝｛（ｘ，ｙ）｜ｙ＝ ９－ｘ槡 ２｝，Ｎ＝｛（ｘ，ｙ）｜ｙ＝ｘ＋ｂ｝，且Ｍ∩Ｎ＝，则ｂ应满足的条件

是（　　）

（Ａ）｜ｂ｜≥ 槡３ ２ （Ｂ）０＜ｂ＜槡２

（Ｃ）－３≤ｂ≤ 槡３ ２ （Ｄ）ｂ＞ 槡３ ２或ｂ＜－３
７．下列四个命题：

①“若ｘ２＋ｙ２＝０，则实数ｘ，ｙ均为零”的逆命题；

②“相似三角形的面积相等”的否命题；

③“若Ａ∩Ｂ＝Ａ，则ＡＢ”的逆否命题；
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④“末位数不是零的数可被３整除”的逆否命题．

其中真命题有（　　）

（Ａ）①② （Ｂ）②③ （Ｃ）①③ （Ｄ）③④

８．若ａ，ｂ∈Ｒ，则ａ＞ｂ与１ａ＜
１
ｂ
同时成立的充分而不必要条件是（　　）

（Ａ）ａ＞ｂ＞０ （Ｂ）ａ＞ｂ＞０或ｂ＜ａ＜０

（Ｃ）ｂ＞ａ＞０ （Ｄ）ａ＞ｂ且ｂ＜０

９．“ａ·ｂ＜０”是方程ａｘ２＋ｂｙ２＝ｐ，（ｐ∈Ｒ）表示双曲线的（　　）

（Ａ）充要条件 （Ｂ）必要但不充分条件

（Ｃ）充分但不必要条件 （Ｄ）既不充分又不必要条件

１０．若数列｛ａｎ｝的前ｎ项的和Ｓｎ＝２ｎ＋ｃ，则“ｃ＝－１”是“数列｛ａｎ｝为等比数列”的（　　）

（Ａ）充分不必要条件 （Ｂ）必要不充分条件

（Ｃ）既不充分又不必要条件 （Ｄ）充要条件

１１．设｜ｘ－２｜＜ａ时，不等式｜ｘ２－４｜＜１成立，则正数ａ的取值范围是（　　）

（Ａ）ａ＞槡５－２ （Ｂ）０＜ａ≤槡５－２

（Ｃ）ａ≥槡５－２ （Ｄ）以上均不正确

１２．若关于ｘ的方程９ｘ＋（４＋ａ）·３ｘ＋４＝０有解，则实数ａ的取值范围为（　　）

（Ａ）（－∞，－８）∪［０，＋∞） （Ｂ）（－∞，－４）

（Ｃ）（－∞，－４］ （Ｄ）（－∞，－８］

二、填空题：（本大题共４小题，每小题４分，共１６分）

１３．如果命题“ｐ或ｑ”与命题“非ｐ”都是真命题，那么ｑ为 命题（填“真”或“假”）．

１４．集合Ａ＝｛１，２，３，４，５，６｝，集合ＢＡ，并且１∈Ａ∩Ｂ，６Ａ∩Ｂ，则集合Ｂ 的个数是

．

１５．若Ａ＝｛ｘ｜－２＜ｘ＜－１或ｘ＞１｝，Ｂ＝｛ｘ｜ａ≤ｘ≤ｂ｝，Ａ∪Ｂ＝｛ｘ｜ｘ＞－２｝，Ａ∩Ｂ＝｛ｘ｜１＜ｘ≤

３｝，则ａ＝ ，ｂ＝ ．

１６．关于 ｘ 的方程ｘ２ － （２ａ－１）ｘ＋ａ２ －２＝０ 至少有一个非负实根的充要条件是

．
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三、解答题：

１７．（本小题满分１２分）设原命题为：“若ｘ＋ｙ＜５，则ｘ＜２或ｙ＜３”，叙述其逆命题，否命题及逆否

命题，并判断真假．

１８．（本小题满分１２分）集合Ａ＝｛ｘ｜ｘ２－ａｘ＋ａ２－１９＝０｝，Ｂ＝｛ｘ｜ｌｏｇ２（ｘ２－５ｘ＋８）＝１｝，Ｃ＝｛ｘ｜ｘ２＋２ｘ

－８＝０｝，求当ａ取什么实数时，Ａ∩Ｂ和Ａ∩Ｃ＝同时成立，并求出集合Ａ．

１９．（本小题满分１２分）已知命题ｐ：ｘ２－８ｘ－２０≤０，ｑ：ｘ２－２ｘ＋１－ａ２≤０，若瓙ｐ是瓙ｑ的必要而

不充分条件，求实数ａ的取值范围．
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２０．（本小题满分１２分）设集合Ａ＝｛（ｘ，ｙ）｜ｙ＝２ｘ－１，ｘ∈Ｎ｝，Ｂ＝｛（ｘ，ｙ）｜ｙ＝ａｘ２－ａｘ＋ａ，ｘ∈

Ｎ｝，问是否存在非零整数ａ，使Ａ∩Ｂ≠？若存在，请求出ａ的值及Ａ∩Ｂ．

２１．（本小题满分１２分）若ａ∈Ｒ，且ａ≠０，解关于ｘ的不等式｜ｘ－ａ｜ａ ＜ａ－１．

２２．（本小题满分１４分）设关于ｘ的方程ｘ２＋２（ａ－１）ｘ＋２ａ＋６＝０，

（１）有两个都大于１的实数根，求实数ａ的取值范围；

（２）至少有一个正实数根，求实数ａ的取值范围．
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单元测试卷二

函数的性质

（满分：　　　分　　　　　时间：　　　分）

班级　　　　　　　姓名　　　　　　　学号　　　　　　　得分　　　　　

一、选择题：（本大题共１２小题，每小题５分，共６０分）

１．已知：ｆ：Ａ→Ｂ是从集合Ａ 到集合Ｂ 的一个对应关系，ｘ∈Ａ，ｙ∈Ｂ，ｆ（ｘ）＝ｌｏｇ２ｘ＝ｙ，则Ａ和Ｂ

可以是（　　）

（Ａ）Ａ＝Ｒ＋，Ｂ＝Ｒ＋　　　　　　　　　　（Ｂ）Ａ＝Ｒ＋，Ｂ＝［０，＋∞）

（Ｃ）Ａ＝［０，＋∞），Ｂ＝Ｒ （Ｄ）Ａ＝Ｒ＋，Ｂ＝Ｒ

２．已知集合Ｍ＝｛（ｘ，ｙ）｜ｘ＋ｙ＝１｝，映射ｆ：Ｍ→Ｎ，在映射ｆ作用下点（ｘ，ｙ）的像是（２ｘ，２ｙ），则集

合Ｎ 为（　　）

（Ａ）｛（ｘ，ｙ）｜ｘ＋ｙ＝２，ｘ＞０，ｙ＞０｝ （Ｂ）｛（ｘ，ｙ）｜ｘｙ＝１，ｘ＞０，ｙ＞０｝

（Ｃ）｛（ｘ，ｙ）｜ｘｙ＝２，ｘ＜０，ｙ＜０｝ （Ｄ）｛（ｘ，ｙ）｜ｘｙ＝２，ｘ＞０，ｙ＞０｝

３．若ｇ（ｘ）＝１－２ｘ，ｆ［ｇ（ｘ）］＝１－ｘ
２

ｘ２
（ｘ≠０），则ｆ（ ）１２ 等于（　　）

（Ａ）１　　　　　　　（Ｂ）３　　　　　　　（Ｃ）１５　　　　　　　（Ｄ）３０

４．已知ｆ（ｘ）＝ｘ＋１，，若ｆ（ｘ＋１）的图象关于直线ｘ＝２的对称图象对应的函数为ｇ（ｘ），则ｇ（ｘ）

等于（　　）

（Ａ）６－ｘ （Ｂ）ｘ－６ （Ｃ）ｘ－２ （Ｄ）－ｘ－２

５．设函数ｆ（ｘ）＝

（ｘ＋１）２，　（ｘ≤－１）

２ｘ＋２，　（－１＜ｘ＜１）

１
ｘ－２

，　（ｘ≥１

烅

烄

烆
）

　已知ｆ（ａ）＞１，则ａ的取值范围是（　　）

（Ａ）（－∞，－２）∪ －１２
，＋∞（ ） （Ｂ）－１２

，（ ）１２
（Ｃ）（－∞，－２）∪ －１２

，（ ）１ （Ｄ）－２，－（ ）１２ ∪（１，＋∞）

６．已知函数ｆ（ｘ）＝１＋ｘ１－ｘ
的定义域为Ａ，函数ｙ＝ｆ［ｆ（ｘ）］的定义域为Ｂ，则（　　）

（Ａ）Ａ∪Ｂ＝Ｂ （Ｂ）ＡＢ （Ｃ）Ａ＝Ｂ （Ｄ）Ａ∩Ｂ＝Ｂ
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７．已知ｆ（ｘ）＝ｌｏｇ２（４ｘ）＋ １
ｌｏｇ２槡ｘ
的定义域为（０，１），则ｆ（ｘ）有（　　）

（Ａ）最小值 槡２＋２ ２ （Ｂ）最大值 槡２－２ ２

（Ｃ）最小值 槡２－２ ２ （Ｄ）最大值 槡２＋２ ２

８．若ｆ（ｘ）＝ａｘ３＋ｂｌｏｇ２（ｘ＋ ｘ２槡 ＋１）＋２在（－∞，０）上有最小值－５，ａ，ｂ为常数，则ｆ（ｘ）在（０，

＋∞）上（　　）

（Ａ）有最大值５ （Ｂ）有最小值５

（Ｃ）有最大值３ （Ｄ）有最大值９

９．设ｆ（ｘ）的定义域为Ｒ，且ｆ（－ｘ）＝－ｆ（ｘ），ｆ（ｘ＋ｄ）＜ｆ（ｘ）（ｄ＞０），当ｆ（ａ）＋ｆ（ａ２）＜０成立

时，ａ的取值范围是（　　）

（Ａ）（－∞，－１）∪（０，＋∞） （Ｂ）（－１，０）

（Ｃ）（－∞，０）∪（１，＋∞） （Ｄ）（－∞，１）∪（１，＋∞）

１０．定义在Ｒ上的函数ｆ（ｘ）是奇函数，又是以２为周期的周期函数，那么ｆ（１）＋ｆ（２）＋ｆ（３）＋ｆ

（４）＋ｆ（５）＋ｆ（６）＋ｆ（７）的值等于（　　）

（Ａ）－１ （Ｂ）０ （Ｃ）１ （Ｄ）２

１１．定义在Ｒ上的函数ｙ＝ｆ（ｘ－１）是单调递减函数，其图象如图所示，给出四个结论：

（１）ｆ（０）＝１ （２）ｆ（１）＜１

（３）ｆ－１（１）＝０ （４）ｆ－１（ ）１２ ＞０

其中正确结论的个数是（　　）

（Ａ）１个 （Ｂ）２个

（Ｃ）３个 （Ｄ）４个

１２．函数ｆ（ｘ）＝ ２ａ
ａ２－１

（ａｘ－ａ－ｘ），［ａ∈（０，１）］是（　　）

（Ａ）奇函数且为减函数 （Ｂ）奇函数且为增函数

（Ｃ）偶函数且为减函数 （Ｄ）偶函数且为增函数

二、填空题：（本大题共４小题，每小题４分，共１６分）

１３．已知ｆ（ｘ）＝３ｘ－１，ｆ［ｈ（ｘ）］＝２ｘ＋３，ｈ（ｘ）为ｘ的一次函数，则ｈ（ｘ）为 ．

１４．若奇函数ｆ（ｘ）在定义域（－１，１）上是减函数，则满足ｆ（１－ｍ）＋ｆ（１－ｍ２）＜０的实数ｍ的取

值范围是 ．

１５．在区间 １２
，［ ］２ 上，函数ｆ（ｘ）＝ｘ２＋ｐｘ＋ｑ与ｇ（ｘ）＝２ｘ＋１ｘ２在同一点取得相同的最小值，那么

ｆ（ｘ）在 １２
，［ ］２ 上的最大值是 ．

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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１６．已知ｆ（ｘ）＝ｘ２－ｂｘ＋ｃ且ｆ（０）＝３，ｆ（２－ｘ）＝ｆ（ｘ）（ｘ∈Ｒ），则ｆ（ｂｘ）与ｆ（ｃｘ）的大小关系为

．

三、解答题：

１７．（本小题满分１２分）已知函数ｆ（ｘ）＝ａｘ
２＋１
ｂｘ＋ｃ
是奇函数且ａ，ｂ，ｃ均为整数，又ｆ（１）＝２且ｆ（２）＜３．

（１）求ａ，ｂ，ｃ的值；

（２）判断函数ｆ（ｘ）在（－∞，－１）上的单调性并证明．

１８．（本小题满分１２分）设定义在（０，＋∞）上的函数ｙ＝ｆ（ｘ），满足ｆ（ｘｙ）＝ｆ（ｘ）＋ｆ（ｙ）且ｘ＞１

时，ｆ（ｘ）＞０．解不等式ｆ（ｘ＋１）－ｆ（ｘ－１）＞０．

１９．（本小题满分１２分）有一个自来水厂，蓄水池有水４５０吨．水厂每小时可向蓄水池注水８０吨，

同时蓄水池又向居民小区供水，ｔ小时内供水量为１６０ ５槡ｔ吨．现在开始向池中注水并同时向居

民供水．

（１）多少小时后蓄水池中水量最少？

（２）若蓄水池中水量少于１５０吨时，就会出现供水紧张现象，问每天有几个小时供水紧张？
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２０．（本小题满分１２分）已知定义在实数集Ｒ上的奇函数ｆ（ｘ）有最小正周期２，且当ｘ∈（０，１）时，

ｆ（ｘ）＝ ２ｘ

４ｘ＋１．

（１）求函数ｆ（ｘ）在［－１，１］上的解析式；

（２）证明ｆ（ｘ）在（０，１）上是减函数；

（３）当λ取何值时，方程ｆ（ｘ）＝λ在［－１，１］上有实数解？

２１．（本小题满分１２分）已知函数ｆ（ｘ）＝ａｘ－２ ４－ａ槡 ｘ－１（ａ＞０且ａ≠１）．

（１）求函数ｆ（ｘ）的定义域、值域；

（２）求实数ａ的取值范围，使得函数ｆ（ｘ）≥０在（２，＋∞）上恒成立．

２２．（本小题满分１４分）设ｆ（ｘ）是定义在［－１，１］上的偶函数，ｇ（ｘ）的图象与ｆ（ｘ）的图象关于直

线ｘ＝１对称，且当ｘ∈［２，３］时，ｇ（ｘ）＝２ａ（ｘ－２）－４（ｘ－２）３．

（１）求ｆ（ｘ）；

（２）ｆ（ｘ）在（０，１］上递增，求ａ的范围；

（３）是否存在ａ∈Ｎ，使ｆ（ｘ）ｍａｘ＝１２？若存在，求出ａ；若不存在，说明理由．
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单元测试卷三

数　列
（满分：　　　分　　　　　时间：　　　分）

班级　　　　　　　姓名　　　　　　　学号　　　　　　　得分　　　　　

一、选择题：（本大题共１２小题，每小题５分，共６０分）

１．等差数列｛ａｎ｝有１２项，奇数项的和与偶数项的和分别是３０与９０，那么公差ｄ的值是（ｎ∈Ｎ）

（　　）

（Ａ）５　　　　　　　（Ｂ）１０　　　　　　　（Ｃ）－５　　　　　　　（Ｄ）－１０

２．在等比数列｛ａｎ｝中，ａ１＋ａ２＝１６２，ａ３＋ａ４＝１８，则ａ４＋ａ５ 等于（　　）

（Ａ）６ （Ｂ）－６ （Ｃ）±２ （Ｄ）±６

３．设Ｓｎ 是等差数列｛ａｎ｝的前ｎ项和，已知Ｓ６＝３６，Ｓｎ＝３２４，Ｓｎ－６＝１４４（ｎ＞６，ｎ∈Ｎ），则ｎ等于

（　　）

（Ａ）１５ （Ｂ）１６ （Ｃ）１７ （Ｄ）１８

４．已知数列前ｎ项和Ｓｎ＝２ｎ－１（ｎ∈Ｎ），则此数列奇数项的前ｎ项和为（　　）

（Ａ）１３
（２ｎ＋１－１） （Ｂ）１３

（２ｎ＋１－２）

（Ｃ）１３
（２２ｎ－１） （Ｄ）１３

（２２ｎ－２）

５．已知数列｛ａｎ｝满足ａ１＝４，ａ２＝２，ａ３＝１，又数列｛ａｎ＋１－ａｎ｝成等差数列，则ａｎ 等于（　　）

（Ａ）ｎ－３ （Ｂ）１２
（ｎ３－８ｎ２＋１３ｎ＋２）

（Ｃ）１２
（２ｎ３－１７ｎ２＋３３ｎ－１０） （Ｄ）１２

（ｎ２－７ｎ＋１４）

６．数列１，１＋２，１＋２＋４，…，１＋２＋２２＋…＋２ｎ－１，…的前ｎ项和Ｓｎ＞１０２０，那么ｎ的最小值是（　　）

（Ａ）９ （Ｂ）８ （Ｃ）１０ （Ｄ）１１

７．若｛ａｎ｝是等比数列，ａｎ＞０（ｎ∈Ｎ），且ａ３·ａ６·ａ９＝４，则ｌｏｇ２ａ２＋ｌｏｇ２ａ４＋ｌｏｇ２ａ８＋ｌｏｇ２ａ１０等于

（　　）

（Ａ）８ （Ｂ）８３
（Ｃ）４３

（Ｄ）４

８．等差数列｛ａｎ｝的公差为１２
，Ｓ１００＝１４５，则ａ１＋ａ３＋ａ５＋…＋ａ９９的值为（　　）
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（Ａ）６０ （Ｂ）８５ （Ｃ）１４５２
（Ｄ）７５

９．设｛ａｎ｝为等比数列，｛ｂｎ｝为等差数列，且ｂ１＝０，ｃｎ＝ａｎ＋ｂｎ，若｛ｃｎ｝是１，１，２，…，则｛ｃｎ｝的前１０项

和为（　　）

（Ａ）９７８ （Ｂ）９７９ （Ｃ）５５７ （Ｄ）４６７

１０．在数列｛ａｎ｝中，ａｎ≠０，且满足ａｎ＝
３ａｎ－１
３＋２ａｎ－１

（ｎ≥２），则数列 １ａ｛ ｝ｎ 是（　　）
（Ａ）递增等差数列 （Ｂ）递增等比数列

（Ｃ）递减数列 （Ｄ）以上都不对

１１．设等差数列｛ａｎ｝满足３ａ８＝５ａ１３，且ａ１＞０，则前ｎ项和Ｓｎ 中最大的是（　　）

（Ａ）Ｓ１０ （Ｂ）Ｓ１１ （Ｃ）Ｓ２０ （Ｄ）Ｓ２１

１２．某城市１９９５年年底人口数为５００万，人均住房面积为６平方米，如果该市每年人口的平均增

长率为１％，而每年平均新建住房面积为３０万平方米，那么到２００５年年底，该市的人均住房面

积数大约为（　　）

（Ａ）６．９８平方米 （Ｂ）６．８７平方米 （Ｃ）５．９７平方米 （Ｄ）５．８７平方米

二、填空题：（本大题４小题，每小题４分，共１６分）

１３．已知等比数列｛ａｎ｝的前ｎ项和为Ｓｎ（ｎ∈Ｎ），若ａ３＝３Ｓ２＋２，ａ４＝３Ｓ３＋２，则公比ｑ的值是

．

１４．已知数列｛ａｎ｝满足ａ１＋２ａ２＋３ａ３＋…＋ｎａｎ＝ｎ（ｎ＋１）（ｎ＋２）（ｎ∈Ｎ），则ａｎ＝ ．

１５．已知｛ａｎ｝是首项为５０，公差为２的等差数列，｛ｂｎ｝是首项为１０，公差为４的等差数列，则以ａｋ、

ｂｋ 为相邻两边的矩形内最大圆面积Ｓｋ＝ ．

１６．已知ａ１，ａ２，ａ３，…，ａｋ 是有限项等差数列，且ａ４＋ａ７＋ａ１０＝１７，ａ４＋ａ５＋ａ６＋…＋ａ１４＝７７，若ａｋ

＝１３，则ｋ的值是 ．

三、解答题：

１７．（本小题满分１２分）设数列｛ａｎ｝为等差数列，｛ｂｎ｝为等比数列，ａ１＝ｂ１＝１，ａ２＋ａ４＝ｂ３，ｂ２ｂ４＝ａ３，

分别求出｛ａｎ｝及｛ｂｎ｝的前１０项和Ｓｎ 与Ｔｎ．

１８．（本小题满分１２分）设｛ａｎ｝是一个公差为ｄ（ｄ≠０）的等差数列，它的前１０项和Ｓ１０＝１１０且ａ１，

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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ａ２，ａ４ 成等比数列．

（１）证明：ａ１＝ｄ；

（２）求公差ｄ的值和数列｛ａｎ｝的通项公式．

１９．（本小题满分１２分）已知无穷数列｛ａｎ｝的前ｎ项和为Ｓｎ，对于不小于２的正整数ｎ，满足关系：１

－Ｓｎ＝ａｎ－１－ａｎ．

（１）求ａ１，ａ２，ａ３；

（２）证明｛ａｎ｝是等比数列．

２０．（本小题满分１２分）设函数ｆ（ｘ）＝ｘ２－４ｘ＋３，已知在等差数列｛ａｎ｝中，ａ１＝ｆ（ｘ－１），ａ２＝－

１
２
，ａ３＝ｆ（ｘ）．

（１）求数列｛ａｎ｝的通项公式；

（２）求ａ２＋ａ５＋ａ８＋…＋ａ２６的值．
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２１．（本小题满分１４分）设数列｛ａｎ｝是等差数列，ａ１＝１，Ｓｎ＝ａ１＋ａ２＋…＋ａｎ，数列｛ｂｎ｝是等比数列，

Ｔｎ＝ｂ１＋ｂ２＋…＋ｂｎ，若ａ３＝ｂ２，Ｓ５＝２Ｔ２－６，且ｌｉｍ
ｎ→∞
Ｔｎ＝９．

（１）求数列｛ａｎ｝，｛ｂｎ｝的通项公式；

（２）当自然数ｎ取何值时，Ｓｎ＞Ｔｎ？

２２．（本小题满分１２分）设｛ａｎ｝为正项数列，Ｓｎ 为其前ｎ项和，且ａｎ，Ｓｎ，ａｎ２ 成等差数列．

（１）求ａｎ；

（２）设ｆ（ｎ）＝
Ｓｎ

（ｎ＋５０）Ｓｎ＋１
，求ｆ（ｎ）的最大值．
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单元测试卷四

三角函数

（满分：　　　分　　　　　时间：　　　分）

班级　　　　　　　姓名　　　　　　　学号　　　　　　　得分　　　　　

一、选择题：（本大题共１２小题，每小题５分，共６０分）

１．设ａ＝ｓｉｎ（－１），ｂ＝ｃｏｓ（－１），ｃ＝ｔａｎ（－１），则有（　　）

（Ａ）ａ＜ｂ＜ｃ　　　　　（Ｂ）ｂ＜ａ＜ｃ　　　　　（Ｃ）ｃ＜ａ＜ｂ　　　　　（Ｄ）ａ＜ｃ＜ｂ

２．已知θ∈［０，２π），｜ｃｏｓθ｜＜｜ｓｉｎθ｜，且ｓｉｎθ＜ｔａｎθ，则θ的取值范围是（　　）

（Ａ）（０，π）∪ ３π２
，２（ ）π （Ｂ）０，π（ ）２ ∪ π，３π（ ）２

（Ｃ）π４
，π（ ）２ ∪ ５π４

，３π（ ）２ （Ｄ）π２
，３π（ ）４ ∪ ５π４

，３π（ ）２
３．若ｃｏｔθ＝３，则ｃｏｓ２θ－１２ｓｉｎ２θ

的值是（　　）

（Ａ）－５６
（Ｂ）４５

（Ｃ）－３５
（Ｄ）３５

４．若α∈［０，２π）且 １＋ｃｏｓα槡２ ＋ １－ｃｏｓα槡２ ＝ｓｉｎα２－ｃｏｓ
α
２
，则α的取值范围是（　　）

（Ａ）［０，２π） （Ｂ）π２
，［ ）π （Ｃ）［０，π］ （Ｄ）［π，２π）

５．已知函数ｙ＝Ａｓｉｎ（ωｘ＋φ）＋ｍ的最大值为４，最小值为０，最小正周期为
π
２
，直线ｘ＝π３

是其图

象的一条对称轴，则下列各式中符合条件的解析式是（　　）

（Ａ）ｙ＝４ｓｉｎ４ｘ＋π（ ）３ （Ｂ）ｙ＝２ｓｉｎ２ｘ＋π（ ）３ ＋２

（Ｃ）ｙ＝２ｓｉｎ４ｘ＋π（ ）３ （Ｄ）ｙ＝２ｓｉｎ４ｘ＋π（ ）６ ＋２

６．下列函数中同时满足“①在区间 ０，π（ ）２ 上是增函数，②以π为周期，③是偶函数”三个条件的是
（　　）

（Ａ）ｙ＝ｔａｎｘ （Ｂ）ｙ＝ｅ－ｃｏｓｘ （Ｃ）ｙ＝ｓｉｎ｜ｘ｜ （Ｄ）ｙ＝｜ｓｉｎｘ｜

７．把函数ｙ＝槡２２（ｃｏｓ３ｘ－ｓｉｎ３ｘ）的图象适当移动，就可得到函数ｙ＝－ｓｉｎ３ｘ的图象，这种移动可以
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是（　　）

（Ａ）沿ｘ轴向左平移π１２
（Ｂ）沿ｘ轴向右平移π１２

（Ｃ）沿ｘ轴向左平移π４
（Ｄ）沿ｘ轴向右平移π４

８．函数ｙ＝ ２ｓｉｎ２ｘ－π（ ）３槡 －１的单调增区间为（　　）

（Ａ）ｋπ＋π４
，ｋπ＋５π［ ］１２ （ｋ∈Ｚ） （Ｂ）ｋπ－π１２

，ｋπ＋５π［ ］１２ （ｋ∈Ｚ）

（Ｃ）ｋπ＋π４
，ｋπ＋１７π［ ］１２

（ｋ∈Ｚ） （Ｄ）ｋπ＋π６
，ｋπ＋５π［ ］１２ （ｋ∈Ｚ）

９．ｔａｎ７０°ｃｏｓ１０°（槡３ｔａｎ２０°－１）等于（　　）

（Ａ）－２ （Ｂ）－１ （Ｃ）２ （Ｄ）１

１０．设α，β，γ∈ ０，
π（ ）２ ，且ｓｉｎα＋ｓｉｎγ＝ｓｉｎβ，ｃｏｓβ＋ｃｏｓγ＝ｃｏｓα，则β－α等于（　　）

（Ａ）π３
或－π３

（Ｂ）π３
（Ｃ）π６

（Ｄ）－π３

１１．函数ｙ＝ｃｏｓｘ＋π（ ）２ ＋ｓｉｎ π３－（ ）ｘ 具有性质（　　）
（Ａ）图象关于点 π６

，（ ）０ 对称，最大值为槡３
（Ｂ）图象关于点 π６

，（ ）０ 对称，最大值为１
（Ｃ）图象关于点 －π６

，（ ）０ 对称，最大值为槡３
（Ｄ）图象关于点ｘ＝－π６

对称，最大值为１

１２．已知θ为第二象限角，且ｓｉｎθ２＜ｃｏｓ
θ
２
，则ｓｉｎθ２＋ｃｏｓ

θ
２
的取值范围是（　　）

（Ａ）（－１，０） （Ｂ）（１，槡２） （Ｃ）（ 槡－ ２，－１） （Ｄ）（－１，１）

二、填空题：（本大题４小题，每小题４分，共１６分）

１３．函数ｙ＝（ｓｉｎｘ 槡－ ３ｃｏｓｘ）（ｃｏｓｘ 槡－ ３ｓｉｎｘ）的最小正周期为 ．

１４．ω 是 正 实 数，函 数 ｆ（ｘ）＝２ｓｉｎωｘ 在 －π３
，π［ ］４ 上 是 增 函 数，则 ω 的 取 值 范 围 是

．

１５．设ｆ（ｘ）＝２ｃｏｓ２ｘ 槡＋ ３ｓｉｎ２ｘ＋ａ（ａ∈Ｒ），当ｘ∈ ０，π［ ］２ 时，ｆ（ｘ）的最大值为４，则ａ＝
．
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１６．已知５ｃｏｓα－β（ ）２ ＋７ｃｏｓβ２＝０
，则ｔａｎα－β２ｔａｎ

α
２＝ ．

三、解答题：

１７．（本小题满分１２分）设ｔａｎβ＝－
２
３ｔａｎθ

，π＜θ＜３π２
，且θ－β＝

π
４
，求
２ｃｏｓ２θ２－１

槡２ｓｉｎθ＋π（ ）４
的值．

１８．（本小题满分１２分）已知Ａ（３，０），Ｂ（０，３），Ｃ（ｃｏｓα，ｓｉｎα）．

（１）若 →ＡＣ· →ＢＣ＝－１，求ｓｉｎ２α的值；

（２）若｜ →ＯＡ＋ →ＯＣ｜ 槡＝ １３，且α∈（０，π），求 →ＯＢ与 →ＯＣ的夹角．

１９．（本小题满分１２分）已知向量ａ＝（ｃｏｓｘ，２ｓｉｎｘ），ｂ＝（２ｃｏｓｘ，槡３ｃｏｓｘ），ｆ（ｘ）＝ａ·ｂ＋ｍ（ｍ 为常

数）．

（１）求ｆ（ｘ）的最小正周期；

（２）若ｆ（ｘ）在 －π６
，π［ ］６ 上的最大值与最小值之和为３，求ｍ的值；

（３）在（２）的条件下，ｆ（ｘ）按向量（ｈ，ｋ）平移后得到ｙ＝２ｓｉｎ２ｘ的图象，其中｜ｈ｜＜π２
，求ｈ，ｋ的

值．
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２０．（本小题满分１４分）已知ｆ（ｘ）＝２ｓｉｎｘ＋θ（ ）２ ·ｃｏｓｘ＋θ（ ）２ 槡＋２ ３ｃｏｓ２ ｘ＋θ（ ）２ 槡－ ３．

（１）化简ｆ（ｘ）的解析式；

（２）若０≤θ≤π，求θ，使函数ｆ（ｘ）为偶函数；

（３）在（２）成立的条件下，求满足ｆ（ｘ）＝１，ｘ∈［－π，π］的ｘ的集合．

２１．（本小题满分１２分）已知ｆ（ｘ）＝ｌｏｇ１２
１－ｓｉｎｘ
１＋ｓｉｎｘ．

（１）求出它的定义域和值域；

（２）判断它的奇偶性、周期性和单调性．

２２．（本小题满分１２分）已知奇函数ｆ（ｘ）在［０，＋∞）上是增函数，是否存在这样的实数ｍ，使

ｆ（ｃｏｓ２θ－３）＋ｆ（４ｍ－２ｍｃｏｓθ）＞ｆ（０）对所有的θ∈ ０，π［ ］２ 都成立？若存在，则求适合条件的
ｍ的取值范围；若不存在，则说明理由．
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