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第一单元 整式的运算

定 梳 理课 位标

一、本单元目标定位

１．知识目标定位
（１）了解整式产生的背景和整式的概念，能求整式的次数，会进行整式
的加减运算．
（２）了解同底数幂乘法、除法的运算性质及幂的乘方的运算性质，并能
解决一些实际问题．
（３）会推导平方差公式、完全平方公式，并能运用公式进行简单的计算．
２．能力目标定位
（１）在现实情境中进一步理解用字母表示数的意义，发展符号感．通过
本单元的学习，掌握实际问题转化为数学问题的方法，培养分析问题、解决

问题的能力．
二、本单元学法指导

学习本单元内容应注意以下的数学思想方法和规律．
１．以“问题情境—数学模型—求解模型”为主线索学习整式及其运算的
内容

注重从问题情境中寻求数量关系，运用数学符号建立数学模型，并利用

数学符号运算解决实际问题．
２．转化的数学思想方法
在数学运算中，常常需要将复杂问题转化为简单问题，将生疏问题转化

为熟悉问题．本章中有的习题在解决过程中运用了“整体代换”的思维方法，
通过代换实现了转化，从而达到提高分析问题和解决问题的目的．
３．数形结合的数学思想方法
本单元从面积的角度解释多项式乘法、平方差公式、完全平方公式等内

容，通过数形结合的思想方法增强学生的理解能力和应用能力．
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１．整 式

整式的加减

自主学习提示

一、相关知识链接

１．有理数的加法法则

（１）同号两数相加，取相同的符号，并把绝对值相加．
（２）绝对值不相等的异号两数相加，取绝对值较大的加数的符号，并用较大的

绝对值减去较小的绝对值，相反数的两个数相加得０．
（３）一个数同０相加，仍得这个数．

２．有理数加法的运算律

（１）加法交换律：ａ＋ｂ＝ｂ＋ａ．
即有理数的加法中，两个数相加，交换加数的位置，和不变．
（２）加法结合律：（ａ＋ｂ）＋ｃ＝ａ＋（ｂ＋ｃ）．
即有理数的加法中，三个数相加，先把前两个数相加，或者先把后两个数相

加，和不变．

３．与有理数减法有关的问题

（１）有理数的减法法则：ａ－ｂ＝ａ＋（－ｂ）．
即减去一个数，等于加上这个数的相反数．
（２）有理数减法的运算步骤：

①将减号变为加号，把减数变为减数的相反数．

②按照加法运算步骤去做．

４．去括号法则

如果括号前面是“＋”号，去掉括号，括号里各项的符号不改变；如果括号前面

是“－”号，去掉括号，同时改变括号里各项的符号．

二、重难知识点提示

重点：整式的有关概念及整式的加减运算．
难点：对整式有关概念的理解及去括号合并同类项．
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发散思维分析

一、整式的有关概念

１．单项式
由数与字母的积组成的代数式叫做单项式，单独一个字母或数也是单项式．
单项式中的数字因数叫做单项式的系数．
单项式中所有字母的指数的和叫做单项式的次数．
２多项式
几个单项式的和叫做多项式．
在多项式中的每个单项式叫做多项式的项．其中不含字母的项叫做常数项．

每一项应包括它前面的符号．在变更项的位置时，一定要带着符号走．
一个多项式有几项就叫做几项式，次数最高项的次数就叫做多项式的次数．
３整式
单项式与多项式统称整式．
二、整式的加减

１同类项
所含字母相同，并且相同字母的指数也相同的项叫做同类项．几个常数项也

是同类项．
２合并同类项
把多项式中的同类项合并成一项，即把它们的系数相加作为新的系数，而字

母部分不变，叫做合并同类项．
３降（升）幂排列法
把一个多项式的各项按照某一个字母的指数从大到小（或从小到大）的顺序

排列叫做降（或升）幂排列法．
如多项式：－ｘ３ｙ＋２ｘ２ｙ２－３ｘｙ３＋１５ｙ４．
对于字母ｘ来说它是降幂排列法；
对于字母ｙ来说它是升幂排列法．
若把这个多项式写成关于字母ｘ的升幂排列法得：１５ｙ４－３ｘｙ３＋２ｘ２ｙ２－

ｘ３ｙ．
三、整式运算中应注意的问题

１．熟练掌握整式加减法的一般步骤
（１）根据题意列出算式；
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（２）若有括号，则应按去括号的法则先去括号；

（３）合并同类项；

（４）整式加减的结果还是整式．

２．在整式的加减运算中，要准确地理解整式的有关概念

（１）要注意单项式的系数包括前面的符号，如在多项式３－４ｘ３ｙ＋２ｘ２ｙ２－

５ｘｙ３中，第二项的系数是－４，第四项的系数是－５．
（２）灵活地去（添）括号．
括号前面去掉（或添上）“＋”号，括号里各项都不变；括号前面去掉（或添上）

“－”号，括号里各项都变号．
去括号或添括号在运算中十分重要，无论是去括号还是添括号，一定要保证

原式的值不变．
若有多层括号，去括号有三种方法：一是可以从里向外去；二是可以从外向里

去；三是可以里外同时去．同时在去括号后，在不影响计算结果的前提下，也可以

边去括号边合并同类项，从而简化计算．
（３）化简含有绝对值符号的代数式时，只要根据绝对值的概念去掉绝对值符

号．去掉绝对值符号的关键在于确定绝对值符号里的式子是正数、零还是负数．化

简的步骤是：①定分点；②划范围；③去绝对值符号；④合并同类项．
（４）利用竖式计算整式加减的步骤是：①把一个加式或减式排成一行；②再把

另一加式或者减式写在它的下面，使同类项对齐，不是同类项的留出空位；③然后

相加或相减．

３．整式加减运算的结果是否正确，可用逆运算（加法用减法，或减法用加法）

及求代数式值的方法做简便的验算

例 （ｘ２ｙ－４ｘｙ）－（ｘｙ－２ｘ２ｙ）＝３ｘ２ｙ－５ｘｙ，取ｘ＝２，ｙ＝５，代入左式＝

１０，右式＝１０．故运算结果正确．
下面让我们共同探究一个有趣的问题：

与你探究

【问题】 清朝末年，文学家俞曲园写了一首咏杭州风景点“九溪十八涧”的

诗：重重叠叠山，曲曲环环路，丁丁东东泉，高高下下树．
当代数学家谈详柏把每句诗都表示成了算式：
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重

＋） 重 叠

叠 山

曲

＋） 曲 环

环 路

丁

＋） 丁 东

东 泉

高

＋） 高 下

下 树

上面共有４个算式，每个汉字代表一个数字，相同的汉字代表相同的数字，不
同的汉字代表不同的数字．
（１）你能写出这４个算式中的数学形式吗？
（２）请用字母表示出这４个算式同类的所有形式．
【准备】 因个位上的“重”加“叠”进位１，与十位上的“重”相加得“叠”，故

“叠”比“重”大１，且“叠＋重”要进位，所以共有４种可能，即５，６；６，７；７，８；８，９．
【过程】 （１）５＋５６＝６１，６＋６７＝７３，

７＋７８＝８５，８＋８９＝９７．

（２） ａ
＋） ａｂ

ｂｃ

（其中ａ，ｂ，ｃ代表不同的数字）

【评析】 用字母表示数，用整式表示一般性规律可使数学变得简洁、方便；数

学与文学融合，不仅意义无穷，也使数学知识变得妙趣横生．
下面让我们再探究一个与整式加减法运算有关的问题：

与你探究
【问题】 已知ｍ２－ｍｎ＝２１，ｍｎ－ｎ２＝－１５，求ｍ２－２ｍｎ＋ｎ２的值．
【准备】 由题意可知，无法直接求出ｍ，ｎ的数值，故得设法利用已知式构
造出待求式来．
【过程】 （ｍ２－ｍｎ）－（ｍｎ－ｎ２）＝ｍ２－ｍｎ－ｍｎ＋ｎ２

＝ｍ２－２ｍｎ＋ｎ２，

∴ 所求式＝２１－（－１５）＝３６．
【评析】 本题是运用整体思想求代数式的值，要依题目的特点灵活变形，把

待求式逐步转化为已知式的和或差，即化未知为已知，体现了转化的思想．

发散思维应用

化简下列各式：

（１）（－ａ３＋３ａ２－７ａ＋５）＋（５ａ２－６ａ）－（ａ３－４ａ＋７）；
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（２）计算：２ｘ２－３２ｘ＋
１
３
与３
２ｘ

２－１０３ｘ＋
１
７
的差．

（３）①某同学在计算（ａ２＋ｐａ＋８）（ａ２－３ａ＋ｑ）时，发现结果中不含ａ３和ａ２

项，你能知道ｐ、ｑ的值分别是多少吗？

②已知ｘ３－６ｘ２＋１１ｘ－６＝（ｘ－１）（ｘ２＋ｍｘ＋ｎ），其中ｍ、ｎ是被墨水弄
脏看不清楚的两处，请你求出ｍ、ｎ的值．
（１）解 原式＝－ａ３＋３ａ２－７ａ＋５＋５ａ２－６ａ－ａ３＋４ａ－７

＝－２ａ３＋８ａ２－９ａ－２；
解法指导 去括号时，括号前面是“＋”号，去掉“＋”号及括号，里面各项不变

号；括号前面是“－”号，去掉“－”号及括号，里面各项都变号．
（２）分析 运用代数式的和与差的相关概念求解．

解 ２ｘ２－３２ｘ＋（ ）１３ － ３
２ｘ

２－１０３ｘ＋（ ）１７
＝２ｘ２－３２ｘ＋

１
３－

３
２ｘ

２＋１０３ｘ－
１
７

＝１２ｘ
２＋１１６ｘ＋

４
２１．

解法指导 ①求和时用“＋”号，求差时用“－”号；

②不管是求和还是求差都在多项式前面添括号；

③添括号之后的计算又必须去括号；

④去括号时，括号前面是“－”号，去掉“－”及括号，里面各项都变号．
（３）分析 ①缺项就是多项式中此项的系数为零，此题中缺ａ３和ａ２项，也就
是ａ３和ａ２项的系数为零，求ａ３和ａ２项的系数并不需要求展开式，ａ３的系数可
由ａ２＋ｐａ＋８中的每一项与ａ２－３ａ＋ｑ中的某一项相乘，只要能出现ａ３即可，
把所有能出现ａ３项的系数相加所得的和就是ａ３项的系数．同理可求ａ２项的系
数．②题是两个恒等的三次四项式，利用多项式的乘法法则和待定系数法解题，注
意凡次数相同的项的系数均相等．
解 ①因为 （ａ２＋ｐａ＋８）（ａ２－３ａ＋ｑ）中，

ａ３项的系数为 １×（－３）＋ｐ＝ｐ－３．由ｐ－３＝０，得 ｐ＝３；

ａ２项的系数为１×ｑ＋ｐ（－３）＋８×１＝ｑ－３ｐ＋８，所以 ｑ＝３ｐ－８＝１．
②因为 ｘ３－６ｘ２＋１１ｘ－６＝ｘ３＋（ｍ－１）ｘ２＋（ｎ－ｍ）ｘ－ｎ，
所以 ｍ－１＝－６，－ｎ＝－６，解得 ｍ＝－５，ｎ＝６．
答：（１）ｐ＝３，ｑ＝１；（２）ｍ＝－５，ｎ＝６．
解法指导 解法１先去大括号，再去中括号，最后去小括号．去掉多重括号是

要一重一重地逐一去掉，切忌“一步登天”．去括号时要看清括号前面的符号，括号

七年级数学（下）６



前面是“－”号，去掉括号和符号，括号中的每一项都要变号．去掉大括号、中括号

的式子要要看做一个整体的项，去掉中括号、小括号的式子要看做一个项，去掉括

号后，如有同类项，要随时合并同类项．解法２多重括号也可以从内而外去括号，
即先去小括号，再去中括号，最后去大括号．
【题型发散】

发散１ 下列说法中正确的是 （ ）

Ａ．０，ａ不是单项式 Ｂ．－ａｂｃ２
的系数是－２

Ｃ．－ｘ
２ｙ２

３
的系数是－１３ Ｄ．ｘ２ｙ的系数是０

分析 用直接法．

解 单独的一个数和一个字母也是单项式；－ａｂｃ２
的系数是－１２

；ｘ２ｙ的系

数是１；所以Ａ、Ｂ、Ｄ都不正确，故本题应选Ｃ．
发散２ 长方形的一边长为２ａ＋ｂ，另一边比它小ａ－ｂ，这个长方形的周

长是 （ ）

Ａ．２（２ａ＋ｂ）＋２（ａ－ｂ）

Ｂ．２（２ａ＋ｂ）＋２（２ａ＋ｂ）＋２（ａ－ｂ）

Ｃ．２（２ａ＋ｂ）－２［（２ａ＋ｂ）－（ａ－ｂ）］

Ｄ．２［（２ａ＋ｂ）＋（２ａ＋ｂ）－（ａ－ｂ）］
分析 用直接法．
解 另一边长为（２ａ＋ｂ）－（ａ－ｂ）＝ａ＋２ｂ，所以周长为２［（ａ＋２ｂ）＋（２ａ

＋ｂ）］．故本题应选Ｄ．
发散３ Ａ＝ｘ－ｙ，Ｂ＝ｙ－ｚ，Ａ＋Ｂ＋Ｃ＝０，则Ｃ＝ ．
解 ∵ Ａ＋Ｂ＋Ｃ＝０，

∴ Ｃ＝－（Ａ＋Ｂ）＝－Ａ－Ｂ
＝－（ｘ－ｙ）－（ｙ－ｚ）

＝－ｘ＋ｙ－ｙ＋ｚ＝－ｘ＋ｚ．
发散４ 比２ｘ２－３ｘ－７多４ｘ２＋１的多项式是 ．
解 列式计算

（２ｘ２－３ｘ－７）＋（４ｘ２＋１）

＝２ｘ２－３ｘ－７＋４ｘ２＋１
＝６ｘ２－３ｘ－６．

【纵横发散】

发散５ 下列整式中，哪些是单项式，哪些是多项式？说出各单项式的系数、
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次数；各多项式的项、次数，是几次几项式，并按某一字母降幂排列．

－１１，－１２ｘｙ
２，３ｘ２－２ｙ２＋ｘｙ，ｍｎ２ｐ，４－３ａ２ｂ－ａｂ２－ｂ３．

解 单项式是：－１１，－１２ｘｙ
２，ｍｎ２ｐ．

－１１的系数就是－１１，可看做是零次单项式；－１２ｘｙ
２的系数是－１２

，是三

次单项式；ｍｎ２ｐ的系数是１，是四次单项式．
多项式是：３ｘ２－２ｙ２＋ｘｙ，４－３ａ２ｂ－ａｂ２－ｂ３．
３ｘ２－２ｙ２＋ｘｙ的项是３ｘ２，－２ｙ２，ｘｙ．这是一个二次三项式，按字母ｘ的降
幂排列为：３ｘ２＋ｘｙ－２ｙ２．
４－３ａ２ｂ－ａｂ２－ｂ３的项是４，－３ａ２ｂ，－ａｂ２，－ｂ３，这是一个三次四项式，按
字母ｂ的降幂排列是：－ｂ３－ａｂ２－３ａ２ｂ＋４．
发散６ 按下列要求变形多项式：ｍ４－ｍ２＋２ｎ４－３ｍ２ｎ２＋２ｍｎ－ｎ－７．
（１）把四次项放在前面带有“＋”号的括号内，二次项放在前面带有“－”号的
括号内；

（２）把前三项放在前面带有“－”号的括号内，其余项放在前面带有“＋”号的
括号内；

（３）把只含ｍ 的项放在前面带有“＋”号的括号内，把只含ｎ的项放在前面带
有“－”号的括号内，其余项放在前面带有“－”号的括号内．
解 （１）原式＝ｍ４＋２ｎ４－３ｍ２ｎ２－ｍ２＋２ｍｎ－ｎ－７

＝（ｍ４＋２ｎ４－３ｍ２ｎ２）－（ｍ２－２ｍｎ）－ｎ－７；
（２）原式＝－（－ｍ４＋ｍ２－２ｎ４）＋（－３ｍ２ｎ２＋２ｍｎ－ｎ－７）；
（３）原式＝（ｍ４－ｍ２）－（－２ｎ４＋ｎ）－（３ｍ２ｎ２－２ｍｎ＋７）．
【解法发散】

发散７ 先化简，再求值４ｘ２－｛－３ｘ２－［５ｘ－ｘ２－（２ｘ２－ｘ）］＋４ｘ｝，其中

ｘ＝－１２．

解法１ ４ｘ２－｛－３ｘ２－［５ｘ－ｘ２－（２ｘ２－ｘ）］＋４ｘ｝

＝４ｘ２＋３ｘ２＋［５ｘ－ｘ２－（２ｘ２－ｘ）］－４ｘ
＝７ｘ２＋［５ｘ－ｘ２－（２ｘ２－ｘ）］－４ｘ
＝７ｘ２＋５ｘ－ｘ２－（２ｘ２－ｘ）－４ｘ
＝６ｘ２＋ｘ－（２ｘ２－ｘ）

＝６ｘ２＋ｘ－２ｘ２＋ｘ
＝４ｘ２＋２ｘ，
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当ｘ＝－１２
时，４ｘ２＋２ｘ＝４× －（ ）１２

２
＋２× －（ ）１２ ＝１－１＝０．

解法２ ４ｘ２－｛－３ｘ２－［５ｘ－ｘ２－（２ｘ２－ｘ）］＋４ｘ｝

＝４ｘ２－｛－３ｘ２－［５ｘ－ｘ２－２ｘ２＋ｘ］＋４ｘ｝

＝４ｘ２－｛－３ｘ２－［６ｘ－３ｘ２］＋４ｘ｝

＝４ｘ２－｛－３ｘ２－６ｘ＋３ｘ２＋４ｘ｝

＝４ｘ２－｛－２ｘ｝

＝４ｘ２＋２ｘ，

当ｘ＝－１２
时，４ｘ２＋２ｘ＝４× －（ ）１２

２
＋２× －（ ）１２ ＝１－１＝０．

解法指导 解法１先去大括号，再去中括号，最后去小括号．去掉多重括号是
要一重一重地逐一去掉，切忌“一步登天”．去括号时要看清括号前面的符号，括号
前面是“－”号，去掉括号和符号，括号中的每一项都要变号．去掉大括号、中括号
的式子要看做一个整体的项，去掉中括号、小括号的式子看做一个项，去掉括号

后，如有同类项，要随时合并同类项．多重括号也可以从内而外去括号，即先去小
括号，再去中括号，最后去大括号．
发散８ 计算：９ａｂ２＋４ａ２ｂ－｛３ａ２ｂ＋ａｂ２－［２ａｂ２－４ａ２ｂ＋（ａ２ｂ－２ａｂ２）］｝．
解法１ 由内向外逐层去括号．
原式＝９ａｂ２＋４ａ２ｂ－｛３ａ２ｂ＋ａｂ２－［２ａｂ２－４ａ２ｂ＋ａ２ｂ－２ａｂ２］｝

＝９ａｂ２＋４ａ２ｂ－｛３ａ２ｂ＋ａｂ２＋３ａ２ｂ｝

＝９ａｂ２＋４ａ２ｂ－６ａ２ｂ－ａｂ２

＝８ａｂ２－２ａ２ｂ．
解法２ 由外向内去括号．
原式＝９ａｂ２＋４ａ２ｂ－３ａ２ｂ－ａｂ２＋［２ａｂ２－４ａ２ｂ＋（ａ２ｂ－２ａｂ２）］

＝８ａｂ２＋ａ２ｂ＋２ａｂ２－４ａ２ｂ＋（ａ２ｂ－２ａｂ２）

＝１０ａｂ２－３ａ２ｂ＋ａ２ｂ－２ａｂ２

＝８ａｂ２－２ａ２ｂ．
解法３ 内外同时去括号．
原式＝９ａｂ２＋４ａ２ｂ－３ａ２ｂ－ａｂ２＋［２ａｂ２－４ａ２ｂ＋ａ２ｂ－２ａｂ２］

＝８ａｂ２＋ａ２ｂ－３ａ２ｂ
＝８ａｂ２－２ａ２ｂ．

【转化发散】

发散９ 已知（ａ＋１２）４＋｜ｂ＋４｜＝０，求代数式１２
（ａ－ｂ）＋１４

（ａ＋ｂ）＋

ａ＋ｂ
３ －ａ－ｂ６

的值．
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解 ∵ （ａ＋１２）４≥０，｜ｂ＋４｜≥０，∴ ａ＋１２＝０，ｂ＋４＝０．
∴ ａ＝－１２，ｂ＝－４．
１
２
（ａ－ｂ）＋１４

（ａ＋ｂ）＋ａ＋ｂ３ －ａ－ｂ６

＝ １
２－（ ）１６ （ａ－ｂ）＋

１
４＋（ ）１３ （ａ＋ｂ）

＝１３
（ａ－ｂ）＋７１２

（ａ＋ｂ）．

当ａ＝－１２，ｂ＝－４时，原式＝１３
（－１２＋４）＋７１２

（－１２－４）＝－１２．

【综合发散】

发散１０ 三角形的周长为４８，第一边长为３ａ＋２ｂ，第二边的２倍比第一边
少ａ－２ｂ＋２，求第三边的长．
解 根据题意得

４８－（３ａ＋２ｂ）－１２
［（３ａ＋２ｂ）－（ａ－２ｂ＋２）］

＝４８－３ａ－２ｂ－１２
［３ａ＋２ｂ－ａ＋２ｂ－２］

＝４８－３ａ－２ｂ－１２
［２ａ＋４ｂ－２］

＝４８－３ａ－２ｂ－ａ－２ｂ＋１
＝４９－４ａ－４ｂ．
答：第三边长为４９－４ａ－４ｂ．

已知 ｘｙ
ｘ＋ｙ

＝２，求代数式
３ｘ－５ｘｙ＋３ｙ
－ｘ＋３ｘｙ－ｙ

的值．

解 由 ｘｙ
ｘ＋ｙ

＝２，得 ｘｙ＝２（ｘ＋ｙ）．

３ｘ－５ｘｙ＋３ｙ
－ｘ＋３ｘｙ－ｙ

＝
３（ｘ＋ｙ）－５ｘｙ
－（ｘ＋ｙ）＋３ｘｙ

＝
３（ｘ＋ｙ）－５×２（ｘ＋ｙ）
－（ｘ＋ｙ）＋３×２（ｘ＋ｙ）

＝
３（ｘ＋ｙ）－１０（ｘ＋ｙ）
－（ｘ＋ｙ）＋６（ｘ＋ｙ）

＝
－７（ｘ＋ｙ）
５（ｘ＋ｙ）

＝－７５＝－１
２
５．

解法指导 本题运用了“整体代换”的思维方法，把ｘｙ和ｘ＋ｙ分别看做“整
体”，从而推动转化．添括号在形成“整体”的过程中起着“画龙点睛”的妙用．
【纵横发散】

发散１ 利用竖式求：
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（１）２ａ＋３ｂ－５ｃ与－４ａ－１１ｂ＋８ｃ的和；
（２）５ｘ２＋２ｘ－７与６ｘ２－５ｘ－２３的差．
分析 按竖式的要求进行计算．
解 （１） ２ａ＋３ｂ－５ｃ

＋）－４ａ－１１ｂ＋８ｃ

－２ａ－８ｂ＋３ｃ

（２） ５ｘ２＋２ｘ－７

－） ６ｘ２－５ｘ－２３

－ｘ２＋７ｘ＋１６

或

５ｘ２＋２ｘ－７

＋）－６ｘ２＋５ｘ＋２３

－ｘ２＋７ｘ＋１６

解法指导 （１）同类项的顺序保持一致；（２）求“差”时也可以转化为求“和”，
但要注意改变每项的符号．
【应用发散】

图１１

发散２ 某房间窗子的装饰物分别如图

１１，它们分别由两个四分之一圆和四个半圆组
成（半径分别相同），请问：窗户上能射进阳光的

部分的面积分别是多少？（窗框面积忽略不计）

分析 本题的实质是要应用几何图形的面

积公式求图中非阴影部分的面积．
解 图（１）中，能射进阳光的部分的面积为

ａｂ－ １
４π

ｂ（ ）２［ ］
２
·２＝ａｂ－π８ｂ

２；

图（２）中，能射进阳光的部分的面积为

ａｂ－ １
２π
· ｂ（ ）８［ ］

２
·４＝ａｂ－π３２ｂ

２．

【转化发散】

发散３ 列式并计算：
（１）一个多项式加上－３ｘ２ｙ＋３ｘｙ２等于ｘ３－３ｘ２ｙ＋ｙ３，求这个多项式；
（２）一个多项式加上３－ｘ２－２ｘ３等于－３＋ｘ－３ｘ２＋５ｘ３，求这个多项式．
分析 本题把“加数＋加数＝和”的形式转化为“加数＝和－另一个加数”的

形式来解．
解 （１） ｘ３－３ｘ２ｙ＋ｙ３－（－３ｘ２ｙ＋３ｘｙ２）

＝ｘ３－３ｘ２ｙ＋ｙ３＋３ｘ２ｙ－３ｘｙ２
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＝ｘ３－３ｘｙ２＋ｙ３；
（２） （－３＋ｘ－３ｘ２＋５ｘ３）－（３－ｘ２－２ｘ３）

＝－３＋ｘ－３ｘ２＋５ｘ３－３＋ｘ２＋２ｘ３

＝７ｘ３－２ｘ２＋ｘ－６．
【综合发散】

发散４ 甲数的个位数字是ｙ，十位数字是ｘ；乙数的个位数是ｘ，十位数字
是ｙ．写出甲数的７倍与乙数的差，并化简．
解 由题意知甲数为１０ｘ＋ｙ，乙数为１０ｙ＋ｘ，
则 ７（１０ｘ＋ｙ）－（１０ｙ＋ｘ）＝７０ｘ＋７ｙ－１０ｙ－ｘ＝６９ｘ－３ｙ．

【探究发散】

发散５ 探究规律：
（１）如图１２第１个中有几个正方体？第２个中有几个正方体？第３个中呢？

图１２
（２）照图１２所示的方式摆下去，第５个中有几个正方体？第１０个中有几个
正方体？第ｎ个中呢？
分析 注意：有一个正方体是表面上看不到的．
解 （１）１，５，９；（２）１７，３７，４ｎ－３．
解法指导 ①从数看：１，５，９．即后一个比前一个多４个正方体；②从图形看：

即后一个图形总比前一个图形多“长”出了四个正方体．

这这这些些些知知知识识识你你你应应应该该该掌掌掌握握握 ———

【题型发散】

１．一个多项式３ａ２－２ｂ２减去另一个多项式得３ａ２＋２ｂ２，则减去的多项式是
（ ）
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Ａ．－４ｂ２ Ｂ．４ｂ２ Ｃ．－６ａ２ Ｄ．６ａ２

２．若ｍ＝ｘ３－３ｘ２ｙ＋２ｘｙ２＋３ｙ３，ｎ＝ｘ３－２ｘ２ｙ＋ｘｙ２－５ｙ３，则２ｘ３－７ｘ２ｙ
＋５ｘｙ２＋１４ｙ３＝ （ ）

Ａ．ｍ＋ｎ Ｂ．ｍ－ｎ Ｃ．３ｎ－ｍ Ｄ．３ｍ－ｎ
３．若Ａ和Ｂ都是６次多项式，则Ａ＋Ｂ一定是 （ ）

Ａ．１２次多项式 Ｂ．６次多项式

Ｃ．次数不高于６的整式 Ｄ．次数不低于６的多项式

４．如果多项式ｍｘ２－ｍｎｘ＋ｎ与ｎｘ２＋ｍｎｘ＋ｍ 的和是单项式，下列ｍ 与ｎ
的关系正确的是 （ ）

Ａ．ｍ＝ｎ Ｂ．ｍ＝－ｎ
Ｃ．ｍ＝０或ｎ≠０ Ｄ．ｍｎ＝１
５．一个两位数十位上的数字是ａ，个位上的数字是ｂ，这个两位数
是 ．
６．－ｂ２＋１４ａｂ＋Ａ＝７ａ２＋４ａｂ－２ｂ２，则Ａ＝ ．
７．三个连续偶数，中间的一个是２ｎ，用代数式表示这三个偶数的和
为 ，当ｎ＝４时，和为 ．
【应用发散】

１．三角形的三边分别为ａ、ｂ、ｃ，若ａ的长为（ｍ＋３ｎ）ｃｍ，ｂ比ａ长２ｍｃｍ，

ｃ比ｂ的２３
还多２ｍｃｍ，三角形周长为１６ｃｍ，求ｂ边的长．

２．三角形的周长为５６，第一边长为３ａ＋２ｂ，第二边长的２倍比第一边长少

ａ－２ｂ＋２，求第三边长．
【转化发散】

１．已知多项式：－５ｘ２ａ＋１ｙ２－１４ｘ
３ｙ３＋ｘ

４ｙ
３

（１）求多项式各项的系数和次数；
（２）若多项式是七次三项式，求ａ的值．
２．已知ｘ２＋ｙ２＝７，ｘｙ＝－２，求５ｘ２－３ｘｙ－４ｙ２－１１ｘｙ－７ｘ２＋２ｙ２的值．
【综合发散】

１．已知Ａ＝２ｘ２＋３ｘｙ－２ｘ－１，Ｂ＝－ｘ２＋ｘｙ－１，且３Ａ＋６Ｂ的值与ｘ无
关，求ｙ的值．
２．已知第一个多项式是ｘ２－ｘｙ＋ｙ２，第二个多项式等于第一个多项式的３
倍减２，第三个多项式是第一个多项式与第二个多项式的差，求这三个多项式
的和．
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课课课后后后习习习题题题答答答案案案，，，你你你需需需要要要吗吗吗？？？

随堂练习（课本第４页）

１． ａ 单项式 １次

－１３ｘ
２ｙ 单项式 ３次

２ｘ－１ 多项式 １次

ｘ２＋ｘｙ＋ｙ２ 多项式 ２次

习题１１（课本第５页）

１． ７ｈ 单项式 １次

ｘｙ３＋１ 多项式 ４次

２ａｂ＋６ 多项式 ２次

２
５ｘ－ｂｙ

３ 多项式 ４次

２．（１）有－１３ｘ
、－ｘ２ｙ、２π三项，系数分别为－１３

、－１、２π，次数分别为１次、

３次、０次；
（２）有ｘ３、－２ｘ２ｙ２、３ｙ２项，系数分别为１、－２、３，次数分别为３次、４次、２
次．
３．（１）ｘｙ２；（２）３ａ＋ｂ．
随堂练习（课本第８页）

１．（１）原式＝（４ｋ２－ｋ２）＋（７ｋ＋３ｋ）－１＝３ｋ２＋１０ｋ－１；
（２）原式＝（－１５ｚ２－ｚ２）＋（３ｘ－７ｘ）＋（５ｙ－１２ｙ）＝－４ｘ－７ｙ－１６ｚ２．
习题１２
１．（１）原式＝（３ｋ２＋４ｋ２）＋（７ｋ－３ｋ）＋１＝７ｋ２＋４ｋ＋１；

（２）原式＝（３ｘ２－２ｘ２）＋（２ｘｙ＋ｘｙ）＋ －１２ｘ－（ ）ｘ ＝ｘ２＋３ｘｙ－３２ｘ
；

（３）原式＝（７ａ２－３ａ２）＋（２ａ－２ａ）＋（ｂ＋ｂ）＝４ａ２＋２ｂ；

（４）原式＝ｘ２＋ １
２ｘｙ－

１
２ｘ（ ）ｙ ＋（ｙ２－２ｙ２）＋（１－１）＝ｘ２－ｙ２．

２．（１）原式＝（３ｘ２－２ｘ２）＋（－５ｘ－３ｘ）＋（１－１）＝ｘ２－８ｘ，将ｘ＝１０代入
得原式值为２０；

（２）原式＝（ｘｙ－ｘｙ）＋ ３
２ｘ－

３
２（ ）ｙ ＋ －１２（ ）－１ ＝３２

（ｘ－ｙ）－３２＝
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３
２
（ｘ－ｙ－１），将ｘ＝１０３

，ｙ＝８３
代入得原式值为－１２

；

（３）原式＝（－ｘ２＋ｘ２）＋（４ｙ２－４ｙ２）－ｙ＝－ｙ，将ｙ＝１８代入得原式值为－１８．
３．ａｂ＋ｃｄ－８．
随堂练习（课本第１０页）

１．（２ｘ＋４ｙ＋６ｚ）ｍ．
２．第一束：（３ｘ＋２ｙ＋ｚ）元，第二束：（２ｘ＋２ｙ＋３ｚ）元，第三束：（４ｘ＋３ｙ＋

２ｚ）元，总价：（９ｘ＋７ｙ＋６ｚ）元．
习题１３（课本第１１页）

１．（１）原式＝ｍ２－３ｍ＋２－４ｍ＋２ｎ＋１＝ｍ２－７ｍ＋２ｎ＋３；
（２）原式＝（３ｘ２－３ｘ２）＋（４ｘ－９ｘ）－１＝－５ｘ－１；
（３）原式＝（－５ｘ２－６ｘ２）＋（１５－１０）＝５－１１ｘ２；
（４）原式＝（－ｘ２ｙ＋３ｘ２ｙ）＋（－３ｘｙ－３ｘｙ）＋（４＋６）＝２ｘ２ｙ－６ｘｙ＋１０；

（５）原式＝ １１
２ｘ

２－５２ｘ（ ）２ ＋（－２９ｘ＋１３ｘ）＋（１０ｙ－２４ｙ）＝３ｘ２－１６ｘ－１４ｙ；

（６）原式＝ －１２ｋ
３＋１２ｋ（ ）３ ＋（－ｋ２－ｋ２）＋２ｋ＋７＝－２ｋ２＋２ｋ＋７．

２．（１）３３°；（２）第一个角是９９°，第三个角是４８°．
试一试（课本第１１页）

１．（１）－ｘ２＋７ｘ＋１６；（２）３ａ３－ｂ２．

２．同底数幂的乘法
幂的乘方与积的乘方

同底数幂的除法

自主学习提示

一、相关知识链接

１．用分离系数法进行整式的加减运算

整式加减的实质就是合并同类项，而合并同类项实际上就是合并各同类项的

系数．
如果把两个整式的各同类项对齐，我们就可以像小学时列竖式进行数的加减

一样，来进行整式的加减了．
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