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内 容 提 要

　　本书讲述由初中数学教学中归纳出来的２３种数学方法，如化归、
换元、方程思想、参数、割补法等。每种方法为一讲，每讲从例子开始，
归纳出这种方法的基本思想和基本方法，然后用例子来说明这种方法
的应用并有练习，帮助巩固所讲知识。这些数学方法的掌握有助于初
中学生数学解题能力的提高和数学素质的升华。书后附有解答。
本书可供广大初中学生阅读，也是初中教师理想的教学参考资

料。
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写在前面

学数学难不难？我说也难，也不难。
说难，是因为我们有相当多的同学靠操练，靠题海战术的方法在学

数学，在这些同学的脑子里，数学是一盘散砂，最多是几种类型。这样
学习当然是花时间多，效益低了。
说不难，是因为任何学科都有自己独特的知识结构和思维方式，如

果你掌握了这种思维方式，学习起来就多快好省了。对数学来说，就有
一整套的数学思想和方法，它并没有写在数学教科书的第几章第几节，
但是它是贯穿在整个数学教材里，贯穿在整个数学课里，贯穿在解数学
习题的过程里。教育家把方程，相似三角形……叫做“显性知识”，因为
它是看得见，摸得着的，是直接写在教科书上的。而把数学思想方法这
种东西叫做“隐性知识”，因为它不是一下子可以看见的，好像披了一层
薄薄的轻纱，模模糊糊，要我们去琢磨，去体会，去“悟”的。掌握了数学
思想方法，学数学就不难了。
本书的目的就是想掀开这层轻纱，“掀开它的盖头”，让大家把原本

比较隐蔽的数学思想方法看得比较清楚些。本书将针对初中学生，大
致介绍了解数学题中常用的思想方法，数学中的逻辑方法以及探索方
法三个部分，但是数学思想方法很难绝对分得“井水不犯河水”，因此交
叉是难免的；同时又是对初中同学讲这个课题，遗漏也是必然的了。但
是数学方法，讲和不讲不一样，因此我们主张老师在讲定理，解例题之
后要点一下———这里面有某种思想方法（仅仅点一下，不必大动干戈）；
数学方法，学和不学不一样，你知道了数学思想方法之后，将有助于你
学习定理，解数学题，因为你会有意无意地把知识和思想方法联系在一
起；数学方法，主动用和不主动用不一样，主动用了，你的思维会上升到
一个新高度，会变得更理性，会有质的飞跃。
２００４年上海高考有一个信息，值得大家注意。数学考试，一向是此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com



硬碰硬的解数学题，但是这次高考出现了“解析几何的本质是什么？”这
样的“文科味”很重的题目，而且还在一道题里面出现了数学方法中的
术语：基本量———本书也将谈到它，看来，数学思想方法这样的“隐性知
识”在“显性化”了；数学思想方法从“后台”走向“前台”了。
同学们，你从这个信息里得到什么？

编　者
２００５年６月
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１．化归

给你一把水壶、一盒火柴，请你利用自来水
笼头及煤气灶烧一壶开水，你该怎么做？
你一定会说，这最简单不过了，只要：
１．打开自来水笼头，把水壶注满水；
２．用火柴点燃煤气；
３．把水壶放在煤气灶上，把水烧开。
将问题改一下，其余条件都不变，只是水壶

里已经注满了水，要你烧一壶开水，你又该怎
么做？

你大概会说，这更简单了，只要：
１．用火柴点燃煤气；
２．把水壶放在煤气灶上，把水烧开。
这个回答完全正确。但是，如果你是数学

家，你或许不是这样解答的。数学家会说：把水
壶里的水倒掉，问题２就化归为问题１。而问
题１已经解决，所以，问题２也解决了。
上面这段称不上故事，也称不上笑话的文

字，出自数学哲学家、数学方法论专家郑毓信教
授的著作。据郑教授说，它在国外流传甚广。
你看了这段文字或许会发笑，把已经满了

的水壶倒空，说是化归为问题１了，而解决问题
１时，第一步还得把水壶注满，不就更麻烦了
吗？不错，要讲究经济、实用，这是工程师思考
问题的特征。数学家，特别是纯粹数学家颇有
“大将风度”，首先着眼于理论上的解决，技术上



的改进只在其次，把问题２（未知的）“化归”为问题１（已知的），从理论
上说，问题已经解决。这里，并没有轻视工程师的意思，也没有全盘肯
定数学家的意思，只是想说，化归实实在在是数学家解决问题的重要方
法之一。
使用化归法时，常是把一个未知的或者较难的问题，通过某种手段

转化为另一个已知的或者容易的问题，这分别叫作化归的熟化原则和
简化原则。但对一个具体的问题来说，可能熟化原则和简化原则同时
具备，很难区分。下面的讨论仅仅是一个大致上的划分。
可以说，数学中处处有化归。

１．１　把复杂的问题化为简单的形式

例１　美国《数学月刊》上有这样一道题目：有人在如图１１所示
的小路上行走，当他从Ａ处走到Ｂ处时，共走了几米？假设小路宽度
都是１米。

图１１

南京师大附中的老校长、数学特级教师马明看到这道题时，室内电
视机里正在转播排球比赛。运动员挥汗如雨，休息时，服务员用阔阔的
扁平拖把在地板上擦汗迹。马明老师灵机一动，他想，如果这个扁平的
拖把的宽度为１米，如果那行人就是服务员，并带着扁平拖把沿着小路
向前进，那么，行人走遍小路，相当于拖把拖遍整个场地。而拖１平方
米面积的场地，相当于行人前进了１米。整个场地面积为８×１６，即１２８
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平方米，所以，行人在小路上从Ａ走到Ｂ，共行进了１２８米（见图１１）。
你看，把长度问题巧妙地化归为面积问题，从而免去了烦琐的

计算。
例２　已知ｘ２＋４ｙ２＋８ｘ－１２ｙ＋２５＝０，求代数式ｘ＋２ｙ的值。
解　因为

ｘ２＋４ｙ２＋８ｘ－１２ｙ＋２５＝０，
所以

（ｘ＋４）２＋（２ｙ－３）２＝０。
由“若两个非负数的和等于零，则这两个非负数同时为零”，知

ｘ＋４＝０，
２ｙ－３＝０｛ ，

解得

ｘ＝－４，

ｙ＝１．５｛ ，
所以

ｘ＋２ｙ＝－４＋２×１．５＝－１。
把一个求二元不定方程的解转化成非负数的问题，计算会变得如

此简单。

图１２

例３　如图１２，以Ｒｔ△ＡＢＣ的两条直角边
ＡＣ、ＢＣ为边在三角形外作正方形ＡＣＤＥ、ＢＣＦＧ，
ＡＧ、ＢＥ分别与ＢＣ、ＡＣ交于点Ｎ、Ｍ。
求证：ＣＭ＝ＣＮ。
证明　设正方形ＡＣＤＥ、ＢＣＦＧ的边长分别为

ａ、ｂ，

∵ＡＣ∥ＥＤ，　∴ＭＣＥＤ＝
ＢＣ
ＢＤ
，

即

ＭＣ＝ＥＤ·ＢＣＢＤ ＝ ａｂ
ａ＋ｂ

。

同理可得

３１．化归



ＣＮ ＝ＦＧ·ＡＣＡＦ ＝ ａｂ
ａ＋ｂ

。

∴ＣＭ＝ＣＮ。
这样，把几何证明题转化成简洁的代数计算题。

图１３

例４　如图１３，在△ＡＢＣ中，Ｅ是ＡＣ的
中点，Ｄ是ＢＣ边上一点，若ＢＣ＝１，∠ＡＢＣ＝
６０°，∠ＢＡＣ＝１００°，∠ＣＥＤ＝８０°。
试求△ＡＢＣ的面积与２倍的△ＣＤＥ面积

之和。
分析　设Ｓ＝Ｓ△ＡＢＣ＋２Ｓ△ＣＤＥ，

由于

∠ＣＥＤ＝８０°，∠ＢＣＡ＝２０°，
所以

∠ＥＤＣ＝８０°，ＣＥ＝ＣＤ。
注意到∠ＡＢＣ＝６０°这个条件所提供的信息，想到构造一个等边三

角形。
为此，延长ＢＡ到Ｇ，使ＢＧ＝ＢＣ＝１，连接ＣＧ。

图１４

在ＡＧ上取Ｆ点，使ＢＡ＝ＧＦ，连接ＣＦ（如图
１４）。
易证△ＡＢＣ≌△ＦＧＣ，得ＡＣ＝ＣＦ，

∠ＡＣＦ＝２０°。
于是

△ＡＣＦ∽△ＣＤＥ，
但

ＣＡ＝２ＣＥ，

∴Ｓ△ＡＣＦ＝４Ｓ△ＣＤＥ，

Ｓ△ＢＣＧ＝２Ｓ△ＡＢＣ＋４Ｓ△ＣＤＥ。

∴Ｓ＝Ｓ△ＡＢＣ＋２Ｓ△ＣＤＥ＝１２Ｓ△ＢＣＧ＝
１
２×
槡３
４ ×ＢＣ

２＝槡３８
。

解由读者自己完成。

４ 聪明的钥匙———初中数学方法２３讲



通过添辅助线有助于把复杂的图形分解成简单的图形，或者把不
规则图形转化为规则图形。

１．２　把陌生的问题化为熟悉的内容

例５　已知４ｘ－３ｙ－６ｚ＝０，ｘ＋２ｙ－７ｚ＝０（ｚ≠０），求
２ｘ２＋３ｙ２＋６ｚ２
ｘ２＋５ｙ２＋７ｚ２

的值。

解　关于ｘ、ｙ的方程组
４ｘ－３ｙ＝６ｚ，
ｘ＋２ｙ＝７ｚ｛ ，

得
ｘ＝３ｚ，

ｙ＝２ｚ｛ 。

把ｘ＝３ｚ，ｙ＝２ｚ代入２ｘ
２＋３ｙ２＋６ｚ２
ｘ２＋５ｙ２＋７ｚ２＝

１８ｚ２＋１２ｚ２＋６ｚ２
９ｚ２＋２０ｚ２＋７ｚ２＝１

。

方程的个数少于未知数的个数，ｘ、ｙ、ｚ的值不能唯一确定，似乎
“山重水复疑无路”，如果把ｚ看成已知常数，就可以把问题转化成解有
两个二元一次方程组成的方程组，于是“柳暗花明又一村”。
例６　已知：△ＡＢＣ的边ＢＣ＝５，∠Ｂ＝３０°，ＡＢ－ＡＣ＝２，
求作：△ＡＢＣ。

图１５

分析　设想△ＡＢＣ已经画出。在ＡＢ
上截取ＡＤ，使ＡＤ＝ＡＣ，则ＢＤ＝２。可先
作△ＢＤＣ，使得ＢＤ＝２，ＢＣ＝５，∠Ｂ＝３０°。
然后再画△ＡＢＣ（如图１５）。
作法　
１．作△ＢＤＣ，使∠Ｂ＝３０°，ＢＣ＝５，

ＢＤ＝２；
２．作ＤＣ的垂直平分线，与ＢＤ延长线交于Ａ，连接ＡＣ，△ＡＢＣ
就是所要求作的。

５１．化归

 表示超出教育大纲要求的题。



证明　设ＤＣ的垂直平分线与ＤＣ交于Ｅ。显然有

△ＡＤＥ≌△ＡＥＣ，
∴ＡＤ＝ＡＣ。

即

ＡＢ－ＡＣ＝ＡＢ－ＡＤ＝ＢＤ＝２。
同时，不难知道，ＢＣ＝５，∠Ｂ＝３０°。可见，△ＡＢＣ符合要求。
这个例子，是把条件分散的求作△ＡＢＣ问题，化归为已经会解的

“已知两边一夹角求作三角形”的问题。

图１６

例７　若０＜ａ＜１，０＜ｂ＜１。

证 明： ａ２＋ｂ槡 ２ ＋ （１－ａ）２＋ｂ槡 ２ ＋

ａ２＋（１－ｂ）槡 ２＋ （１－ａ）２＋（１－ｂ）槡 ２≥ 槡２２。
在平面几何中，勾股定理告诉我们：直角

三角形的两条直角边的平方和等于斜边的平

方。如图１６所示，在Ｒｔ△ＡＢＣ中，直角边

ＢＣ＝ａ，ＡＣ＝ｂ，斜边ＡＢ＝ｃ，得ａ２＋ｂ２＝ｃ２，或者ｃ＝ ａ２＋ｂ槡 ２ 。勾股定
理的表达式与求证的式子何等相似，由此可想到用勾股定理来证。

图１７

证明　设四边形ＡＢＣＤ是正方形，且ＡＢ＝
ＢＣ＝ＣＤ＝ＤＡ＝１，（如图１７），所以对角线

ＡＣ＝ ＡＢ２＋ＢＣ槡 ２＝槡２，同理ＢＤ＝槡２，所以

ＡＣ＋ＢＤ＝ 槡２２。
在正方形ＡＢＣＤ内部任取一点Ｏ，过点Ｏ作

ＧＥ⊥ＢＣ，交ＡＤ，ＢＣ于点Ｇ、Ｅ；作ＨＦ⊥ＡＢ，交
ＡＢ，ＤＣ于点Ｈ，Ｆ。
又设ＡＧ＝ＨＯ＝ＢＥ＝ａ（０＜ａ＜１），ＧＤ＝

ＯＦ＝ＥＣ＝１－ａ，ＡＨ＝ＧＯ＝ＤＦ＝ｂ（０＜ｂ＜１），ＨＢ＝ＯＥ＝ＦＣ＝１－ｂ。
在Ｒｔ△ＡＧＯ中，

ＯＡ＝ ＡＧ２＋ＧＯ槡 ２＝ ａ２＋ｂ槡 ２；
在Ｒｔ△ＯＥＣ中，

ＯＣ＝ ＯＥ２＋ＥＣ槡 ２＝ （１－ａ）２＋（１－ｂ）槡 ２；

６ 聪明的钥匙———初中数学方法２３讲
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ＯＡ＋ＯＣ≥ＡＣ，

所以 ａ２＋ｂ槡 ２＋ （１－ａ）２＋（１－ｂ）槡 ２≥槡２。 ①
又因为，在Ｒｔ△ＯＥＢ中，

ＯＢ＝ ＯＥ２＋ＢＥ槡 ２＝ ａ２＋（１－ｂ）槡 ２；
在Ｒｔ△ＯＧＤ中，

ＯＤ＝ ＧＤ２＋ＧＯ槡 ２＝ （１－ａ）２＋ｂ槡 ２；
∵ 　ＯＢ＋ＯＤ≥ＢＤ，

∴　 ａ２＋（１－ｂ）槡 ２＋ （１－ａ）２＋ｂ槡 ２≥槡２。 ②
将①、②两式相加，得：

ａ２＋ｂ槡 ２＋ （１－ａ）２＋ｂ槡 ２＋ ａ２＋（１－ｂ）槡 ２＋ （１－ａ）２＋（１－ｂ）槡 ２≥ 槡２２。

　图１８

１．３　关于基本图形问题

把平面几何中常见的、具有一些相同性质、用途很广泛的图形归纳
出来，成为通常所说的基本图形，如（１）角平分线＋平行线→等腰三角
形，角平分线＋垂线→等腰三角形；（２）轴对称型、中心对称型、旋转型
的三角形；（３）梯形中常用的五种辅助线的添法等。这样在解几何证
明题时，可以先把基本图形挑出来，或者根据题目中的条件制造基本图
形，再从这里下手研究。有时一道综合题，拆开来看，往往是由几个基
本图形组合而成的。有了基本图形，就可以根据它的性质，找到解题线
索。这实际上就是将复杂的、陌生的几何问题化归为简单的熟悉的几
何问题。
例８　如图１８，已知ＡＤ 是△ＡＢＣ中

∠Ａ的平分线，ＢＦ⊥ＡＤ 交ＡＤ 的延长线于
Ｆ，Ｅ是ＢＣ的中点。

求证：ＥＦ＝１２
（ＡＢ－ＡＣ）。

分析　由“ＡＤ 是△ＡＢＣ 的角平分线，
ＢＦ⊥ＡＤ”，可以从基本图形“角平分线＋垂线
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图１９

图１１２

→等腰三角形”着手，构造出△ＡＢＧ是等腰三
角形（见图１９）。
所以 ＣＧ＝ＡＢ－ＡＣ，ＢＦ＝ＦＧ，
再由中位线性质，得

ＥＦ＝１２
（ＡＢ－ＡＣ）。

证明　（略）

图１１０

例９　如图１１０，已知：△ＡＢＦ、△ＡＣＥ、

△ＢＣＤ都是等边三角形。
求证：ＡＦ＝ＥＤ，ＡＥ＝ＦＤ。
证明　∵ △ＡＢＦ、△ＡＣＥ、△ＢＣＤ都是等

边三角形，
∴　ＡＢ＝ＦＢ，ＡＣ＝ＥＣ，ＤＢ＝ＢＣ＝ＤＣ，
且

图１１１

∠ＦＢＡ＝∠ＤＢＣ＝∠ＤＣＢ＝∠ＡＣＥ＝６０°，
∴ ∠ＦＢＤ＝∠ＡＢＣ，∠ＡＣＢ＝∠ＥＣＤ，
∴ △ＦＢＤ≌△ＡＢＣ≌△ＥＤＣ，
∴ＡＦ＝ＡＢ＝ＤＥ，ＡＥ＝ＡＣ＝ＦＤ。
这就是想到“旋转型全等三角形”基本图

形后（见图１１１），马上采取的解题过程。
例１０　如图１１２，在梯形ＡＢＣＤ中，已知

ＡＢ＝ＡＤ＋ＢＣ，Ｅ是ＣＤ 的中点。
求证：ＡＥ、ＢＥ分别是∠Ａ、∠Ｂ的角平分线。
分析　由条件“ＡＢ＝ＡＤ＋ＢＣ”想到延长ＢＣ

到Ｆ，使ＢＦ＝ＡＢ，因此可得基本图形“中心对称型
全等三角形”。如图１１３，易证

△ＡＤＥ≌△ＦＣＥ，
得

ＡＥ＝ＥＦ。
在等腰三角形ＡＢＦ中，可得
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∠ＡＢＥ＝∠ＦＢＥ，∠ＢＡＥ＝∠Ｆ＝∠ＤＡＥ。

图１１３

证明　如图１１３，延长ＢＣ、ＡＥ交于Ｆ，在梯
形ＡＢＣＤ中，
∵ＡＤ∥ＢＦ，
∴ ∠ＤＡＥ＝∠ＣＦＥ。
∵ＤＥ＝ＥＣ，∠ＡＥＤ＝∠ＦＥＣ，
∴ △ＡＤＥ≌△ＦＣＥ，
∴ＡＥ＝ＥＦ，ＡＤ＝ＣＦ。
∵ＡＢ＝ＡＤ＋ＢＣ，
∴ＡＢ＝ＣＦ＋ＢＣ＝ＢＦ，
∴ ∠ＡＢＥ＝∠ＦＢＥ，∠ＢＡＥ＝∠Ｆ＝∠ＤＡＥ。

图１１４

例１１　如图１１４，已知Ｅ、Ｆ 分别是正方形
ＡＢＣＤ的边ＡＤ、ＡＢ上的点，∠ＥＣＦ＝４５°，且ＣＧ⊥
ＥＦ，Ｇ是垂足。
求证：ＣＧ＝ＣＤ。
分析　证明ＣＧ＝ＣＤ，就是证明ＣＧ＝ＣＢ，在求

证△ＣＧＦ≌△ＣＢＦ时，条件∠ＥＣＦ＝４５°用不上去，
所以从基本图形“轴对称型全等三角形”着手，作

△ＣＢＨ，使△ＣＢＨ≌△ＣＤＥ（见图１１５）。

图１１５

如图１１５，在正方形ＡＢＣＤ中，
∵ ∠ＥＣＦ＝４５°，∠ＤＣＥ＋∠ＢＣＦ＝４５°。
∴∠ＥＣＦ＝∠ＨＣＦ，
∴△ＥＣＦ≌△ＨＣＦ。
∴∠ＣＦＥ＝∠ＣＦＨ。

再证

△ＣＧＦ≌△ＣＢＦ，
就可证得

ＣＧ＝ＣＢ＝ＣＤ。

　　证明　（略）。
例 １２ 　 如 图 １１６，已 知：Ｐ 是 ＡＢＣＤ 内 一 点，且
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图１１６

∠ＰＡＢ＝∠ＰＣＢ。
求证：∠ＰＢＡ＝∠ＰＤＡ。
分析 　 通 过 将 △ＡＢＰ 平 行 移 动，得

△ＤＣＥ，使∠ＰＡＢ、∠ＰＣＢ、∠ＰＢＡ、∠ＰＤＡ四
个角之间的关系，成为四边形ＰＣＥＤ中的四个
角 ∠ＥＤＰ、∠ＣＰＥ、∠ＰＥＣ、∠ＤＰＥ 之间的
关系。

图１１７

证明：过点Ｐ作ＰＥ∥ＡＤ，且ＰＥ＝
ＡＤ，连接ＤＥ、ＣＥ，由ＡＤ∥ＢＣ，得ＰＥ∥
ＢＣ；由ＡＤ＝ＢＣ，得ＰＥ＝ＢＣ（见图１１７）。
∴ 四边形ＡＤＥＰ、ＰＥＣＢ都是平行四边形。
∵ ∠ＥＤＣ＝∠ＰＡＢ＝∠ＰＣＢ＝∠ＥＰＣ，
∴Ｐ，Ｃ，Ｅ，Ｄ四点共圆，
∴ ∠ＰＤＡ＝∠ＤＰＥ＝∠ＤＣＥ＝∠ＰＢＡ。

构造“平移型全等三角形”，使它成为基本图形，把条件集中起来。

练习题

１．若ａ＞０，ｂ＞０。设计一种几何方法证明：ａ＋ｂ２ ≥槡ａｂ。

图１１８

２．函数ｙ＝ １
ｘ２－２ｘ＋槡 ２

有最大值还是有最小值？并求最大值或

最小值。

３．如图１１８，ｙ＝－ｘ２＋２（ｍ＋１）ｘ＋
ｍ＋３与ｘ轴交于Ａ、Ｂ，且Ａ在ｘ轴正半轴，Ｂ
在ｘ轴负半轴。ＯＡ的长为ａ，ＯＢ的长为ｂ。

（１）若ａ∶ｂ＝３∶１，求ｍ的值；
（２）如（１）中求得的抛物线与ｙ轴交于点

Ｃ。问：在抛物线上是否存在一点 Ｐ，使

△ＰＡＣ≌△ＯＡＣ？如果存在，求点Ｐ的坐标；
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如果不存在，请说明理由。

图１１９

４．已知：角α、β、线段ｍ。
求作：△ＡＢＣ，使∠Ａ＝α，∠Ｂ＝β，△ＡＢＣ

的周长＝ｍ。
５．在△ＡＢＣ 中，ＡＤ 是角平分线，ＡＥ＝

ＡＣ，ＥＦ∥ＢＣ（见图１１９）。
求证：ＣＥ平分∠ＤＥＦ
６．在△ＡＢＣ 中，已知：ＡＣ＝３ＡＢ，ＡＯ 是

图１２０

∠ＢＡＣ的角平分线，ＣＤ⊥ＡＯ交ＡＯ的延长线
于Ｄ（见图１２０）。求证：ＡＯ＝ＤＯ。
７．已知：Ｅ是正方形ＡＢＣＤ 的对角线ＡＣ
上的一点，ＣＥ＝ＣＢ，过Ｅ作ＥＦ⊥ＡＣ交ＡＢ
于Ｆ（见图１２１）。求证：ＡＥ＝ＥＦ＝ＦＢ。
８．如图１２２，一单杠高２．２米，两立柱之

图１２１

间的距离为１．６米，将一根绳子的两端拴于立柱与铁
杆结合处，绳子自然下垂呈抛物线状。

（１）一身高０．７米的小孩站在离立柱０．４米处，
其头部刚好触上绳子。求绳子最低点到地面的距离
（如图１２２）。

图１２２ 图１２３

（２）为供孩子们荡秋千，把绳子剪断后，中间系
一块长为０．４米的木板（如图１２３）。除掉系木板用

１１１．化归



去的绳子后，两边的绳子长正好各为２米，木板与地面平行。求这时木

板到地面的距离．（供选用数据：３．槡 ３６≈１．８，３．槡 ６４≈１．９，

４．槡 ３６≈２．１）

参考解答或提示

图１２４

１．证明：设ＡＣ＝ａ，ＢＣ＝ｂ，则，ＯＤ＝
ａ＋ｂ
２
，ＯＣ＝槡ａｂ。∵ＯＤ≥ＤＣ，当ＤＣ是半径

时取等号，∴ａ＋ｂ２ ≥槡ａｂ（如图１２４）。

２．解：ｘ２－２ｘ＋２＝（ｘ－１）２＋１有最小

值，当ｘ＝１时，最小值是１；∴ ｘ２－２ｘ＋槡 ２有

最小值，当ｘ＝１时，最小值是１；∴ｙ＝ １
ｘ２－２ｘ＋槡 ２

有最大值，当ｘ＝１

时，最大值是１。

３．解：（１）ａ＝３ｂ，设Ａ（ｘ１，０）、Ｂ（ｘ２，０），则ｘ１＝ａ＝３ｂ，ｘ２＝－ｂ，

ｘ１＋ｘ２＝２（ｍ＋１）＝２ｂ，ｘ１ｘ２＝－（ｍ＋３）＝－３ｂ２，ｍ＝０或ｍ＝－３５
。

当ｍ＝０时，ｙ＝－ｘ２＋２ｘ＋３，Ａ（３，０），Ｂ（－１，０）；当ｍ＝－５３
时，

ｙ＝－ｘ２－４３ｘ＋
４
３
，Ａ（－２，０），Ｂ ２

３
，（ ）０ ，此时不符合题意“Ａ在ｘ轴

正半轴，Ｂ在ｘ轴负半轴”，应该舍去。∴ｍ＝０；（２）抛物线ｙ＝－ｘ２＋
２ｘ＋３与ｙ轴交于Ｃ（０，３），此时这样的△ＰＡＣ不存在，如果△ＰＡＣ≌
△ＯＡＣ，则点Ｐ的坐标为（３，３），这时点Ｐ不在函数ｙ＝－ｘ２＋２ｘ＋３
的图象上。∴ 在抛物线上不存在一点Ｐ，使△ＰＡＣ≌△ＯＡＣ。

４．作法：（１）作△ＣＤＥ，使∠Ｄ＝ １２α
，∠Ｅ＝ １２β

，ＤＥ＝ｍ；（２）分

别作ＣＤ、ＣＥ的垂直平分线与ＤＥ 交于Ａ、Ｂ；（３）连接ＣＡ、ＣＢ。所以

△ＡＢＣ就是所要求作的（图１２５）。
５．证明：∵ ∠ＥＡＤ＝∠ＣＡＤ，ＡＥ＝ＡＣ，ＡＤ＝ＡＤ，∴ △ＡＥＤ≌
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