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!""#新中考串讲与专题训练 !!!!!

一!数与代数

专题一!实!数

$!考点点击

本章主要考查以下知识点"
#$$实数的有关概念!如"数轴!相反数!绝对值!倒

数!科学记数法!近似数!有效数字!实数的大小比较!
有理数!无理数等!

#!$实数的运算!如"加!减!乘!除!乘方!开方!简
单的估算!科学计算器的使用!
分析!""%年各地的中考试卷%考查本专题知识点

的试题比重约为&分!以填空!选择题为主%用以检测
对基础知识的理解与掌握情况%还有少量以规律探索!
阅读理解!实数的运算等形式出现的中档推理!计算
题!解决本专题的题目常用分类的数学思想及数形结
合的数学思想!
解决本专题的问题%一方面要注意正确运用基本

概念%另一方面要善于抓住题目的特征%探索事物间的
联系与规律%从而达到事半功倍的效果!

!!样题教案

&例$’!#!""%(山东$下列各数"!!’
%!%槡(%)槡#&%

*+,#"-中%无理数有 个!
解析"确定是否是无理数%一定要将那些不明显的

数进行化简%如 )槡#&%*+,#"-等%然后根据无理数的概
念%即可得到正确结果!

解".
)槡#&/&%*+,#"-/槡)!%槡 槡(/! !%故其中的无

理数共!%槡(%*+,#"-这)个!
答案")
&例!’!#!""%(无锡$0%的相反数是 %

&的平方根是 !
解析"本题考查相反数与平方根的概念%需要注意

的是正数的平方根为一对相反数%不要漏掉其中的
负数!
答案"%)1!
&例)’!若"""/&%"#"/%%则""2#"的值等

于#!!$
345!!64$!!7415或1$!!845或$
解析"与平方类似%绝对值为一个正数的数也是一

对相反数!因此%本题需要根据分类的数学思想进行分
类后再求结果!

解"."""/&%9"/1&%."#"/%%9#/1%!分类计
算"2#的值有"&2%/5%&2#0%$/0$%0&2%/$%
0&2#0%$/05四种%但""2#"只有5和$两种!
答案"8
&例&’!#!""&(长沙$设" 槡/ $%%则实数"在数

轴上对应的点的大致位置是#如图$$$$#!!$

图$$$

解析"此题是用有理数估计无理数的大致范围%并
利用数轴考查数形结合的数学思想!
解" 槡. 5#槡$%#槡$#%9)#槡$%#&!
答案"6
&例%’!下列说法中正确的是#!!$
34近似数$:’"与近似数$:’的精确度相同
64近似数%百与近似数%""的精确度相同
74近似数&:’";$"& 是精确到百位的数%它有三
个有效数字&%’%"

84近似数!&:)"是精确到十分位的数%它有三个
有效数字!%&%)
解析"精确度由所得近似数的最后一位有效数字

在该数中所处的实际位数决定!如%百的最后一位有
效数字是%%在百位上%所以%百是精确到百位的近似
数!&:’";$"& 的最后一位有效数字是"%"在&:’"
;$"&中%也在百位而不是百分位%因此&:’";$"& 也
是精确到百位的近似数!
答案"7
&例#’!联欢会上%小红按照&个红气球!)个黄

气球!!个绿气球的顺序把气球串起来装饰会场%第%!
个气球的颜色是 !
解析"探索规律是近年来的一类热点题%此题应把

#&2)2!$个球作为一个组合考虑!一个组合是5个
球%求出第%!个气球前有多少组合%还剩几个%问题也
就解决了!
解"%!<#&2)2!$/%*’%每个组合中的第’个

球都应为黄色!
答案"黄色
&例’’!一粒纽扣式电池能够污染#"升水%太原

市每年报废的电池有近$"""""""粒%如果废旧电池
不回收%一年报废的电池所污染的水约有 升#
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"!!!! 数学

科学记数法表示$!
解析"科学记数法要求把数写成";$"% 的形式%

其中"的整数数位只有$位!即$%"#$"%%为整数%
当原数大于等于$时%%比原数的整数数位小$)当原
数大于"小于$时%%为负整数%它的绝对值等于原数
中左起第$个非零数字前零的个数#含小数点前面的
那个 零$!另 外%本 题 还 容 易 误 解 题 意%而 只 把
$"""""""写成科学记数法形式!
解"#";$"""""""/#""""""""/#;$"( 升
答案"#;$"(
&例(’!#!""%(资阳$观察下列等式#等式中的

+,-是一种数学运算符号$%$,/$%!,/!;$%),/

);!;$%&,/&;);!;$%*计算"$""
,

5(,/ !

解析"本题应通过分析所给算式之间的关系%类
比!归纳!猜想!推断获得结论!
解"由题意应有%,/%;#%0$$;#%0!$;*;

!;$%故有$""
,

5(,/
$"";55;5(;5’;*;);!;$

5(;5’;*;);!;$ /

$"";55/55""!
答案"55""
&例5’!若&表示最小的正整数%’表示最大的

负整数%(表示绝对值最小的有理数%则#&2’$;(
/ !
解析"首先根据题意确定相应符号的值"最小的正

整数是$)最大的负整数是0$)绝对值最小的有理数
是"!然后代入所求式进行四则运算即可!
解"依题意知&/$%’/0$%(/"%
则#&2’$;(/.$2#0$$/;"/"!
答案""
&例$"’!如果"!#两个实数的点在数轴上的位置

如图$$!所示%那么化简""0#"2 #"2#$槡 !的结果等

于#!!$

图$$!

340!# 64!# 740!" 84!"
解析"原式/""0#"2""2#"%所以解决本题的关

键即如何去这两个绝对值符号!根据绝对值的性质"正
数的绝对值等于它本身%负数的绝对值是它的相反数!
这就需要结合图$$!去判断"0#与"2#的正负性
了!数轴上右边的数总比左边的大%由此可知##"#
"%则"0#)"%"2##"!再求解即可!
解"由图可知##"#"%则""0#"2 #"2#$槡 !/

""0#"2""2#"/"0#0#"2#$/"0#0"0#/0!#!
答案"3
说明"解决本题需要用到算术平方根!绝对值的性

质和数形结合的思想%能够锻炼学生综合运用所学知
识的能力!

&例$$’!用计算器探索"

" $!$#$2!2$槡 $/0

# $!)!$#$2!2)2!2$槡 $/0

$ $!)&)!$#$2!2)2&2)2!2$槡 $/0
*
由此猜想"

$!)&%#’#%&)!$#$2!2)2&2%2#2’2#2%2&2)2!2$槡 $

/ !
解析"本题虽说用计算器探索%但若利用计算器直

接求出每个算式的结果则很难发现其规律%也无法猜
想原式的值!因此%可把式子分为括号前!括号内两部
分分别探索规律!
解"$!$#$2!2$$/$$!;!!/#$$;!$!/!!!%
$!)!$#$2!2)2!2$$/$$$!;)!/#$$$;)$!

/)))!%
$!)&)!$#$2!2)2&2)2!2$$/$$$$!;&!

/#$$$$;&$!/&&&&!%
*
由此猜想"
$!)&%#’#%&)!$#$2!2)2&2%2#2’2#2%

2&2)2!2$$/$$$$$$$!;’!/’’’’’’’!%
求算术平方根得结果为’’’’’’’!!
答案"’’’’’’’!
说明"新教材要求学生会使用计算器计算一类数

字运算题!但对于本题%不能因计算器的便利而忽视对
题中所给信息的观察分析%否则也不容易做出正确
答案!

一!选择题
$!下列运算中正确的是#!!$

340$% /$% 640#0!$/0!

74)0!/5 840# $$!
)

/$(
!!数$是#!!$
34最小整数 64最小正数
74最小正整数 84最小有理数

)!若四个有理数之积为负数%则这四个有理数中%负数
可能有#!!$
34$个 64!个 74)个 84$个或)个

&!#!""&(徐州$树叶上有许多气孔%在阳光下%这些气
孔一面排出氧气和蒸腾水分%一面吸收二氧化碳!一
个气孔在一秒钟内能吸收!%"""亿个二氧化碳分
子!用科学记数法表示!%"""亿为#!!$
34!:%;$"$" 64!:%;$"$$

74!:%;$"$! 84!;$"$$

%!下列说法正确的是#!!$
34非负实数就是指一切实数
64数轴上任一点都对应一个有理数

74若 #0"$槡 !是实数%则"为任意实数
84若"""/0"%则"#"

#!#!""%(连云港$北京等五个城市的国际标准时间
#单位"小时$可在数轴上表示如下"

如果将两地国际标准时间的差简称为时差%那
么#!!$
34汉城与纽约的时差为$)
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!""#新中考串讲与专题训练 #!!!!

64汉城与多伦多的时差为$)小时
74北京与纽约的时差为$&小时
84北京与多伦多的时差为$&小时

’!实数$)
%槡!
&
%!
#
中%分数的个数是#!!$

34" 64$ 74! 84)
(!某粮店出售的三种品牌的面粉袋上%分别标有质量
为#!%1":$$=>!#!%1":!$=>!#!%1":)$=>的字
样%从中任意拿出两袋%它们的质量最多相差#!!$
34":(=> 64":#=> 74":%=> 84":&=>

5!#!""%(南京$一根$米长的绳子%第一次剪去一半%
第二次剪去剩下的一半%如此剪下去%第六次后剩下
的绳子的长度为#!!$

34# $$!
)
米 64# $$!

%
米

74# $$!
#
米 84# $$!

$!
米

$"!已知"#&#$%那么&%$&
%槡&%&! 中%最大的数

是#!!$

34& 64$& 74槡& 84&!

二!填空题
$!如果节约$#度电记作2$#度%那么浪费#度电可
记作 度!

!!#!""%(黄冈$ 槡0 )的绝对值是 )0)$!
的倒

数是 )&
5
的平方根是 !

)!如果数轴上的点’和点( 分别代表0$%!%点)到
点’ 或者点( 的距离为)%那么所有满足条件的点
)到原点的距离之和为 !

&!写出一个)到&之间的无理数 !
%!#!""%(海安$小明的妈妈为了奖励小明在学习中取
得的进步%给小明新买了一个文具盒%你估计这个文
具盒的厚度为) #填上合适的长度单位$!

#!#!""%(龙岩$我国著名数学家华罗庚曾说过"+数形
结合百般好%割裂分家万事非-!在一个边长为$的

正方形纸板上%依次贴上面积为$
!
%$
&
%$
(
%*%$

!%
的矩形纸片#%为大于$的整数$%请你用+数形结

合-的思想%依数形变化的规律%计算$
!2

$
&2

$
(

2*2$!%/ !

三!解答题
$!某检测小组乘汽车沿公路检测线路%约定前进为正%
后退为负%某天自’ 地出发到收工时所走路程#单
位"千米$为"2$"%0)%2&%0!%0(%2$)%0!%
2$!%2’%2%!
问收工时距出发点’地多远0

!!若&#!%化简 #&0!$槡 !2")0&"!

)!#!"")(南通$计算"052%;#0#$0#0&$!

<#0($!

&!#!"")(贵阳$观察下列算式"
)$/)%)!/5%))/!’%)&/($%)%/!&)%)#/’!5%
)’/!$(’%)(/#%#$%*
用你所发现的规律写出)!"")的末位数字是 !

%!计算#可用计算器计算$!
!!;!!
$2!2$/

)

)));)))
$2!2)2!2$/

)

&&&&;&&&&
$2!2)2&2)2!2$/ !

由此你可以猜想出哪些类似的等式"!!!!!!
!!!!!

#!#!""%(黄冈$已知&!*为实数%且 &槡 0$2)#*
0!$!/"%求&0*的值!

’!有一种+二十四点-的游戏%其游戏规则是这样的"任
取&个$至$)之间的自然数%将这&个数#每个数
用且只用一次$进行加减乘除四则运算%使得其结果
等于!&!例如对$%!%)%&可作运算"#$2!2)$;&/
!&.注意上述运算与&;#!2)2$$应视作相同方法
的运算/!现有&个有理数)%&%0#%$"%运用上述规
则写出)种不同方法的运算式%使其结果等于!&!
运算式如下"
#$$ !)
#!$ !)
#)$ !!
另有四个数)%0%%’%$)!可通过运算式"
#&$!!!!!!!!!!!!!使其结果等
于!&
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$!!!! 数学

专题二!整!式

$!考点点击

本章主要考查以下知识点"
#$$整式的有关概念!如"单项式!单项式的系数!

单项式的次数!多项式!多项式的项数!多项式的次数!
同类项!整式等!

#!$整式的运算!如"整式的加减法#其实质就是合
并同类项$!整式的乘法#包括单项式乘以单项式!单项
式乘以多项式!多项式乘以多项式$!整式的除法#只要
求多项式除以单项式这一种类型$!整式的变形#即因
式分解$!

#)$乘法公式!乘法公式包括平方差公式%完全平
方公式!乘法公式的逆运算可作为因式分解的公式应
用于因式分解中!

#&$幂的运算!包括同底数的幂相乘!幂的乘方!积
的乘方!同底数的幂相除及由此得出的"指数!负整数
指数的有关运算!
分析!""%年各地的中考试卷%本专题与下面的两

个专题"分式!二次根式一起作为代数式%这一考点的
试题比重约为(?!本专题的知识仍主要以填空题!选
择题!简单的解答题的形式出现!其中乘法公式!因式
分解又常渗透到综合题中进行考查!
解决本专题的题目%除了熟记运算法则!公式外%

还要能对它们进行灵活!开放地运用!做题过程中常用
的数学思想有"整体!降次!数形结合的数学思想%另
外%注意逆向思维这一方法也常会起到意料不到的
作用!

!!样题教案

&例$’!正确地进行整式运算%可得#!!$
34!&2)*/%&*
64&&!*0%&*!/0&!*
74)&!(!&)/#&#

84&&&*!<#0!&*!$/0!&)
解析"整式的加减运算实际就是合并同类项%3!6

中等号左边的两项不是同类项%因此不能合并!即3!6
都不正确)7!8是单项式的乘除法%应注意的是要把系
数与同底数的幂分别相乘除)同底数的幂相乘%底数不
变%指数相加%7中指数相乘%所以错误)8中系数与同
底数幂的运算都正确!
答案"8
&例!’!#!"")(烟台$若!"+#!+2)%与"!%0)#( 的

和仍是一个单项式%则+与%的值分别是#!!$
34$%! 64!%$ 74$%$ 84$%)
解析"依据整式加减的实质是合并同类项%可知题

中的!"+#!+2)%和"!%0)#( 是同类项!根据同类项的概念
知%既然两式所含的字母相同%相同字母的次数也应相
同%由此得方程组即可求+!%的值!

解"依题意得 +/!%0)
!+2)%1 /(

%解得 +/$%
%/!1 !

答案"3

&例)’!计算# $$!
0$

0#槡!0$$"2"0)"
解析"本题由三部分组成%分别考查负指数!"指

数!绝对值这三个知识点!根据法则"0)/$")
#"*"%)

为正整数$可得# $$!
0$

/!%根据""/$#"*"$可得

#槡!0$$"/$!
解"原式/!0$2)/&
说明"关于负指数的计算是学生的易错点!这里应

让学生理解后记住"求某非零数的负指数次幂即求其
相应的正指数次幂的倒数!

&例&’!#!""%(福州$化简求值"#"2#$!0!"##2

$$0"!#<#%其中"/$!
%#/!!

解析"代数式求值的题目%能化简的一定要先化简
再求值%这样既节省时间%又不易出错!化简的时候注
意整式混合运算的顺序与有理数的运算是一致的!
解"#"2#$!0!"##2$$0"!#<#
/"!2!"#2#!0!"#0!"0"!

/#!0!"

把"/$!
%#/!代入上式得"

原式/!!0!;$!/&0$/)!

&例%’!分解因式"
#$$!")#2("!#!2("#)

!+#!$$0"!0#!2!"#
!+#)$&!0%&0$&
!+#&$&!0#&0"!2"#
解析"分解因式的一般思路是+一提!二公式!三分

组!四检查-%也就是先考虑能否提取公因式%其次考虑
能否运用公式%然后考虑分组分解%最后检查是否分解
彻底以及运用整式的乘法检查是否分解正确!另外%还
可以从多项式项数的角度来考虑"提完公因式后%如果
是二项式%一般考虑能否用平方差公式分解)三项式考
虑用完全平方公式#或十字相乘法$)四项式及多于四
项的则考虑用分组分解的方法!由此%例%中的#$$应
先提公因式再用完全平方公式)#!$%#&$应用分组分
解)#)$则应用十字相乘法!
解"#$$!")#2("!#!2("#)/!"##"!2&"#2&#!$
/!"##"2!#$!

+#!$$0"!0#!2!"#/$0#"!0!"#2#!$
/$0#"0#$!/#$2"0#$#$0"2#$
+#)$&!0%&0$&/#&0’$#&2!$
+#&$&!0#&0"!2"#/#&!0"!$0##&0"$
/#&2"$#&0"$0##&0"$/#&0"$#&2"0#$
说明"例%的后)
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题用分组分解或十字相乘法分



!""#新中考串讲与专题训练 %!!!!

解%这在新课改区已不作要求%但新课改区有的题目先
用括号把组分开%就在范围之内了!#!$%#&$两题都用
分组分解法%但#!$分为的是一项与三项%#&$分为两项
与两项%这是许多学生不会区分的地方!#!$题这样分
组的多项式一般为四项式%其中有三项为平方项%这三
项中有一项的符号与另两项相反%这一项就作为单独
的一组%与另外三项组成的完全平方式再用平方差公
式分解!

&例#’!#!"")(黄石$若&!2!&*2*!0"#&2
*$2!%是完全平方式!求"的值!
解析"容易看出"前三项为完全平方式%可以写成

#&2*$!)第三项!%可以写成%!%中间一项就应是
1!;#&2*$;%/1$"#&2*$%这样便可求出"的
值了!
解"&!2!&*2*!0"#&2*$2!%/#&2*$!0"#&

2*$2%!

9"/1!;%/1$"!
说明"求完全平方式中一次项的系数是常见的双

解题之一!它等于二次项系数的算术平方根与常数项
的算术平方根的积的!倍及其相反数!另外%本题还渗
透了整体的数学思想!

&例’’!在如图!$$的日历中%任意圈出一竖列
上相邻的三个数%设中间一个数为"%则这三个数之和
为 #用含"的代数式表示$!

图!$$
解析"因为日历上的数是按从小到大顺序排列整

齐的正整数%而且一排为’个%因此同一列的)个数上
下相差’!这样设中间的数为"%上!下的数就分别为
"0’%"2’%随即可求三数之和!
解"设中间一个数为"%则三个数依次为"0’%"%"

2’!
9这三个数的和是#"0’$2"2#"2’$/)"!
说明"日历上的数因其排列的顺序性和规律性%近

年来常被选为课本或中考题中题目的背景!有本题这
样选上下三个数%也有选其中的!;!或);)方阵中
的数来命题%只要弄清这些数左右相差$%上下相差’
这个规律%这一类题都不难解!

&例(’!#!"")(南平$请你写出一个三项式%使
它能先提公因式%再运用公式来分解!
你编写的三项式是!!!!!!!%分解因式的

结果是!!!!!!!!
解析"依据题设条件%能用公式法分解且含字母

"!#的较简单的三项式有"!1!"#2#!%再考虑到要先
提公因式%故可写出如下一些式子"
!"!1&"#2!#!/!#"!1!"#2#!$/!#"1#$!

")1!"!#2"#!/"#"!1!"#2#!$/"#"1#$!

!"!1("2(/!#"!1&"2&$/!#"1!$!
*

说明"本题是开放性试题%我们不仅要学会解课本
上的例题和习题%而且要懂得借助课本内容的思维方
法编拟习题%这是创新教育的一种具体表现%也是近年
来中考题中的一个热点!需要注意"做这类试题%一定
要选既正确又简单的%写的答案复杂了往往容易出错!

&例5’!现规定一种运算""+#/"#2"0#%其中
"!#为实数%则"+#2##0"$+#等于#!!$

34"!0# 64#!0#
74#! 84#!0"
解析"这是一道考查阅读理解能力的中考热点题%

题设规定了一种新的运算++-%我们只要按++-的运
算法则把这个非常规的式子""+#2##0"$+#化为常
规的式子%按常规运算的做法计算即可!
解""+#2##0"$+#
/"#2"0#2##0"$;#2##0"$0#
/"#2"0#2#!0"#2#0"0#
/#!0#!
答案"6
说明"此题运算##0"$+#时%要运用整体的数学

思想%把##0"$这个多项式看作法则里的"来运算!整
体的数学思想在整式这部分的应用非常广泛!

一!选择题
$!下列算式是一次式的是#!!$

34(!!64&,2)-!!74$!".!!84
%
&

!!#!""%(威海$下列计算结果正确的是#!!$
34")2"%/"( 64#"!$)/"#

74")0"!/" 84"!("0!/""/"
)!#!""%( 临沂$把 &%"#! 0!"" 因式分解的结果
是#!!$
34%"##5#0&$ 64%"#5#!0&$
74%"#)#0!$! 84%"#)#2!$#)#0!$

&!#!""%(济宁$下列各式中能运用公式法进行因式分
解的是#!!$
34&!2& 64&!2!&2&
74&!0!& 84&!0&*!

+%!多项式"!0$&#
!0#0$可以分解为#!!$

34"2$!## $2$ "0$!## $0$

64$&
#!"0#2$$#!"2#0$$

74"0$!## $2$ "2$!## $2$

84$&
#"0#0$$#"0#2$$

#!当代数式"2#的值为)时%代数式!"2!#2$的值
是#!!$
34% 64# 74’ 84(

’!若 &! 2+&0$%/#&2)$#&0%$%则 + 的值
为#!!$
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&!!!! 数学

+(!多项式 && 2!&! 0) 分 解 因 式 结 果 正 确 的
是#!!$
34#&!2)$#&!0$$
64#&!2$$#&!0)$
74#&!2)$#&2$$#&0$$
84#&!2$$#&2)$#&0)$

5!若#"+2$#%2!$(#"!%0$#!+$/"%#)%则 +2%的值
为#!!$
34$ 64! 74) 840)

$"!已知%&/"%%*/#%则用"!#表示%!&0)*为#!!$

34!"0)# 64!")# 74"!#) 84"
!

#)
二!填空题
$!#!""%(福州$分解因式"&)0&&/ !
!!#!""%(安徽$化简&0*0#&2*$的最后结果
是 !

)!#!""%(泉州$有一个多项式为"(0"’#2"##!0
"%#)2*%按照此规律写下去%这个多项式的第八项
是 !

&!若"+0$"2#槡%0%$! /"%则 +/ %%/
%此时将+&!0%*! 分解因式得 !

%!如果多项式&!0"&*2*!0#能用分组分解法分解
因式%则符合条件的一组整数值是"/ %#
/ !

图!$!

#!#!""%(福州$如图!$!%在边长为"的正方形中剪
去一个边长为#的小正方形#")#$%把剩下的部分
拼成一个梯形%分别计算这两个图形阴影部分的面
积%验证了公式!!!!!!!!!!!
三!解答题
$!先化简%再求值"
%&!0#)*!2%&!$2#&*!2’&*$%其中&/0$%

* 槡/$0 !!

!!化简"#!&2*$#!&0*$2#&2*$!0!#!&!0&*$!

)!#!""&(山西$已知&2*/$%求$!&
!2&*2$!*

!

的值!

&!#!""%(烟台$已知!%2!0%//#%为正整数$%则试
用含/的代数式表示&%2&0%!

%!#!""%(聊城$试描述代数式)"2#可表示的实际
意义!

#!如图!$)%由一个边长为"的小正方形与两个长!宽
分别为"!#的小矩形拼接成矩形’(01%则整个图
形可表达出一些有关多项式分解因式的等式%请你
写出其中任意三个等式"

图!$)

!)
!)
!!

’!#$$根据多项式相乘的法则%计算下列各式"
#"0#$#"!2"#2#!$/

#"2#$#"!0"#2#!$/

#!$运用这两个式子可以把具有等式左边结构特点
的运算直接按等式右边写出结果%从而使运算简化!
请你用语言总结!概括并叙述出你发现的规律!

#)$运用这个规律%判断下列两式是否符合以上公
式!若符合%根据公式直接写出结果)若不符合%试改
为符合公式的式子!
#"0)#$#"!2)"#25#!$

#5&!2#&*2&*!$#)&2!*
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专题三!分!式

$!考点点击

本章主要考查以下知识点"
#$$分式及其有关概念!依据分式的定义%会区分

整式和分式!判断分式有意义的条件只与分母有关%当
分母为零时%分式无意义!

#!$分式的基本性质!能灵活运用分式的基本性质
解决有关问题%例如"对分式进行恒等变形!

#)$分式的加!减!乘!除以及乘方的运算法则%会
进行简单的分式运算!

#&$零指数和负整数指数幂的意义!正整数指数幂
的运算性质可以推广到整数指数幂!
分析!""%年各地的中考试卷%本专题常与二次根

式!分式方程一起命题!本专题在中考试卷中所占分值
约为)%%分%常以填空题!选择题及简单的解答题等
形式出现%其中分式的基本性质又常渗透到方程中进
行考查!
解决本专题的关键在于掌握通分!约分的方法%灵

活地运用分式的基本性质!运算时一方面应注意运算
顺序)另一方面应注意化为最简分式!做题过程中常用
的数学思想有"整体!类比的数学思想!常用的方法有
换元法等!

!!样题教案

&例$’!在"$"
%#%&&*0*

%$0’(
%& !
&2$

%

’"0#)
中%是分式的有#!!$

34"$& 64"#& 74$’ 84"&
解析"分式与整式的主要区别是"分母中含有字母

的是分式)分母中不含字母的是整式%如&%"0#)
等都

是整式而不是分式!分母含有字母的式子只有"&!
答案"8
&例!’!当&取何值时%下列分式有意义0

#$$$&2%!
#!$&2$&!0$!

#)$&
!0$
&0$!

#&$ $&!2$
解析"判断分式是否有意义%关键看分母%当分母

不为零时%分式有意义)当分母为零时%分式无意义!
解"#$$由分母&2%/"得&/0%

所以当&*0%时%分式 $&2%
有意义!

#!$由分母&!0$/"得&/1$

所以当&*1$时%分式&2$&!0$
有意义!

#)$由分母&0$/"得&/$

所以当&*$时%分式&
!0$
&0$
有意义!

#&$由于无论&取何值时%&!2$的值均不为零%

所以&取任意值时%分式 $
&!2$
都有意义!

&例)’!&为何值时%下列分式的值为零0

#$$&2)&#&2!$!
#!$)0"&"!&!2$!

#)$$0"&"&!2&0!

#&$&
!0)
& 槡2 )
解析"在求分式值为零时%必须在分式有意义的前

提下进行%不仅要考虑分式分子值为零%而且要考虑分

母的值不为零%两个条件缺一不可!分式’(
的值为零

的条件是分子’/"%而分母(*"!在解题时特别不能
漏掉+(*"-这个条件%否则分式就没有意义!在第#)$
小题中需&*0!且&*$%在第#&$小题中需&*
槡0 )!注意%解决第#&$小题这类问题时%不要先约分%
即不要先约去& 槡2 )!
解"#$$&/0)!#!$&/1)!#)$&/0$
#&$& 槡/ )
&例&’!写出下列等式中未知的分子或分母!

#$$"0#"#! /
#!!$
"!#! !

#!$&2!&0!/
&!0&
#!!$

解析"解决这类问题先要观察分式的分子或分母
做了怎样的变化%然后对该分式的分子或分母做相应
的变化!对分式基本性质的理解%应特别注意+都-和
+同-这两个字%+都-的意思体现在分子%分母乘以#或
除以$非零整式时%分子分母是整体参与%而不是其中
一部分)+同-的意思体现在分子%分母乘以#或除以$的
整式必须是同一个%不能是两个不同的整式!
解"#$$"!0"#!#!$#&0!$!

&例%’! #!""%( 宁 德$计 算"&0$&0!2
$
!0&

/ !
解析"容易看出#&0!$与#!0&$互为相反数%可

将 $
!0&
变为0 $

&0!
%直接通分!但计算过程中应注意

符号的变化%注意变号!
答案"$

&例#’!计算"#$$0)"#&&!*
($"&*
!$#

#!$$!&*%" <#0(&!*$

解析"分式的乘除运算实为约分%约分的关键是找
出分子中的分子!分母的公因式%因此%应先观察确定
公因式!

答案"#$$0%"$&&!
#!$0 )

$""&
说明"和分数的乘除类似%分式的乘除要按照法则

进行运算%然后通过约分使运算结果化成最简分式!分
式的分子或分母的系数是负数时%一般先把负号提到
分式的前边!

&例’’!计算
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(!!!! 数学

+#$$&
!0%&2#
&!0$

(&
!2&
&0)

#!$ &
!05

&0&&2&!<
#&2)$(!&0&)0&

解析"在分式的乘除运算中%约分是关键!对于分
子!分母是多项式的%一般应先分解因式%并在运算过
程中约分%以便运算简化!

答案"#$$&
!0%&2#
&!0$

(&
!2&
&0)

/
#&0!$#&0)$
#&2$$#&0$$

(&#&2$$
&0)

/&
#&0!$
#&0$$

/&
!0!&
&0$

#!$ &
!05

&0&&2&!<
#&2)$(!&0&)0&

/
#&2)$#&0)$
#&0!$!

( $
&2)

(!#&0!$
0#&0)$

/0 !
&0!
说明"在解题过程中一定要注意运算顺序%分式的

混合运算的顺序与数的混合运算顺序相同!

&例(’!#!""&(临沂$如果&0$&/)
%那么&!2

$
&!
的值为#!!$

34% 64’ 745 84$$

解析"观察给定的已知条件&0$&/)
%&与$&

互

为倒数%所求结果中&! 与$&!
也互为倒数%&与$&

!&!

与$
&!
呈对称分布%由&到&!%只须平方即可!因此%可

对&0$&/)
两边平方%即可得到有关&!2$&!

的形式!

解"将&0$&/)
两边同时平方

得"&!0!(&($&2
$
&!/5

9&!2$&!/$$

答案"8
说明"利用将等式两边平方的方法通常适用于由

&,&! 或由&!,&&!应先观察题目已知条件%选择合适
的方法!

&例5’! #!"")( 潍坊$已 知 &2 $& /&
%则

&!
&&2&!2$

的值是 !

解析"根据题意"&*"%观察所求式的特点%可利用

分式的基本性质%分子!分母同除以&!%得" $

&!2$2$&!

即 $

&!2$&!2$
%由上题易知%可对&2$&/&

两边平方%

得&!2$&!/$&
%代入即可求得!

解"将&2$&/&
两边平方

得"&!2$&!/$&

又. &!
&&2&!2$/

$

&!2$2$&!
/ $

&!2$&!2$

9原式/ $
$&2$/

$
$%

说明"此题综合性较强%既要用到等式的性质%又
要用到分式的基本性质%熟练掌握有关概念及有关性
质%是灵活运用的前提!对于以上两类问题%应先观察
所给题目的特点%选择恰当方法%灵活处理!

&例$"’!#!""&(益阳$已知$&0
$
*/)

%则分式

!&2)&*0!*
&0!&*0*

的值为 !

解析"观察所求结果!&2)&*0!*
&0!&*0*

可 变 形 为"

!#&0*$2)&*
#&0*$0!&*

%其值只与#&0*$!&*有关%原题转化

为求#&0*$与&*的关系!#&0*$与&*的关系不难看

出应由$
&0

$
*/)
变形得来!方法有二%可将等式左边

通分%又可直接将等式两边同乘&*%得到#&0*$
/0)&*%再利用整体代入法%约分求得结果!

解"方法一"由$
&0

$
*/)

%得*0&
&* /)

9*0&/)&*%即&0*/0)&*!#&**"$

又.!&2)&*0!*&0!&*0* /
!#&0*$2)&*
#&0*$0!&*

9原式/!;
#0)&*$2)&*
0)&*0!&* /0)&*0%&*/

)
%

方法二"由题意知"&*"%**"%将$&0
$
*/)
两

边同时乘以&*得"*0&/)&*
以下与方法一相同!

答案")
%

说明"此题也可将!&2)&*0!*
&0!&*0*

直接变形%即分子

分母同除以&*%得"
!
*2)0

!
&

$
*0!0

$
&

/
! $
*0

$# $& 2)

$
*0

$# $& 0!
%将

$
&0

$
*/)
变形为$

*0
$
&/0)

%直接代入求得!不过

这样计算出现了繁分式%较为繁琐%易出错!

&例$$’!#!""&( 十堰$若分式 &&05
)&!0&0!/

’
)&2!0

(
&0$

#’!(为常数$%则’!(的值为#!!$

34’/&&
(1/05 64’/’

(1/$
74’/$
(1/’ 84’/0)%

(1
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!""#新中考串讲与专题训练 )!!!!

解析"此题利用待定系数法来求’!(的值!通过
通分后原等式化为"&&05/’#&0$$0(#)&2!$%化

简得"&&05/#’0)($&0#’2!($%即"’0)(/&
’2!(1 /5

!

解二元一次方程组得’!(的值!

解". &&05
)&!0&0!/

’
)&2!0

(
&0$

9 &&05
#)&2!$#&0$$/

’#&0$$0(#)&2!$
#)&2!$#&0$$

9&&05/’#&0$$0(#)&2!$
9&&05/#’0)($&0#’2!($

9 ’0)(/&
’2!(1 /5!

9 ’/’
(1/$!

答案"6

一!选择题

$!在代数式)&2$!
%%
"
%#&

!*
!
%)
%2*

%"
!2

#
)
%!"#

!2)
%

%

&!
&
中分式共有#!!$个

34& 64) 74! 84$

!!若)&0!*/"%则&*
的值等于#!!$

34!) 64)!

740!) 84!)
或无意义

)!在 #
!

"2!#
中%"!#都扩大两倍%则分式的值#!!$

34扩大&倍 64不变
74扩大!倍 84扩大#倍

&!若分式&2$)&0!
的值为零%则&等于#!!$

34" 64$ 74!) 840$

%!若分式 &!05
&!0&&2)

的值为零%则&的值为#!!$

34) 64)或0)
740) 84"

#!计算 $
+2!2

&
+!0&
的结果是#!!$

34+2! 64+0!

74$+2! 84$+0!

’!化简"
!0#!
"!2"#
的结果是#!!$

34"0#!" 64"0#" 74"2#" 84"0#"2#
(!以下式子%正确的是#!!$

34 $
&2# $*

!

/ $
&!2*!

64
#")$!
"! /")

74#0""!0#!/0
$
"2# 84$"0

$
#/#0"

5!计算#&0*2&&*&0*
$#&2*0 &&*&2*

$的正确结果

是#!!$
34*!0&! 64&!0*!

74&!0&*! 84&&!0*!

$"!按下面图)$$的程序计算%若开始输入的值为
&/)%则最后输出的结果是#!!$

图)$$

34$" 64$$ 74$! 84$)
二!填空题

$!#!""%(北京$在函数*/ $
&0!
中%自变量&的取值

范围是 !
!!#!"")(江西$写出一个分母至少含有两项且能够约
分的分式 !

)!#!"")(潍坊$已知&0$&/!
%则&!2$&!0)

的值

为 !

&!不改变分式":%&0$":)&2!
的值%把它的分子和分母中的

各项系数都化为整数%则所得的结果为 !

+%!已知实数&满足&!2$&!2&2
$
&/"

%那么&2$&
的值是 !

#!#!""&(威海$观察下列等式"
%)2!)

%)2))/
%2!
%2)

’)2%)

’)2!)/
’2%
’2!

5)2%)

5)2&)/
52%
52&

请你用两个字母表示这个规律"!!!!!!!!!
三!解答题

$!计算""0$"!0$2
"
"2$
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!*!!! 数学

!!化简 !0 &
&# $2)

( &
&2$!

)!先化简%再求值!
"
"0!2

!
"!2!"0

"2#
"!0&

%其中"/$)!

图)$!

&!如图)$!%在有两条支路的并
联电路中%总电阻是3%两个支
路的分电阻分别是3$ 与3!%
总电阻的倒数等于两个分电

阻的倒数之和%请用3$!3! 的
代数式表示3!

%!已知 )&2$
&!2!&0)/

’
&0$2

(
&2)

%求’!(的值!

#!甲!乙两人两次同时在同一粮店购买粮食#假设两次
购买粮食的单价不同$%甲每次购买粮食$""=>%乙
每次购买粮食用去$""元!设甲!乙两人第一次购买
粮食的单价为&元2=>%第二次单价为*元2=>!#$$
用含&!*的代数式表示甲两次购买粮食共需付款
元%乙两次共购买 =>粮食!#!$若甲两

次购买粮食的平均单价为每千克4$ 元%乙两次购粮
的平均单价为每千克4! 元!则4$/ %4!/

!#)$若规定谁两次购粮的平均单价低%谁的
购粮方式就更合算!请你判断甲!乙两人的购粮方式
哪一个更合算些%并说明理由
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专题四!二次根式

$!考点点击

本专题主要考查以下知识点"
#$$二次根式!最简二次根式!同类二次根式的概

念及辨别!
#!$二次根式的主要性质"

"#槡"$!/"#"-"$

# "槡!/"""/
"!#"-"$
0"!#"#"1 $

$槡"#/槡"(槡##"-"%#-"$

& "槡# /槡"槡##"-"%#)"$
会根据二次根式的性质熟练地化简二次根式!
#)$二次根式#不含双重根号$的加!减!乘!除的运

算法则%会用它们进行运算!
#&$分母有理化!#分母中只含有一个二次根式的

式子$
#%$二次根式的大小比较!估算!
分析近几年各地的中考试题可以发现"二次根式

的性质!二次根式的加!减!乘!除混合运算#有时渗透
在分式的化简求值中进行考查$!二次根式的大小比
较!由根指数!被开方数的变化而产生的阅读理解规律
探索题仍是中考考查的重点!分值一般在&%#分左
右%主要以填空题!选择题!解答题!阅读题的形式
出现!
解决本专题的问题%除了真正理解!熟记运算法

则!性质外%还要求有准确的计算能力%灵活应用有关
知识的能力!本专题解题过程中常用的数学思想有类
比思想!分类思想以及化归思想等%另外%要善于发现
和挖掘题中的隐含条件!

!!样题教案

&例$’!&为何值时%下列各式在实数范围内有
意义0

#$$ !0)槡 &!#!$槡&2 0槡 &!#)$槡&&0$
#&$ &!0&&槡 2&
解析"二次根式在实数范围内有意义的条件是字

母的取值使被开方数为非负数)分式有意义的条件是
分母不为零%由此得不等式#组$求解集即可!

解"#$$由!0)&-"%得"&%!)

9当&%!)
时% !0)槡 &有意义!

#!$由&-"%0&-"%得"&-"%&%"
所以&/"
9当&/"时%槡&2 0槡 &有意义!

#)$由&-"%&0$*"%得"&-"%且&*$

9当&-"%且&*$时%槡&&0$有意义!
#&$由#&!0&&2&$/#&0!$!-"
得&的取值范围是全体实数!
9当&为任意实数时% &!0&&槡 2&均有意义!
&例!’!#!""%(北京$下列根式中%与槡)是同类

二次根式的是#!!$

槡 槡34 !& 64 $! 74槡)! 槡84 $(

解析"判断几个根式是不是同类二次根式%就看它
是否同时满足两个条件"#$$化成最简二次根式后被开
方数相同)#!$根指数是!!
解"槡 槡!&/ &;#/ !!槡 槡;#/! #

槡 槡$!/ &;)/ !!槡 槡;)/! )

槡)!/槡槡)!/槡#!
槡 槡$(/ 5;!/ )!槡 槡;!/) !
故槡$!是槡)的同类二次根式!
答案"6
&例)’!#!""&(本溪$下列根式中%最简二次根

式是#!!$

34 &槡) 64 (槡& 74 #&槡 ) 84 &!槡 2$

解析"判断一个二次根式是不是最简二次根式%就
看它是否满足最简二次根式的两个条件"#$$被开方数
不含分母)#!$被开方数中每一个因式的指数都为$%
不满足其中任何一个条件的二次根式都不是最简二次

根式!

解" &槡)中%被开方数有分母)%
(槡&中的因数&能开方%
#&槡 )中的因式&! 能开方%

&!槡 2$被开方式已经最简%不能开方!
答案"8
&例&’!#!""%(菏泽$若&%"%则化简"$0&"0

&槡 !的结果是#!!$
34$0!& 64!&0$
740$ 84$
解析"对二次根式 "槡!的化简%关键在于确定"的

符号!即 "槡!/"""/
"!#"-"$
0"!#"#"1 $!

解"."$0&"0 &槡 !/"$0&"0"&"
又.&%"%9$0&-"
9原式/$0&2&/$!
答案"8
&例%’!#!""&(武汉$已知&*)"%
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!"!!! 数学

& 0*&槡 !的正确结果为#!!$

34槡* 64 &槡* 740槡* 840 0槡 *
解析"本题考查二次根式的性质及化简%考查学生

分析问题和解决问题的能力!题的关键是通过已知条
件和式子特征发现隐含条件&#"%且*#"!可将根号
外的&移入根号内%亦可将根号内的&移到根号外!

解"方 法 一"& 0*&槡 ! / 0 #0&$ 0*&槡 ! /

0 #0&$!( 0*
&# $槡 ! /0 0槡 *

方法二"& 0*&槡 ! /&(
0槡 *
"&" /&( 0槡 *

0& /

0 0槡 *
答案"8
说明"解题时要防止符号错误!

&例#’!#!""%(北京$计算"槡!’2 $
槡!2 )
0

#@A*)"-$"
解析"本题考查了二次根式的化简!分母有理化!

特殊角的三角函数值!""/$#"*"$等知识点!综合性
较强!

解"槡!’2 $
槡!2 )
0#@A*)"-$"

槡/) )2 槡!0 )
# 槡!2 )$# 槡!0 )$

0$

槡 槡/) )2!0 )0$

槡/! )2$
说明"分母有理化时%选择合适的有理化因式是做

题的关键!形如槡"#")"$的根式做分母时%有理化因式
是槡"%形如槡"2槡##"-"%#-"%且"*#$的根式的有理
化因式是槡"0槡#!

+&例’’!先化简再求值"!&2
&!0!&槡 2$
&!0&

%其

中&/ $
槡!2 )
!

分析"应先对 $
槡!2 )
分母有理化得& 槡/!0 )%由此

得隐含条件& 槡0$/$0 )#"%这是化简 &!0!&槡 2$
的前提%然后再化简!求值!

解".&/ $
槡!2 )

槡/!0 )

9& 槡0$/$0 )#"

9原式/!&2
#&0$$槡 !

&#&0$$

/!&2
"&0$"
&#&0$$

/!&2
$0&
&#&0$$

/$&

9原式/ $
$
槡!2 )

槡/!2 )!

说明"化简二次根式时%要注意题目中所给字母的
取值%否则会因为符号问题%而使化简出错!

&例(’!#!""%(漳州$观察分析下列数据%按规
律填空"槡!%!%槡#%槡! !%槡$"%*% #第%个数$!
解析"此题是探索规律型题目%可将数据改写成下

列形式"槡!%槡&%槡#%槡(%槡$"%*%其规律就一目了然!
答案" !槡%
&例5’!#!""&(桂林$观察下列分母有理化的计

算% $
槡 槡!2 $

槡/ !0$% $
槡 槡)2 !

槡 槡/ )0 !% $
槡 槡&2 )

槡/ &0

槡)% $
槡 槡%2 &

槡 槡/ %0 &%*%从计算结果中找出规律利

用规律计算!
$
槡!2$

2 $
槡 槡)2 !

2 $
槡 槡&2 )

2*# 2

$
槡 槡 $!""!2 !""$

#槡!""!2$$/ !

解析"此题从特殊到一般%探索某些特殊数据分母
有理化后的规律%通过分解!分拆简化了计算!

解" $
槡!2$

2 $
槡 槡)2 !

2 $
槡 槡&2 )

2 *# 2

$
槡 槡 $!""!2 !""$

#槡!""!2$$!

/#槡 槡 槡 槡 槡!0$2 )0 !2 &0 )2* 槡2 !""!0

槡!""$$#槡!""!2$$
/#槡!""!0$$#槡!""!2$$
/!""!0$/!""$!
说明"本题貌似复杂%其实不然%仔细观察审题%找

到规律%即可解出!对于此类题型%常有规律可寻%善于
寻找发现规律%是解题的关键所在%亦是数学能力的一
种体现!

+&例$"’!在实数范围内分解因式"&&0&
解析"在实数范围内分解因式的常见方法有提公

因式!运用公式!分组分解法!根据二次根式的性质%有
理数范围内不能再分解的有些因式%在实数范围内还
可继续分解%直到不能再分解为止!
解"&&0&/#&!$!0!!/#&!2!$#&!0!$/#&!2

!$#& 槡2 !$#& 槡0 !$
&例$$’!根据爱因斯坦的相对论%当地面上经过

$秒时%宇宙飞船内只经过 $0 5!# $槡 2
秒%公式中的2

是指光速#)"万千米2秒$%5是指宇宙飞船的速度%假
定有一对亲兄弟%哥哥$(岁%弟弟$%岁%哥哥乘着以
光速":5(倍的速度飞行的宇宙飞船做了五年宇宙旅
行后回来了%这个五年是指地面上的五年%所以弟弟的
年龄已为!"岁%可是他的哥哥的年龄在这段时间里只
长了$岁%只有$5岁%就这样%宇宙旅行后%弟弟比哥
年长$岁%请你用上述公式验证一下这个结论!
解析"此题题目较长%应仔细阅读关键语句%只需将

有关数据代入 $0 5# $2槡
!
中计算出结果%即可比较!

解"地面上经过$秒%飞船内只经过 $0 ":5(2# $2槡
!

/ $0":5(槡 !/":$55.":!#秒$!
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相当于地面上时钟走的
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速度的五分之一%所以地面上过了五年%宇宙飞船上才过
去$年!原来哥哥比弟弟大)岁%旅行回来后%弟弟比哥哥
长$岁!

&例$!’!#$$估算"槡!%)##精确到":$$

#!$比较下列各组数的大小"" 槡)0 %
!
%)
(!+#

槡 槡)0 !% 槡!0 )!$ 槡) !%槡! )
解析"#$$估算方法是""用平方运算%估计并取平

方根的第一次近似值")#用"除被开方数得商#)$
#2"
!
的值就是所求平方根的第二次近似值%如果准确度

不够%则将#%$步骤重做一次%直到符合精确度的
要求!

#!$无理数的大小比较%常用以下方法""估算法)
#求差法)$倒数法)&平方法!
解"#$$由于%"!/!%""%%$!/!#"$%取第一次近

似值为槡!%)#.%"%!%)#%" /%":’!

%":’!2%"
! /%":)#

槡9 !%)#.%":&

#!$" 槡)0 %
! 0)(/

槡$!0& %
( 0)(/

槡50& %
(

又.#槡& %$!/("#5!

槡9& %#5%即 槡50& %
( )"

9 槡)0 %
! ))(

# 槡 槡. )0 !/ $
槡 槡)2 !

%

槡!0 )/ $
槡!2 )

又.!)槡!! 槡 槡9 )2 !# 槡!2 )

9 $
槡 槡)2 !

) $
槡!2 )

槡 槡9 )0 !) 槡!0 )
$.#槡) !$!/$(%#槡! )$!/$!
又.$()$!! 槡9) !) 槡! )

一!选择题

$!#!""&(新疆$槡($的平方根是#!!$
3415 645 741) 84)

!!化简槡!"的结果是#!!$
槡 槡 槡 槡34% ! 64! % 74! $" 84& %

)!下列根式中%不是最简二次根式的是#!!$

34 "!槡 2$ 64 !&槡 2$

74 !槡#& 84 ":$槡 *

&!有根式"槡%&%)槡#%槡!)%槡 槡)0 !
槡 槡)2 !

% !’槡(其中%同类二

次根式有#!!$
34!个 64)个 74&个 84%个

%!化简 $
槡!0$

2 !
槡)2$
的结果为#!!$

槡 槡 槡 槡34)2 ! 64)0 !

槡 槡 槡 槡74!2! ) 84)2! !

#!已知& 槡 槡/ )0 !%那么&2$&
的值等于#!!$

槡 槡 槡 槡34! ) 640! ) 74! ! 840! !

’!#!""&(宁夏$如果代数式槡"2 $
槡"#
有意义%那么直

角坐标系中%点’#"%#$的位置在#!!$
34第一象限 64第二象限
74第三象限 84第四象限

(!#!""&(烟台$若代数式 #!0"$槡 !2 #"0&$槡 !的值

是常数!%则"的取值范围是#!!$
34"-& 64"%!
74!%"%& 84"/!或"/&

5!若"##"%将 槡#"中的#移到根号内%结果为#!!$
34 #0#$!槡 " 640 #!槡 "
74 0#!槡 " 84 #!槡 "

$"!#!""%(长沙$小明的作业本上有以下四题""

$#"槡 &/&"!)# %槡" $"槡 "/%"槡!)$" $槡" /
"!($槡 " /槡")& )槡"0 !槡"/槡"!做错的题
是#!!$
34" 64# 74$ 84&
二!填空题

$!#!""%(厦门$已知函数*/ 0)&槡 槡0$0! !%则&
的取值范围是!!!!!!若&是整数%则此函数的
最小值是!!!!!

!!计算"#槡!2$$#槡!0$$/ !

)!如果代数式 &槡 0!
&0)
有意义%那么& 的取值范围

是!!!!!!
&!#!""%(黄石$最简根式

"2#
)槡"与 "2!槡 #是同类二次

根式%则"#/ !
%!通过估算%比较大小"" 槡$" ):!)!# 槡% %

槡( !!#填+)-!+#-!+/-$

#!#!""&(山西$观察下列各式" $2槡 $
) /!槡$)%

!2槡 $
&/)槡$&% )2槡 $

%/&槡$%%*%请你将猜
想到的规律用含自然数%#%-$$的代数式表示出来
!!!!!!!
三!解答题
$!在实数范围内分解因式")&&
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!$!!! 数学

!!#!""%(温州$计算"槡$!2 $
槡!0 )
0# 槡!2 )$!

)!已知"#"#$%化简 "2$# $"
!

槡 0&0 "0$# $"
!

槡 2&

&!先化简%再求值"
&0&
&0!< &2!0 $!&# $0!

%其中& 槡/ )0&

%!已知正数"!#%有下面命题"
#$$若"2#/!%则槡"#%$)
#!$若"2#/)%则槡"#%)!)

#)$若"2#/#%则槡"#%)!
根据以上三个命题所提供的规律猜想"若"2#/5%
则槡"#% !

#!#!""%(烟台$先化简%再求值"
$

&!0!&0
$

&!0&&# $2& < !
&!0!&

%其 中 & /

!#@AB&%-0@A*)"-$

’!已知刹车距离计算公式5/$# 6槡7%5表示车速#单
位"=C2D$%6表示刹车距离#单位"C$%7表示摩擦
系数%在一次交通事故中%测得6/$#C%7/$:#5%
而发生交通事故的路段限速为("=C2D%肇事汽车
是否违规超速行驶0说明理由
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!""#新中考串讲与专题训练 !%!!!

专题五!一元一次方程及可化为一元一次方程的分式方程

$!考点点击

本专题主要考查以下知识点"
#$$等式的概念!等式的性质!方程!方程的解!解

方程等概念%会检验一个数是不是某个一元一次方程
的解!

#!$应用等式的性质!移项法解一元一次方程!
#)$结合生活实际%分析数量关系%利用相等关系

列方程解决实际问题!
#&$会解可化为一元一次方程的分式方程#方程中

的分式不超过两个$!
#%$增根!验根!
##$利用分式方程解决实际问题!
分析!""%年各地的中考试卷%本专题在中考中占

一定比例%是解决其他数学知识以及进一步学习数学
的基础!分值一般在#%$"分%题型多样%其中可化为
一元一次方程的分式方程常以填空题!选择题!解答题
的形式出现!
解决本专题的问题%关键在于正确地解方程%正确

地利用等式的两个性质%正确地列方程)而正确地列方
程%关键在于正确地分析应用问题中的已知量!未知
量%并能够根据问题中提供的信息正确地列出相等关
系!本专题常用的数学方法有换元法%并利用转化的思
想来解决问题!

!!样题教案

&例$’!下列方程""&2$& /!
)#&!0&/!)

$&/")&&2!*/$)’&2$! 0$)/
!0&&
# !其中是一

元一次方程的有#!!$
34$个 64!个 74)个 84&个
解析"判断一个等式是不是方程%关键在于看它是

否满足#$$只有一个未知数#元$&%#!$未知数&的指数
都是$#次$!只有同时满足以上两条%这样的等式才能
是一元一次方程!
答案"6
&例!’!&/)不是下列哪个方程的解#!!$

34)&0$! /&&0(

64$!
.&0$!

#&0$$//$

74(&0’&2$! /$&

84&!2
&
)2

&
#/)

解析"检验一个数或一个字母是不是某个一元一
次方程的解%只需将它代入方程%看等式是否成立!成
立%就是方程的解%否则%就不是方程的解!因此%只要

将&/)代入方程检验即可!
答案"7
&例)’!填空题
#$$如果&/0&是方程!&2"/&0$的解%那么

"的值是 !
#!$若把方程#!&2)$0#)&0%$/#变形为0&

/0!%则变形过程中方程两边应同时减去 !
解析"#$$因为0&是方程的解%则把0&代入方

程%这样问题就变为解关于"的一元一次方程!#!$方
程展开后为0&2(/#%而变形后的方程右边为0!%说
明两边减去了(#或加上了0($!
答案"#$$"/))#!$(
说明"等式的性质是方程变形中%新方程与原方程

同解的保证%方程两边加上#或减去$的必须是同一个
数或整式)同乘以或同除以的也必须是同一个不等于
零的数或整式!

&例&’!解方程"$0!&) /)&2$’ 0)

解析"由于方程中有分母%可通过方程两边同乘以
分母的最小公倍数去掉分母%然后通过移项合并同类
项化成最简方程%从而解出方程!
解"方程两边同乘以!$%得
’#$0!&$/)#)&2$$0#)
去括号%得’0$&&/5&2)0#)
移项%得0$&&05&/)0#)0’
合并同类项%得0!)&/0#’

系数化为$%得&/#’!)!9&/
#’
!)

说明"去分母时要注意%应用各分母的最小公倍数
去乘方程中的每一项%不要漏乘没有分母的项!分数线
不仅起除号作用%还起括号作用%若分子是一个多项
式%去分母时%不要忘记将分子作为一个整体加上括
号!去括号时%不要漏乘括号内的项%当括号前面是
+0-号时%要改变括号内各项的符号!移项时一定要改
变被移项的符号!

&例%’!解方程":&&2":5":% 0":")2":"!&":") /&0%! !

解析"有分母%若先去分母%则系数仍为小数%不如

先把系数都化成整数%再去分母!注意到":&&2":5":%
!

":")2":"!&
":")

中分子!分母的小数点位置相同%可把它

们的分子!分母分别乘以$"和$""!

解"方程变形为&&25
% 0)2!&) /&0%!

去分母%得##&&25$0$"#)2!&$/$%#&0%$
去括号%得!&&2%&0)"0!"&/$%&0’%
移项%得!&&0!"&0$%&/0’%0%&2)"
合并同类项%得0$$&/055
系数化为$%得&/5
9&/5
&例#’!某校为初一年级住校学生安排宿舍%
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