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　●
第一单元　数列求和（一）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

将一些数按照一定的规律排成一列，就形成一个数列，如：
（１）１，３，５，７，９，１１；
（２）３，９，２７，８１，２４３。
数列里有这样一些概念：

① 首项：数列的第一个数，如数列（１）的首项是１，数列（２）的首项是３；

② 末项：数列中的最后一个数，如数列（１）的末项是１１，数列（２）的末项是２４３；

③ 项数：数列中数的个数，如数列（１）有６个数，项数就是６，数列（２）有５个数，
项数就是５。
仔细观察数列（１），我们还发现，数列的第一项和第二项相差２，第二项和第三项

也相差２，第三项和第四项也相差２……也就是每相邻两项的差都是２。像这样的相
邻两项的差都相等的数列我们称之为等差数列，其中相邻两项的差就称为这个数列
的公差。在这个数列中，公差就是２。
在日常生活中，我们也经常遇到求一列等差数列的和的问题。如果逐一相加，计

算太繁，而且容易计算错误，那么怎样才能算得又快又对呢？这周我们就来研究等差
数列求和的问题。

例１　传说德国著名数学家高斯小时候，有一次他们班课堂纪律特别差。为了惩罚这些学
生，数学老师布置了一道计算题：求１＋２＋３＋…＋９８＋９９＋１００的和。没想到小高斯一会就
算出来了，你知道他是怎么算的吗？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

如果逐项相加，计算量非常大，一不小心，漏加了一个数或多加了一个数，又得
从头再来，所以高斯的同学算了整整一节课都没有算出来。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

高斯经过观察发现：第一项与最后一项的和是１０１，第二项与倒数第二项的和
也是１０１，第三项与倒数第三项的和也是１０１……即：

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com



ＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧ

２　　　　

●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●

&
’
(
)
*

１＋２＋３＋…＋９８＋９９＋


１００






１０１




１０１
１０１

这１００个数一共可以配成１００÷２＝５０（组），每组的和都是１０１，所以可以用１０１
×５０求出这个数列的和。

●解　１＋２＋３＋…＋９８＋９９＋１００＝（１＋１００）×（１００÷２）
＝１０１×５０＝５０５０。

例２　计算：２＋６＋１０＋１４＋１８。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

根据例１的分析，可以这样计算：

２＋６＋１０＋１４＋１８＝（２＋１８）×（５÷２）

＝２０×５÷２＝５０。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

经过观察发现：这个数列有５项，它们的平均数就是数列的中间项１０，所以它们
的和可以用１０×５来计算。

●解　１０×５＝５０。

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

从上面的两个例题可以看出：一列数中，前后两项的差均相等，这列数的和Ｓｎ
可以用公式Ｓｎ＝（首项＋末项）×项数÷２来求出。如果一个数列有奇数项，也可以
用中间数乘项数求得数列的和。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１计算：１＋２＋３＋…＋１９＋２０。　　　　　２计算：１２＋１４＋１６＋１８＋２０＋２２＋２４。
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　●
第一单元　数列求和（二）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

根据上一节的学习，我们知道求等差数列的和，一般要先知道首项、末项以及项
数，而首项一般是已知的，今天我们就来研究怎样先求出末项，再进一步求出数列的
和。

例１　求数列６，９，１２，１５，…的前１００个数的和。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

根据公式Ｓｎ＝（首项＋末项）×项数÷２，要求这个和，就要知道首项、末项和项
数。首项是６，项数是１００，只有末项不知道，为了求出和，可以把这个数列接着往下
写，直到写满１００项。这固然是个办法，但太繁了些。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

数列的第２项比第１项多３，第３项比第１项多了２个３，第４项比第１项多了３
个３……以此类推，第１００项应比第１项多了９９个３。

●解　（１）这个数列的第１００项是：
６＋（１００－１）×３＝６＋９９×３＝３０３。

（２）这个数列的和是：
（６＋３０３）×１００÷２＝３０９×１００÷２＝１５４５０。

例２　林林读一部小说，第一天读了４０页，从第二天起，每天读的页数都比前一天多５页，共
花了１０天读完，这本书共有多少页？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

根据题意，把林林每天读的页数依次枚举：４０，４５，５０，５５，６０，６５，７０，７５，８０，８５，
这样，可以根据公式Ｓｎ＝（首项＋末项）×项数÷２，求出这本书的页数了。
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创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

我们可以先算出最后一天读的页数，即数列４０，４５，５０，…的末项，然后求出这
个数列的和，也就是这本书的页数。

●解　林林第１０天读了多少页？
４０＋（１０－１）×５＝４０＋９×５＝８５（页）。

这本书一共有多少页？

（４０＋８５）×１０÷２＝１２５×１０÷２＝６２５（页）。
答：这本书共有６２５页。

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在例１中，求数列６，９，１２，１５，…的第１００项时，用６＋（１００－１）×３。例２中，求
第１０天看的页数时，用４０＋（１０－１）×５。这些算式中的每一个数与它在数列中的
位置存在这样的对应关系：
第１００项＝６＋（１００－１）×３；
第１０项＝４０＋（１０－１）×５。
末项＝首项＋（项数－１）×公差。
于是得到求等差数列末项的公式：末项＝首项 ＋ （项数－１）× 公差，这样我们

就可以用公式方便地求出等差数列的末项了。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１．已知等差数列５，９，１３，１７，…它的第２０项是多少？前２０项的和是多少？

２．有一堆粗细均匀的圆木，最上面有４根，每一层都比上一层多１根，一共有８层，这堆
圆木共有几根？（根据题意插圆木的平面示意图）

○○○○
○○○○○
○○○○○○
○○○○○○○
○○○○○○○○
○○○○○○○○○
○○○○○○○○○○
○○○○○○○○○○○
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　●
第一单元　数列求和（三）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

求等差数列的和时，也常常会遇到已知首项、末项，不知道项数的情况，那怎样求
项数呢？今天我们就来研究这个问题。

例１　计算：１７＋１８＋１９＋…＋８１。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

要求这个数列的和，除了要知道首项、末项外，还要知道项数，而这里的项数不
能直接看出来，因此先把这个数列补充完整，然后再数出有几项，再用等差数列求和
公式求出这个数列的和。但是把这么多项全部列举出来，也是一项“浩大的工程”。
有别的方法吗？

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在这个数列前增加１６项，扩大成１＋２＋３＋…＋１７＋１８＋…＋８１，那么这个数
列的和就等于（１＋２＋３＋…＋１５＋１６＋１７＋１８＋…＋８１）－（１＋２＋３＋…＋１５＋
１６）。

●解　解法一：
　１７＋１８＋１９＋…＋８１
＝（１＋２＋３＋…＋１５＋１６＋１７＋１８＋…＋８１）－（１＋２＋３＋…＋１５＋１６）

＝（１＋８１）×８１÷２－（１＋１６）×１６÷２＝３３２１－１３６＝３１８５。
解法二：也可以这样想，数列１＋２＋３＋…＋１５＋１６＋１７＋１８＋…＋８１共有８１项，数列１

＋２＋３＋…＋１５＋１６有１６项，所以数列１７＋１８＋１９＋…＋８１的项数可用８１－１６来计算，然
后根据数列求和公式可以直接求出这个数列的和了。

（１）这个数列的项数：８１－１６＝６５；（２）这个数列的和：１７＋１８＋１９＋…＋８１＝（１７＋８１）

×６５÷２＝９８×６５÷２＝３１８５。

例２　云云读一部小说，第一天读了６页，从第二天起，每天读的页数都比前一天多４页，最

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com



ＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧ

６　　　　

●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●

&
’
(
)
*

后一天读了３８页，这本书共有多少页？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

显然这本书的页数也就是数列６＋１０＋１４＋…＋３８的和，怎样求呢？
我们可以在数列前补充一项２，然后用例１的方法来求。

●解　６＋１０＋１４＋…＋３８＝（２＋６＋１０＋１４＋…＋３８）－２。
解到这儿又发现了一个新的问题，数列２＋６＋１０＋１４＋…＋３８的项数是多少呢？看来还

真绕不过求项数的问题。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在前面的学习中知道，求数列的末项可以用公式：末项＝首项＋（项数－１）×公
差，利用这道公式可以推导出求项数的公式：项数＝（末项－首项）÷公差＋１，由此，
我们可以利用公式求出数列的项数，再进一步求出数列的和。

●解　（１）云云一共读了几天？（３８－６）÷４＋１＝９（天）。
（２）这本书一共有几页？（６＋３８）×９÷２＝１９８（页）。
答：这本书一共有１９８页。

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

从以上例题中，我们掌握了一个求项数的公式，即项数＝（末项－首项）÷公差

＋１。在求一个不知道项数的数列的和时，我们可以利用公式，先求出数列的项数，
再求和。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１计算：１１＋１４＋１７＋…＋１０１；　　　　　　２ 计算：１＋３＋５＋…＋１０９。
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单元练习

１计算：４＋９＋１４＋１９＋…＋９９。

２求自然数中所有两位数的和。

３求数列１，４，７，１０，…的前２０个数的和。

４（２１＋２４＋２７＋…＋６３＋６６）－（１１＋１４＋１７＋…＋５３）。

５时钟在几点敲几下，每半点钟敲一下，那么这个时钟一昼夜共敲几下？
（提示：一昼夜时钟转２圈）
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　●
第二单元　巧求周长（一）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

周长是指围成一个平面图形的所有线段（或曲线）的长度之和。有些基本图形的
周长是有公式可计算的，如长方形的周长＝（长＋宽）×２，正方形的周长＝边长×４。
那么对于一些稍复杂的图形又怎么来求周长呢？这一周我们就来研究这个问题。

例１　宝宝学拼图，把３个边长为４厘米的正方形拼成一个大长方形，这个长方形的周长是
多少厘米？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

每个正方形的周长是４×４＝１６（厘米），３个正方形的周长就是１６×３＝４８（厘
米）。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

不妨把拼成的长方形画出来









：

４

●解　解法一：从图上可以看到新长方形的宽是４厘米，长是４×３＝１２（厘米），所以它的周长
是（４＋１２）×２＝３２（厘米）。
解法二：由解法一看出，计算结果比一开始算到的４８厘米少了，为什么会少呢？从图上可

以看出：每两个正方形拼在一起的时候，就会使两条边重合，从而比原来两个正方形的周长和
少了４×２＝８（厘米），三个正方形相拼，一共重合了４条边，那么周长就会减少４×４＝１６（厘
米），这样我们又想到了另外一种解法：

１６×３－４×４＝４８－１６＝３２（厘米）。
答：这个长方形的周长是３２厘米。

例２　一个正方形的边长是６厘米，把这个正方形分成三个同样大小的长方形，每个长方形
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的周长是多少厘米？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

可以先算出这个正方形的周长：６×４＝２４（厘米），再把这个周长平均分成三份：

２４÷３＝８（厘米）。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

先画图：
６

●解　解法一：由图上看到，这三个长方形的周长和是长方形的６条长与６条宽的和，而
长方形的长＝原正方形的边长；

３个长方形的宽＝原正方形的边长。
所以３个长方形的周长和＝６个边长＋２个边长＝８个边长。
即这三个长方形的周长和比原正方形多了４个边长。

６×８÷３＝４８÷３＝１６（厘米）。
解法二：也可以这样想，原正方形的边长是长方形的宽的３倍，所以长方形的宽是６÷３＝

２（厘米），那么长方形的周长是（６＋２）×２＝１６（厘米）。
答：每个长方形的周长是１６厘米。

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

从以上的例题可以看出，将几个图形拼成一个图形，或将一个图形分解成几个
图形后求新图形的周长，需要通过画图，找到其转化的规律，然后才能有效地解决问
题。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１把４个边长为３厘米的正三角形拼成一个大正三角形，这个大正三角形的周长是多少厘米？

２一个正方形的边长是８厘米，把它剪成两个同样大小的长方形，每个长方形的周长是
多少厘米？

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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　●
第二单元　巧求周长（二）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

将一个图形分解成几个图形后求它的周长，是相当开放的，需要从不同的角度去
考虑，才能得到比较完满的解答。

例 　小明要折纸飞机，把一张长１０厘米、宽８厘米的长方形纸剪成两张同样大小的长方形

小纸片，每张长方形小纸片的周长是多少厘米？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

　　为了帮助分析，先画图：
可以看到，小长方形的长是１０厘米，宽是８÷２＝４（厘

米），所以小长方形的周长是：
（１０＋４）×２＝１４×２＝２８（厘米）。

１０

８

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

题中只说剪成两个相同的长方形，并没有规定怎样剪，因此我们应当把所有剪
的方法列出来，一共有两种，如图所示。

１０

８ 　　　　　　　　

１０






８

不同的剪法所得的长方形的周长是不同的，应分别求出来。

●解　小长方形的周长有两种可能：
（１）沿长方形的长边的方向剪，得小长方形的长是１０厘米，宽是８÷２＝４（厘米），所以小

长方形的周长是（１０＋４）×２＝２８（厘米）。
（２）沿长方形的宽边的方向剪，得小长方形的长是８厘米，宽是１０÷２＝５（厘米），所以小

长方形的周长是（８＋５）×２＝２６（厘米）。
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答：每个小长方形纸片的周长是２８厘米或２６厘米。
我们还可以将问题想得更深入一些，比如说将例题改成“把一张长１０厘米、宽８厘米的长

方形纸剪成四张同样的长方形小纸片，每个小纸片的周长是多少厘米？”
你能想到几种不同的剪法呢？试试看！

下面的几种剪法你都想到了吗？

１０





８ 　　　

１０


















８ 　　　

１０




８

你能算出每个小纸片的周长吗？

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

从以上例题可以看出：将一个长方形分解成几个相同的图形后求新图形的周
长，答案是开放的。解决这一类开放题时，我们的思维也必须开放，要尽可能从不同
的角度思考，将解决问题的方案尽可能全想到，这样才能使这类问题得到比较圆满
的解决。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１一块长方形的布，长９米，宽６米，妈妈要用它做一些饰品，把它分成三块同样的小长
方形布。每块小长方形的周长是多少米？

２一块长方形巧克力，长６厘米、宽２厘米，被分成三个同样的小正方形，每个小正方形
的周长是多少厘米？
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　●
第二单元　巧求周长（三）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在实际生活中，也常常遇到求一些不规则图形的周长问题。这些问题又怎么解
决？今天我们就来研究。

例１　有一块地，如图（单位：米），张伯伯要在它的四周围上篱笆，那
么他要准备多长的篱笆呢？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

根据周长的概念，求这样一个不规则图形的周长，只要把围成这个图形的所有
线段的和求出来。但在这个六边形中，我们只知道两条边的长度，所以用这样的方
法求周长是不可能的。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

能不能将这个图形转化成我们熟悉的图形呢？

可以把其中的一些线段平移，如图：
这样原来的不规则图形就转化成我们熟悉的长方形，可以

用公式求出周长了。

●解　（３＋８）×２＝１１×２＝２２（米）。
答：张伯伯要准备２２米长的篱笆。

例２　求下图的周长（单位：厘米）。
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常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

　　根据例１的经验，小朋友可能也想到了把一些线段平
移，使之成为一个长方形（如图），这个长方形的宽是４＋２
＝６（厘米），所以周长是（６＋７）×２＝２６（厘米）。

　　

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

仔细观察图，把某些线段平移后，是不是长方形呢？拿起你的笔画一张示意图
看看：
我们发现最上面的一条线段向下平移后，下部的图形就成

为一个长是７厘米、宽是４厘米的长方形，但还有两条线段是长
方形之外的，因此这个图形的周长应该是长方形的周长与两条
长为２厘米的线段的和。

●解　（４＋７）×２＋２×２＝１１×２＋４＝２２＋４＝２６（厘米）。
思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

从上面两个例题可以看出：求不规则图形的周长时，我们要善于用平移的方法，
使不规则图形转化成我们学过的长方形、正方形，然后再求周长。这里我们提到了
一个转化的方法。其实转化是一个非常重要的数学思想，它是连接新知识和旧知识
的一座桥梁。通过转化，我们可以顺利地把新知识转化成旧知识，从而轻松地走到
知识的彼岸。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１求右上图的周长（单位：厘米）。

２求右下图的周长（单位：分米）。
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单元练习

１两个相同的长方形，长是９厘米，宽是５厘米，如果把它们如图叠放在一
起，这个图形的周长是多少厘米？

２右图的周长是多少米？

３一个正方形的边长是６厘米，将它分成６个同样的长方形，每个
长方形的周长是多少厘米？

４右图中每个小方格的周长是８厘米，那么这个图的周长是多少厘米？

５如右图所示，四个一样的长方形和一个小正方形拼成了一个大正方形，
长方形的周长是８分米，小正方形的边长是２分米，求大正方形的周长。

［提示：大正方形的边长就是长方形的长与宽的和。］
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　●
第三单元　简单幻方（一）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

幻方就是按照一定的格式、一定的要求在方框内填数，使每一行、每一列、每一对
角线上的各个数之和相等。在我国的古代，许多著名学者对幻方进行了深入的研究，
创造了许多幻方。这一周，我们就来研究简单的幻方。

例 　相传在夏禹时代，洛水曾出现过一只硕大的神龟，它的背上有幅三行三

列的方格图，我们称它为九宫图（如右图）。在每一格中分别填入１～９这九个
数，使每一行、每一列、两条对角线上的三个数之和相等。该怎样填呢？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

这九个数的和是１＋２＋３＋４＋５＋６＋７＋８＋９＝４５，要使每一行三个数的和都
相等，那么每一行的和就是４５÷３＝１５，同样，每一列、每一条对角线的三个数的和
也是１５。把１５拆成１～９中间的三个不同的数的和，有这样一些拆法：１５＝９＋５＋１
＝９＋４＋２＝８＋６＋１＝８＋５＋２＝８＋４＋３＝７＋６＋２＝７＋５＋３＝６＋５＋４，其中三
种拆法正好用尽了九个数的有：１５＝９＋５＋１＝８＋４＋３＝７＋６＋２；１５＝９＋４＋２＝８
＋６＋１＝７＋５＋３两种，把这两种拆法放到九宫格中去一一尝试，最后会找到合适
的填法，但花的时间太多。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在长期的探索中，前人总结了一种简便易行的幻方编排方法———罗泊法。这种
方法适合于编排所有的奇数阶幻方（奇数行奇数列），可以用这样几句话来概括：

１居上行正中央（如图ａ）；
依次斜填莫相忘（如图ａ中的数２）；
上出框时往下填（如图ｂ中的２）；
右出框时左边放（如图ｃ中的３）；
排重便在下格填（如图ｄ中的４）；
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