
书书书

　图书在版编目（ＣＩＰ）数据

　奥数一点通．小学六年级／《奥数一点通》编写组编．
２版．—南京：南京大学出版社，２００８．４
　（解开数学奥秘）

　ＩＳＢＮ９７８ ７ ３０５ ０４４４６ ５

　Ⅰ．奥…　Ⅱ．奥…　Ⅲ．数学课－小学－教学参考资料

Ⅳ．Ｇ６２４．５０３

　中国版本图书馆ＣＩＰ数据核字（２００５）第０２６１１０号

出 版 者　南京大学出版社
社　　址　南京市汉口路２２号　　邮　编　２１００９３
网　　址　ｈｔｔｐ：／／ｐｒｅｓｓ．ｎｊｕ．ｅｄｕ．ｃｎ
出 版 人　左　健

丛 书 名　解开数学奥秘
书　　名　奥数一点通（小学六年级）
作　　者　本书编写组
责任编辑　孟庆生　　　　编辑热线　０２５ ８３５９７４８２

照　　排　南京南琳图文制作有限公司
印　　刷　江苏苏中印刷厂
开　　本　７８７×１０９２１／１６　印张８７５　字数２１６千
版　　次　２００８年５月第２版　２００８年５月第１次印刷

ＩＳＢＮ９７８ ７ ３０５ ０４４４６ ５
定　　价　１２００元

发行热线　０２５ ８３５９４７５６
电子邮箱　ｓａｌｅｓ＠ｐｒｅｓｓ．ｎｊｕ．ｅｄｕ．ｃｎ（销售部）

　　　　　ｎｕｐｒｅｓｓ１＠ｐｕｂｌｉｃ１．ｐｔｔ．ｊｓ．ｃｎ

版权所有，侵权必究
凡购买南大版图书，如有印装质量问题，请与所购
图书销售部门联系调换



ＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧ

!
"
"
#
"
"
$
"
"
%
"
"
&

!"
! " # $　数的进制 １……………………………………………………

! % # $　比较分数大小 ８………………………………………………

! & # $　巧算求和 １５……………………………………………………

! ’ # $　分数的拆分 ２２………………………………………………

! ( # $　包含与排除 ２９………………………………………………

! ) # $　平面图形 ３６……………………………………………………

! * # $　工程问题 ４３……………………………………………………

! + # $　分数百分数应用题 ５０……………………………………

, - . / ５７……………………………………………………………………

! 0 # $　立体图形 ５９……………………………………………………

! 1 # $　比和比例 ６６……………………………………………………

!1"#$　抽屉原理 ７３……………………………………………………

!1%#$　简单的不定方程 ８０…………………………………………

!1&#$　最值问题 ８７……………………………………………………

!1’#$　牛吃草问题 ９４………………………………………………

!1(#$　数理推理 １０１…………………………………………………

!1)#$　解题策略举偶 １０８……………………………………………

, - . / １１５……………………………………………………………………

23/45 １１７…………………………………………………………………

23/46 １１９…………………………………………………………………

789: １２１………………………………………………………………………



书书书

ＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧ

１　　　　

●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●

!
"
#
$
%

　●
第一单元　数的进制（一）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

同学们，你们听说过“半斤八两”这个成语吗？该成语的意思是一个半斤，一个八
两，轻重相等。“半斤”与“八两”怎么会相等呢？其实跟我们这一周要研究的数的进
制有关。古代斤与两之间的进率是十六，满十六进一，不是我们现在的十进制，满十
进一。旧制一斤等于十六两，半斤就是八两。
在日常生活中，我们除了用十进制外，还有二进制、十六进制、八进制、五进制、七

进制、十二进制、六十进制等。在这一内容里，大家要明确各种进制中数的位值，灵活
掌握各种进制之间的换算方法，从而根据需要发明其他的进制方法。
今天我们先来研究七进制。生活中哪些地方用到七进制呢？我们平时以周为单

位计算日期的方法，就是一种典型的七进制。

例１　本学期共上课１５０天，一个星期是７天，请将十进制的１５０换算成七进制的表示式。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１５０是十进制表示法。如果我们换算成星期，应该怎样算呢？
在七进制里，用到０，１，２，３，４，５，６这七个数字，计数单位是７０，７１，７２，７３，…变

化规律是“满七进一”，“借一算七”。按照这样的思路，我们可以把十进制的１５０换
算成七进制。

●解　（１５０）１０＝ａ×７２＋ｂ×７１＋ｃ，在这里ａ最大是３，ｂ最大是０，ｃ最大是３。所以
（１５０）１０＝（３０３）７。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

我们这样思考，用７连续去除１５０，直到商为０为止。然后把每次所得的余数按
自下而上的顺序依次写出来就可以了。这种方法通常叫做除七取余法。

●解　用短除法可以这样书写：

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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７ １　５　０　　

７ ２　１……

７ ３……

０……

余数

３

０

↑




３

（１５０）１０写成七进制是（３０３）７。

例２　将（２３５０６）７写成十进制又是多少呢？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在（２３５０６）７中，２表示２个什么呢？在十进制中，万位上的２表示２个１００００。
从右往左依次是１００，１０１，１０２，１０３，…于是有些人就认为把２３５０６×１０÷７。

●解　（２３５０６）７＝２３５０６×１０÷７＝３３５８０。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

这里的２在七进制里表示的是２个７４，同理可知：３表示３个７３，５表示５个７２，
０表示０个７１，６表示６个１。

●解　（２３５０６）７＝２×７４＋３×７３＋５×７２＋０×７１＋６＝６０８２。
思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

把七进制转化成十进制，或者把十进制转化成七进制，首先要弄清这两种进位
制的计数单位分别是什么。在十进制里，从右往左的计数单位分别是１００，１０１，１０２，
１０３，…在七进制里，相应的计数单位分别是７０，７１，７２，７３，…两者相比，我们不难发
现：在十进制与七进制里，最大的区别是计数单位由１００，１０１，１０２，１０３，…变成了
７０，７１，７２，７３，…同样的２，同样在一个数从右往左第三位，但十进制里表示２个１０２，
七进制里表示２个７２。比较两种不同的进位制，我们还发现：同样大小的数，在不同
的进位制里，它的表示形式是不一样的。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１把（１２０）１０换算成七进制数。
２把（５６２）７换算成十进制。
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　●
第一单元　数的进制（二）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

同学们，昨天我们讲到十进制与七进制之间的互换，今天我们继续学习研究有关
不同数进位制之间的互换，学习五进制与十进制之间的互换。我们每个人从小数数
时，曾经用过数手指，人的一只手的手指是五个，如果只用一只手数数，用到的就是五
进制，即“满五进一”，它只用到０，１，２，３，４这五个数字，位值大小从右往左依次是５０，
５１，５２，５３，…

例１　把１５０换成五进制。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１５０是十进制表示法。如果我们换成五进制，应该怎样算呢？
在五进制里用到的计数单位是５０，５１，５２，５３，…按照这样的思路，我们还可以把

十进制的１５０这样换算成五进制。

●解　因为１５０＜５４，所以（１５０）１０＝ａ×５３＋ｂ×５２＋ｃ×５１＋ｄ，在这里ａ最大是１，ｂ最大是１，ｃ
最大是０，ｄ最大是０，所以（１５０）１０＝（１１００）５。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

我们这样思考，用５连续去除１５０，直到商为０为止。然后把每次所得的余数按
自下而上的顺序依次写出来就可以了。这种方法通常叫做除五取余法。

●解　用短除法可以这样书写：
５ １　５　０　　

５ ３　０……

５ ６……

５ １……

０……

余数

０

０

１

１

↑







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（１５０）１０＝（１１００）５。

例２　把（２２４）８转化成七进制。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

把（２２４）８转化成七进制，我们可能认为直接用２２４乘以８除以７，便得到七进
制。

●解　２２４×８÷７＝１７９２÷７＝２５６。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

把八进制转化成七进制，我们不能直接转化，必须借助于十进制这个中介。先
把八进制转化成十进制，再把十进制转化成七进制。

●解　（２２４）８＝２×８２＋２×８＋４＝１２８＋１６＋４＝（１４８）１０。
而（１４８）１０＝（３０１）７，所以（２２４）８＝（３０１）７。

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

从（２３４０１）５＝（１７２６）１０，（１５０）１０＝（１１００）５中，我们发现：由于计数单位的不
同，而且是数位越高，其计数单位间的差异就越大，同样在从右往左的第八位上，在
五进制里与在十进制里，其差别太大了。
把五进制转化成十进制，或者把十进制转化成五进制，首先要弄清这两种进位

制的计数单位分别是什么。在十进制里，１０正好是５的２倍，但在十进制与五进制
里，表示同样多的一个数，其表示形式并没有相对应的２倍关系。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１把２４０换算成八进制数。

２把（５６２）８换成七进制。



ＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧ

５　　　　

●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●

!
"
#
$
%

　●
第一单元　数的进制（三）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

同学们，前几天我们学习了五进制、七进制、八进制及十进制之间的互换，在十进
制里，有加、减、乘、除四则运算，其实在五进制、七进制、八进制中，也有相应的加、减、
乘、除四则混合运算，今天我们来一起研究其他进制里的加、减、乘、除运算，只不过不
能受十进制的影响，千万不能满十进一，或借一算十。

例１　计算（３０４１）５＋（４２１）５＝（　　）５。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

（３０４１）５是五进制表示法。（４２１）５也是五进制表示法，既然是同一种进制表示
法，我们可像十进制表示法一样，按照数位对齐，直接进行加法运算。

●解 （３ ０ ４ １ ）５
＋ （４ ２ １ ）５
（３ ４ ６ ２ ）５

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在五进制里进行加法运算，所运用的方法跟十进制有相似的地方，数位对齐，从
低位加起，更有不同的地方，这里只用到０，１，２，３，４这五个数字，超过４就要往前一
位进一，是满五进一，不能出现５或５以上的数字。
从右往左：第一位是１＋１＝２；第二位是４＋２照理等于６，但在五进制里，只能

用０，１，２，３，４这五个数字，超过４就要往前一位进一，所以只能写１，同时向前一位
进一，第三位是０＋４＋１＝５，只能写０再向前一位进一，最高位上是３＋１＝４。

（３ ０ ４ １ ）５
＋ （４ ２ １ ）５
（４ ０ １ ２ ）５

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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　　计算的到底对不对呢？我们还可以通过另外一种方法加以验算。我们不妨先
把五进制数先化成十进制数，用十进制数进行加法运算，然后再转换成五进制数。
因为

（３０４１）５＝３×５３＋０×５２＋４×５１＋１＝３９６，（４２１）５＝４×５２＋２×５１＋１＝１１１，
则

（３０４１）５＋（４２１）５＝３９６＋１１１＝５０７。
因为

（５０７）１０＝（４０１２）５，
所以

（３０４１）５＋（４２１）５＝（４０１２）５。

例２　已知（７６）Ｎ＝６２，求Ｎ。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

因为（７６）Ｎ＝６２，所以Ｎ＝６２×１０÷７６≈８。

●解　Ｎ＝６２×１０÷７６≈８。
创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

（７６）Ｎ表示Ｎ 进制，按Ｎ进制数化成十进制数的方法可得：（７６）Ｎ＝７×Ｎ＋６
＝６２，进而可求得Ｎ的值。

●解　因为（７６）Ｎ＝７×Ｎ＋６，所以
７×Ｎ＋６＝６２，７×Ｎ＝５６，Ｎ＝８。

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在不同进位制之间进行计算，一般都要转化成十进制，然后再把十进制转化成
相应的进位制。在互相转化时，首先要弄清每种进位制的计数单位分别是什么。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１计算（３０４１）５－（４２１）５＝（　　）５。
２已知（８５）Ｎ是（７）Ｎ的１１倍，问（６５５）Ｎ是多少？
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单元练习

１把６６６写成七进制数。

２把８８８写成八进制数。

３计算：（２３０１）４＋（６０５４）７＝（　　）１０。

４计算：（２３０１）５＋（４０２３）５＝（　　）５。

５已知（２２１）Ｎ＋（４３２）Ｎ＝３５Ｎ＋３，求Ｎ。



ＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧ

８　　　　

●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●

&
’
(
)
*

　●
第二单元　比较分数大小（一）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

学完分数的加、减法以后，碰到异分母分数相加、减问题，我们常用的方法是先通

分，再相加、减，但有时这种方法不一定最科学，这不，计算１
１２－

１
３０
，可以这样算：１

１２－

１
３０＝

１×５
１２×５－

１×２
３０×２＝

５
６０－

２
６０＝

３
６０＝

１
２０
，也可以这样算：因为１

１２＝
１
２０＋

１
３０
，所以１

１２－

１
３０＝

１
２０＋

１
３０－

１
３０＝

１
２０
。

比较两种方法，我们不难发现第二种方法巧妙，有创意。这种方法灵活运用了分
数的拆分。在这里，首先必须学会把一个分数拆成两个或几个分数的和，这一周里，
我们将研究分数的拆分与计算。

例１　在下面等式的括号内填入适当的自然数，使等式成立：
１
１２＝

１
（　　）＋

１
（　　）

。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

怎样把１
１２
变成两个分子是１的分数和，我们可以尝试。

●解　１１２＝１２０＋１３０。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

尝试有时成功，有时失败。有没有一定的思路可循呢？首先想到把１
１２
的分子、分

母同时乘一个数，使它的分子变成能拆成两个整数的和，乘多少呢？当然有许多数都
可以乘，但必须考虑乘后这个数能分成两个能整除１２的数，这样才能保证分子约成１。

●解　（１）１１２＝１×３１２×３＝
３
３６＝

１
３６＋

２
３６＝

１
３６＋

１
１８
；（２）１１２＝

１×４
１２×４＝

４
４８＝

１
４８＋

３
４８＝

１
４８＋

１
１６
；

…
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答案并不唯一，为了确保拆成的两个分数能约成最简分数，一般乘以１２的约数的和。

例２　在下面等式的括号内填入适当的自然数使等式成立：
１
１２＝

１
（　　）＋

１
（　　）＋

１
（　　）

。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在例１里，把一个分数拆成两个分数的和，采用把原来分数分子、分母同乘分母

两个约数的和。现在要拆成三个数的和，我们先把１
１２
拆成两个数的和，再把其中的

一个拆成两个数的和，这样就把１
１２
拆成了三个数的和。

●解　１１２＝１３６＋１１８；１１８＝ １１８０＋１２０，所以１１２＝１３６＋ １１８０＋１２０。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

对于１２（任意一个合数），它至少有三个约数，如果要拆成三个分数的和，我们
是不是可以分子、分母同乘以三个约数的和这个办法呢？先来试一试！

●解　１１２＝１×
（１＋２＋３）

１２×（１＋２＋３）＝
１
７２＋

１
３６＋

１
２４
。

因为１２的约数还有６，９，１２，所以如果我们选１，２，６，９这四个约数，我们会得到不同的结论。

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

像例１、例２把一个分数拆成几个分数的和，一般分做这么几步：
（１）任取分母Ａ的约数ａ１，ａ２，ａ３，ａ４，…

（２）扩分：分子、分母同乘以几个约数的和。
（３）拆开：把原来的分数拆成以约数为分子的几个分数的和。
（４）约分。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在下面等式的括号里填上适当的自然数，使等式成立（分母必须互不相同）：

（１）１１８＝
１

（　　）＋
１

（　　）
；

（２）１１５＝
１

（　　）＋
１

（　　）＋
１

（　　）＋
１

（　　）
。

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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　●
第二单元　比较分数大小（二）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

学习了分数的拆分，在分数运算时，我们可以运用分数的拆分，使运算简便。

例１　计算１２＋
１
６＋

１
１２＋

１
２０
。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

按照常规方法，这是一题普通的异分母分数加法，我们一般采用通分的方法。

●解　１２＋１６＋１１２＋１２０＝６０１２０＋２０１２０＋１０１２０＋ ６１２０＝９６１２０＝４５。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

如果我们仔细观察每个分数有什么特殊的地方呢？不难看出，分子都是１，而
分母分别可以写成

１×２，２×３，３×４，４×５，
即每个分母都可以分解为两个连续自然数的积，于是每个分数都可拆成两个分数的
差：

１
２＝

１
１×２＝１－

１
２
，１
６＝

１
２×３＝

１
２－
１
３
，

１
１２＝

１
３×４＝

１
３－
１
４
，１
２０＝

１
４×５＝

１
４－
１
５
。

●解　１２＋１６＋１１２＋１２０＝１－１２＋１２－１３＋１３－１４＋１４－１５＝１－１５＝４５。
例２　计算 ２３×５＋

２
５×７＋

２
７×９＋

２
９×１１

。
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常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

异分母分数相加，先通分，再相加。

●解　 ２
３×５＋

２
５×７＋

２
７×９＋

２
９×１１

＝ ２×７×９×１１
３×５×７×９×１１＋

２×３×９×１１
３×５×７×９×１１＋

２×３×５×１１
３×５×７×９×１１＋

２×３×５×７
３×５×７×９×１１＝

８
３３
。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

仔细观察不难发现，每个分数的分子都是２，而分母都是两个自然数的乘积，且
分子恰好等于分母的两个自然数的差。

５－３＝２，７－５＝２，９－７＝２，１１－９＝２，
于是有：

２
３×５＝

１
３－
１
５
，２
５×７＝

１
５－
１
７
，

２
７×９＝

１
７－
１
９
，２
９×１１＝

１
９－

１
１１
。

●解　 ２
３×５＋

２
５×７＋

２
７×９＋

２
９×１１＝

１
３－

１
５＋

１
５－

１
７＋

１
７－

１
９＋

１
９－

１
１１＝

１
３－

１
１１＝

８
３３
。

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在做分数加法运算时，将其中一些分数适当拆开，使得拆开后的一些分数可以
相互抵消，以达到简化运算的目的。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１求１２＋
１
６＋

１
１２＋

１
２０＋

１
３０
的值；

２求１６＋
１
１２＋

１
２０＋

１
３０＋

１
４２
的值。



ＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧＡＯＳＨＵＹＩＤＩＡＮＴＯＮＧ

１２　　　

●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●
●

&
’
(
)
*

　●
第二单元　比较分数大小（三）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在分数加法的拆分中，我们还会遇到这样一种题：它们的分子都是１，但分母的
差却不等于１。这时我们就要把上两讲的知识进行适当的组合，使它转化成我们能
做的题。

例１　计算 １１×４＋
１
４×７＋

１
７×１０＋

１
１０×１３＋

１
１３×１６

。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

异分母分数相加，先通分，再相加。

●解　 １
１×４＋

１
４×７＋

１
７×１０＋

１
１０×１３＋

１
１３×１６

＝ １×７×１０×１３×１６１×４×７×１０×１３×１６＋
１×１×１０×１３×１６
１×４×７×１０×１３×１６＋

１×１×４×７×１６
１×４×７×１０×１３×１６＋

１×１×４×７×１０
１×４×７×１０×１３×１６

＝５１６
。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

这里每个分数的分子都是１，但分母乘积的两个数的差却不等于１，而都等于３，
也就是如果我们直接把这些分数拆成两个分数的差，它们的分子都要变成３而不是

１，这时我们可再同时乘以１３
。

●解　因为 １１×４＝１３× １－１（ ）４ ，１
４×７＝

１
３×

１
４－

１（ ）７ ， １
７×１０＝

１
３×

１
７－

１（ ）１０ ， １
１０×１３

＝１３×
１
１０－

１（ ）１３ ， １
１３×１６＝

１
３×

１
１３－

１（ ）１６ 。
于是

　 １
１×４＋

１
４×７＋

１
７×１０＋

１
１０×１３＋

１
１３×１６

＝１３× １－
１（ ）４ ＋１３×

１
４－

１（ ）７ ＋１３×
１
７－

１（ ）１０ ＋１３× １
１０－

１（ ）１３ ＋１３× １
１３－

１（ ）１６
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＝１３× １－
１
４＋

１
４－

１
７＋

１
７－

１
１０＋

１
１０－

１
１３＋

１
１３－

１（ ）１６
＝１３× １－

１（ ）１６ ＝１３×１５１６＝５１６。
例２　求１８＋

１
２４＋

１
４８＋

１
８０
的值。

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

异分母分数相加，先通分，再相加。

●解　１８＋１２４＋１４８＋１８０＝３０２４０＋１０２４０＋ ５２４０＋ ３２４０＝４８２４０＝１５。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

这题看上去与上题没有相似之处，但我们仔细观察一下，也能发现其中的蛛丝
马迹。

１
８＝
１
２×

１
２－
１（ ）４ ，１
２４＝

１
２×

１
４－
１（ ）６ ，１
４８＝

１
２×

１
６－
１（ ）８ ，１
８０＝

１
２×

１
８－

１（ ）１０
●解　１８＋１２４＋１４８＋１８０＝１２× １

２－
１
４＋

１
４－

１
６＋

１
６－

１
８＋

１
８－

１（ ）１０ ＝１２× １
２－

１（ ）１０ ＝１５。

思路回眸 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

在分数拆分中有时要出现一些它的变化情况，这就更需要我们认真观察，发现
其中的相同之处，不要轻易被有些表面现象所迷惑。上面例１，我们可同时乘以一
个分数，使扩大了的分子仍然变成１；例２，把我们看到的展开式写成了简略式，这时
我们还是要先把它写成展开式。

自主检测 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

１计算：１１×３＋
１
３×５＋

１
５×７＋

１
７×９＋

１
９×１１

。

２计算：１３＋
１
１５＋

１
３５＋

１
６３
。
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单元练习

１在下面等式的括号里填上适当的自然数，使等式成立（分母必须互不相同）：
１
１０＝

１
（　　）＋

１
（　　）＋

１
（　　）

。

２已知１７＝
１
Ａ＋

１
Ｂ
，Ａ，Ｂ是不同的自然数，求Ａ，Ｂ的值。

３计算：１１２＋
１
２０＋

１
３０＋

１
４２＋

１
５６＋

１
７２＋

１
９０
。

４求 １１×６＋
１

６×１１＋
１

１１×１６＋
…＋ １
５１×５６
的值。

５求１１０＋
１
４０＋

１
８８＋

１
１５４
的值。
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　●
第三单元　巧算求和（一）

知识导航 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

正确判断两个量或多个量的大小，可以为我们准确地进行推理和估算提供必不
可少的信息和根据。在学习数学或阅读课外书的过程中，我们经常碰到比较分数大
小的知识。比较几个分数的大小，课本上介绍的方法是先通分（通分母），再比较大
小。但在实际运用时，除了运用通分母的方法外，还有其他的一些方法。

例１　在２３，
５
８
，１５
２３
，１０
１７
，１２
１９
这５个分数中，按从小到大的顺序排列，哪一个在中间？

常规分析 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

比较分数的大小，我们先通分，再比较。

●解　 ２
３＝
２×８×２３×１７×１９
３×８×２３×１７×１９＝

１１８８６４
１７８２９６

，５
８＝
５×２３×１７×１９×３
３×８×２３×１７×１９＝

１１１４３５
１７８２９６

，

１５
２３＝

１５×３×８×１７×１９
３×８×２３×１７×１９＝

１１６２８０
１７８２９６

，１０
１７＝

１０×３×８×２３×１９
３×８×２３×１７×１９＝

１０４８８０
１７８２９６

，

１２
１９＝

１２×３×８×２３×１７
３×８×２３×１７×１９＝

１１２６０８
１７８２９６

，

因为１１２６０８
１７８２９６
排在中间，所以１２

１９
排在中间。

创新点拨 ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ● ●

按照通分母的方法，我们把这五个分数先通成分母相同，但很明显，这５个分数
的公分母较大，用通分母的方法不能很快将它们按大小顺序排列。不过，课本上讲
到比较分数大小，除了依据分母相同比分子以外，我们能不能根据“分子相同，比分
母”的方法，找出比较大小的简便方法呢？

●解　２３＝６０９０，５８＝６０９６，１５２３＝６０９２，１０１７＝６０１０２，１２１９＝６０９５。
由１０２＞９６＞９５＞９２＞９０可知，中间的那个分数是６０９５

，也就是１２
１９
。
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