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前 言

新的全日制 （九年） 义务教育 《数学课程标

准》 （中华人民共和国教育部制订 （２００１年）， 以

下简称 “新课标”） 的颁布实施， 给数学课的教育

改革注入了新的血液和动力， 它不仅为数学课新

教材 （人民教育出版社出版、 北京师范大学出版

社和华东师范大学出版社出版） 和教学提出了总

目标， 也为数学课外活动的开展提供了基本准则。

《奥数初级读本》 （第四版） 就是在 “新课标”

和新教材 （２００２年经全国中小学教材审定委员会

审查通过） 基础上， 努力实现 “强调基础性， 体

现时代性， 突出创新性， 加强实践性， 增强趣味

性， 扩大开放性”， 对原版作了较大的修改。

本丛书的基本例题、 练习题主要来自近两三

年全国各地各类数学课外活动内容和竞赛试题

（出处作了简略地注明： 某年某地）。

本丛书严格按 “新课标” 各阶段的要求， 同

步进行内容的讲述。 比如， 三年级的 “数的运算”

只在 “计算三位数的加减法， 一位数乘三位数、
１



两位数乘两位数的乘法， 三位数除以一位数的除

法” 界定内进行， 四年级只限于 “笔算三位数乘

以两位数的乘法， 三位数除以两位数的除法”。

本丛书删去了原版中不合 “新课标” 要求的

一些知识 （如带分数、 繁分数等， 它们在附录中

的知识窗内另述， 仅供参考）， 这样就更便于辅导

和学习。

本丛书根据 “新课标” 的要求 “理解等式性

质， 会用等式性质解简单的方程” （而不是以前各

类教材中用运算性质解简单的方程）， 从五年级上

期后半段开始就系统地介绍了这个解法， 并在以

后的各类典型应用题 （特别是较繁、 难的应用题）

中， 较多的应用了 “列方程解法”， 它既避免了有

些问题的繁难的算术解法， 又使读者能较好地由

“算术” 过渡到 “代数” 中去， 为后继的中学数学

学习打下了坚实的基础。

正如一位小读者刘应子在来信中所说： （一些

问题） “有大量的公式要求掌握， 可是用方程去

解， 岂不很好吗？” （许多题的） “解法过老了”

（注： 指某些类型应用题的较繁难的算术解法 “过

老了”）。 的确， 很多小学典型应用题 （特别是竞

赛中的应用题） 用算术解法去解是较繁难的， 而
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用列方程解法就容易多了。

除上述四个新特点外， 本丛书在编写过程中

仍坚持了原有的几个基本原则：

以教材为依托， 对义务教育基本要求的内容

进行阶段性的小结， 使读者能更好地掌握义务教

育的基本内容。

以教材 （主要取材于人民教育出版社版本）

中的参考题和思考题为线索， 对小学奥数内容进

行系统的讲解， 借以达到思维训练的目的， 收到

能力提高的效果。

严格与 “新课标” 和教材同步， 基础知识不

超前。 坚持大众化和普及型， 既方便老师、 家长

的辅导， 又使学生易于学习和接受。

在配备练习方面， 除了给出基本练习题 Ａ组

外， 还提供了 Ｂ组练习题和参考题 （几乎都是最

近两三年各地课外活动的题目） 供学生、 教师选

用。 这些题目书末都附有答案。 它们的 “详解、

多解” 已同时出书， 若需参考者可向书店或出版

社、 作者询问购买。

在本丛书的编写中， 特邀了许多长期从事小

学奥数辅导工作的中小学高级教师、 特级教师参

加 （特别是成都市、 重庆沙坪坝区、 都江堰市、
３



内江市等地的奥数辅导老师）， 他们为此套书的出

版作了很大的贡献， 在些表示感谢！

衷心感谢四川大学出版社的领导和编辑， 没

有他们的大力支持， 此套书也难以跟读者见面。

本丛书是在贯彻义务教育和 “新课标” 前提

下， 加强对资优生和学有余力的学生实行课外教

育活动的一种新尝试， 虽几经易稿， 但由于水平

不高， 不当 （甚至错误） 之处在所难免， 恳请读

者赐教！

谢谢！

魏有德

２００４年６月
成都： 四川大学数学学院 （６１００６４）

４此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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五年级上期

第一讲 乘方和整数的表示法（二）

一、乘方

同一个数连加的简便计算方法是乘法，比如，

１９９４＋１９９４＋…         ＋１９９４
１０个１９９４

＝１０×１９９４＝１９９４０．

同一个数连乘，虽然现在还不能介绍简便的计算方法，但有一
个简便的记法：用“乘方”表示．例如，

５×５记作５２，读为“５的二次方”（习惯读为“５的平方”）；

５×５×５记作５３，读为“５的三次方”（习惯读为“５的立方”）；

５×５×…     ×５
ｎ个５

记作５ｎ，读为“５的 ｎ次方”．

一般地，ｎ个相同数ａ的连乘记作ａｎ，即

ａｎ＝ａ×ａ×…×      ａ．
ｎ个ａ

ａｎ读为“ａ的ｎ次方”，ａｎ中ａ叫做“底数”，自然数 ｎ叫做“指

数”．习惯上，ａ２又读作“ａ的平方”，ａ３又读作“ａ的立方”，并且规

定 ａ＝ａ１，ａ０＝１（ａ≠０）．
【例１】 ２２＝２×２＝４； ３４＝３×３×３×３＝８１；

１０２＝１０×１０＝１００； １０４＝１０×１０×１０×１０＝１００００．
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为使计算达到简化目的，现考察“乘方”的性质．
观察 ２２×２３＝（２×２）×（２×２×２）

＝２×２×２×２×２＝２５＝２２＋３，
ａ３×ａ４＝（ａ×ａ×ａ）×（ａ×ａ×ａ×ａ）
＝ａ×ａ×ａ×ａ×ａ×ａ×ａ＝ａ７＝ａ３＋４，

可得出 ａｍ×ａｎ＝ａｍ＋ｎ（ｍ，ｎ为自然数），即有：
性质１ 同底数的“乘方”相乘，底数不变，指数相加．
【例２】 ２×２２×２３×…×２１０＝２１＋２＋３＋…＋１０＝２５５．
观察 （３×４）２＝（３×４）×（３×４）

＝３×３×４×４＝３２×４２；
（ａ×ｂ）３＝（ａ×ｂ）×（ａ×ｂ）×（ａ×ｂ）

＝ａ×ａ×ａ×ｂ×ｂ×ｂ＝ａ３×ｂ３．

可得出 （ａ×ｂ）ｎ＝ａｎ×ｂｎ（ｎ为自然数），即有：
性质２ 乘积的“乘方”等于各因数的“乘方”相乘的积．
【例３】 （３×５）３＝３３×５３＝２７×１２５＝３３７５，
２４×５４＝（２×５）４＝１０４＝１００００（多简便！）

【例４】 （２５－２４）×５４＝２５×５４－２４×５４＝２×（２４×５４）－２４×５４

＝２×（２×５）４－（２×５）４＝（２×５）４＝１０４＝１００００．

二、整数的另一种表示法

利用“乘方”可以把整数用１０的乘方与相应位上的数字的积
之和来表示．例如

３４５６７＝３００００＋４０００＋５００＋６０＋７

＝３×１００００＋４×１０００＋５×１００＋６×１０＋７

＝３×１０４＋４×１０３＋５×１０２＋６×１０＋７；
２５０７８＝２００００＋５０００＋７０＋８

＝２×１００００＋５×１０００＋７×１０＋８
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＝２×１０４＋５×１０３＋７×１０＋８

或 ２５０７８＝２×１０４＋５×１０３＋０×１０２＋７×１０＋８．
这种表示法实质上是把一个整数按 １０的乘方依次拆分成若

干部分，以便突出每一数位上的数字．在对整数进行研究时，这种
表示法会带来很多方便，是十分有用的．

出于特殊需要，有时只要求对整数做局部的拆分．例如，只要
求分离出５８６４３的未两位数时，就可以表示为

５８６４３＝５８６×１００＋４３＝５８６×１０２＋４３．

当各数位（或部分数位）上的数字是用字母表示的时候，在记
数时应在它们上面划一横线，以便和字母表示的连乘区别．例如，
四位数 ａ×１０３＋ｂ×１０２＋ｃ×１０＋ｄ只能记为ａｂｃｄ，不能写为

ａｂｃｄ！
五位数２×１０４＋ａ×１０３＋５×１０２＋ｂ×１０＋ｃ只能记为２ａ５ｂｃ，

不能写为２ａ５ｂｃ！
反过来，ａｂｃｄ＝ａ×１０３＋ｂ×１０２＋ｃ×１０＋ｄ，

２ａ５ｂｃ＝２×１０４＋ａ×１０３＋５×１０２＋ｂ×１０＋ｃ．

有时也需要这样来表示：

ａｂｃｄ＝ａｂ×１０２＋ｃｄ 或 ａｂ×１０２＋ｃ×１０＋ｄ
或 ａ×１０３＋ｂｃｄ 或 ａ×１０３＋ｂｃ×１０＋ｄ等．

【例５】 已知一个四位数的后两位数是 １３，前两位数比后两
位数的３倍多４，求这个四位数．

【解】 设这个四位数是ａｂ１３．由题给条件，有

ａｂ＝３×１３＋４＝４３，
所以，要求的四位数是４３１３．

【例６】 把一个两位数的个位与十位数字交换后得另一个新
的两位数，新的两位数比原两位数少６３，求原两位数．
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【解】 设原两位数是ａｂ，那么，新的两位数是ｂａ．
显然，ａ，ｂ为不等于０的数字．
由已知可得ａｂ＝ｂａ＋６３，即

ａ×１０＋ｂ＝ｂ×１０＋ａ＋６３，
两边同减去 ａ＋ｂ得

ａ×１０＋ｂ－（ａ＋ｂ）＝ｂ×１０＋ａ＋６３－（ａ＋ｂ），

１０×ａ＋ｂ－ａ－ｂ＝１０×ｂ＋ａ＋６３－ａ－ｂ，

９×ａ＝９×ｂ＋６３．

两边同除以９得 ａ＝ｂ＋７．
因 ａ，ｂ为不等于０的数字，所以，只能 ｂ＝１或２．
若 ｂ＝１，则 ａ＝８； 若 ｂ＝２，则 ａ＝９．
故所求的两位数为８１或９２．

想一想 利用右边的竖式，你能求出两位数ａｂ吗？

ａｂ

－ｂａ
６３

【例７】 有一个首位数为 １的六位数．如果把首位数从最左
移到最右，其余５个数的顺序不变，则新数是原数的 ３倍．由此可
知，原数是 ．（２００１·四川）

【解】 设原六位数为１ａｂｃｄｅ，则新六位数为ａｂｃｄｅ１．
由已知“新六位数是原六位数的３倍”有

ａｂｃｄｅ１＝３×１ａｂｃｄｅ，
则 ａｂｃｄｅ×１０＋１＝３×（１×１０５＋ａｂｃｄｅ），

１０×ａｂｃｄｅ＋１＝３０００００＋３×ａｂｃｄｅ，
等式两边同减去 ３×ａｂｃｄｅ＋１，有

１０×ａｂｃｄｅ－３×ａｂｃｄｅ＝３０００００－１，
（１０－３）×ａｂｃｄｅ＝３０００００－１，

［注：用乘法分配律有

１０×ａｂｃｄｅ－３×ａｂｃｄｅ＝（１０－３）×ａｂｃｄｅ］
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因而 ａｂｃｄｅ＝（３０００００－１）÷（１０－３）＝４２８５７．
故原来的六位数是１４２８５７．
【例８】 有一个四位数，各位上的数字各不相同，它和它的反

序数（所谓反序数就是将原来的数字顺序倒过来排列，例如 １２３４
的反序数为４３２１）之和为一个五位数，且这个五位数的数字排列是
以当中的数字为对称的．这样的四位数最大可以是 ．

（２００３·全国小数奥预赛）

【解】 设四位数为ａｂｃｄ，它的反序数为ｄｃｂａ（ａ，ｂ，ｃ，ｄ互
不相同）．

根据已知可令 ａｂｃｄ＋ｄｃｂａ＝ＥＦＭＦＥ（为对称数）．
因为两个数字相加只能进 １，所以五位数的最高位数字 Ｅ＝

１，因而两个四位数的个位相加 ｄ＋ａ的个位也是１．由此，根据要
求ａｂｃｄ最大，则只有 ａ＝９，ｄ＝２．

由９ｂｃ２＋２ｃｂ９＝１ＦＭＦ１知，Ｆ同时满足：
Ｆ＝１＋（ｂ＋ｃ）的进位数， Ｆ＝１＋（ｂ＋ｃ）的个位数，

因此， （ｂ＋ｃ）的进位数＝（ｂ＋ｃ）的个位数．
又因为要９ｂｃ２最大，满足上述条件的只有 ｂ＝８，ｃ＝３．
故合题条件的四位数最大可以是９８３２．

练 习 一

Ａ 组

１．下面算式对吗？ 请把错的改正．
（１）２３＝６； （２）２×３２＝６２＝３６；
（３）２３×２５＝２１５； （４）（７×５）３＝７×５３．
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２．计算下面各式：
（１）１０２×１０×１０３； （２）２２×３２×５２；
（３）２６×２５３； （４）（３×５）２×（２×５）２×２２．
３．填空：
（１） ９ａ３ｂ５＝９×１０（ ）＋ａ×（ ）＋３×（ ）＋ｂ×（ ）＋５．
（２） ６２０８７４＝６×（ ）＋２×（ ）＋８×（ ）＋７×（ ）＋４．
（３） ５ａｂ４ｃｄｅ＝５×（ ）＋ａｂ×（ ）＋４×（ ）＋ｃｄｅ×（ ）．
４．（１） ７ａ５ｂ满足条件：ａｂ＝ｂａ，且 ａ＋ｂ＝１２，求７ａ５ｂ．
（２） ２２０５乘以一个自然数 ａ（ａ≠０），乘积是一个整数的平方，

那么 ａ最小是（ ）．（２００１·天津）

５．（１）一个三位数，百位上的数字是十位上数字的 ３倍，个位
上的数字是百位上数字的２倍，求出这个三位数．

（２）一个两位数，十位数字是个位数字的 ３倍，如果把这个两
位数减３６，所得到的数等于原数的十位数字与个位数字对调后的
数，原数是（ ）．（２００１·天津）

Ｂ 组

１．（１）在一个两位数的两个数字之间添一个零，新数比原数多
７２０，写出符合条件的全部两位数．

（２）一个三位数，个位和百位数字交换后还是一个三位数，它与
原三位数的差的个位数字是７，试求它们的差．（２００３·“希望杯”赛）

２．（１）一个四位数的四个数字之和是 １０，千位上的数字最小，
十位上的数字最大，并且四个数字不相等，符合条件的四位数有多
少个？

（２）警察查找一辆肇事汽车的车牌号（四位数），一位目击者对
数字很敏感，他提供情况说：“第一位数字最小，最后两位数是最大
的两位偶数（双数），前两位数字的乘积的４倍刚好比后两位数少
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２”．警察由此判断该车牌号可能是 ．（２００３·“希望杯”赛）

３．将一个四位数的数字顺序颠倒过来，得到一个新的四位数．
如果新数比原数大７９９２，那么所有符合这样条件的四位数中原数
最大的是 ．（１９９９·全国小数奥预赛）

４．（１）已知 （□ －△） ×（□ －△） ＝１２１，△ ＝４，则□ ＝
（ ）．（２０００·天津）

（２）从０，１，２，…，９这十个数字中，选九个填在下面的“□”内，
组成三个三位数相加：

□□□＋□□□＋□□□
此和的最大值与最小值的差是几？

５．红、黄、蓝和白色卡片各一张，每张上写有一个数字，小明将
这四张卡片按“红 、黄 、 白 、 蓝 ”放置，使它们组成一个四位数，
并计算这个四位数与它的数字之和的 １０倍的差．结果小明发现，
无论白色卡片是什么数字，计算结果都是１９９８．问：红、黄、蓝三张
卡片各是什么数字？

参 考 题

１．（１）由三个数字１，２，３组成的所有可能的三位数（不许数字
重复）之和除以这三个数之和，其商是多少？

（２）一般地，由三个不全为零的数字 ａ，ｂ，ｃ的所有可能排列
的数（ａｂｃ），（ａｃｂ），…之和除以这三个数字之和，其商是多少？

（３）三位数ａｂｃ和它的反序数ｃｂａ的差被 ９９除，商等于

与 的差．（２００３·“希望杯”赛）

２．（１）１２３４５６７６５４３２１×（１＋２＋３＋４＋５＋６＋７＋６＋５＋４＋３
＋２＋１）是 的平方．（２００２·“祖冲之杯”赛）

（２）在下面的各数中，写上运算符号与一个小括号，使算式成
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立．（２００２·江苏吴江）

７７ ７６ ７５ ７３ ７１＝２００２．

３．把七位数２ａｂｃｄｅｆ变成ａｂｃｄｅｆ２，已知新七位数比原七位数大
３５９１３３３，求原七位数．（２００２·“祖冲之杯”赛）

４．（１）一个四位数，它等于抹去它的首位数字之后剩下的三位
数的３倍与４６的差，这个数是 ．（２００２·吉林）

（２）一个三位数，各位上数字之和是１７，百位上的数字比个位
数字小６．如果把个位上的数字与百位上的数字对调，十位上的数
字不变，那么，得到的新数比原数的 ４倍多 ３，则原来的三位数是
（ ）．（２００３·江西婺源）

（３）一个两位数，将它的个位与十位的数字对调，得到新的两
位数比原数大５４，原来的两位数是（ ）或（ ）或（ ）．

（２００３·天津）

５．一个三位数，它的百位上的数字是个位上数字的４倍，十位
上的数字是百位、个位上的数字之和，这个三位数是 ．

（２００２·广东中山）

趣说２ｎ

１．棋盘上的麦粒
相传古印度一位国王打算赏赐一种

象棋的发明人达依尔，由他随意要什么都
行．达依尔说：

“这个棋盘上有６４个格子，请国王在第一个格子里放 １粒麦
子，第二个格子里放２粒麦子，第三个格子里放４粒麦子，以后是
８，１６，３２，６４，１２８，…这样两倍两倍地放下去，直到放满全部格子，
我就只要这么多麦子．”
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