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前   言

  本书是依据全国高等教育自学考试委员会颁布的高等数学 (一 )的自学考试大纲与指定教

材高等数学 (一 )相配套而编写的。

在编写中 ,我们收集了 1998 年以来高等数学 (一 )的考试题目 ,对此进行了整理、归类 ,在

例题与例题分析中给出了较详细的分析和解答。

为了使读者更好地掌握高等数学 (一 )教材中的基本概念、基本理论、基础内容 ,训练其基

本运算能力 ,提高其分析问题、解决问题的能力 ,围绕考试大纲中的知识点和近几年来的考试

题目 ,在例题与例题分析和练习中增加了较大量的题目 ,并配有相应的参考答案 ,使读者从多

方面、多角度反复进行练习 ,以达到考试要求 ,完成学习任务。

本书共分 8 章 ,每章都包括基本要求与重点难点、例题与例题分析、练习题及练习题参考

答案四部分。

为了帮助考生全面了解考试题型及考卷内容 ,特将 2002 年下半年高等教育自学考试全国

统一命题考试高等数学 (一 )试卷及参考答案作为附录放在本书最后 ,供考生参考。

本书汇集了五年来高自考高等数学 (一 )的所有考题 ,可作为高自考高等数学 (一 )的辅导

书 ,也可作为经济管理类大专生及其他本、专科学生学习时参考。

在编写中 ,我们得到了北京航空航天大学出版社及许传安教授的大力支持 ,在此表示衷心

感谢 ,由于编者水平所限 ,不妥之处 ,请使用本书的同志不吝指正。

作者

2002 年 12 月

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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 第 1 章  函数及其图形  

基本要求与重点难点

本章基本要求

(1 ) 联系集合和映射掌握函数概念 .

(2 ) 掌握函数的单调、有界、奇偶、周期等几何特性 .

(3 ) 掌握基本初等函数的性质及其图形特征 ;理解复合函数和反函数的有关概念 .

(4 ) 熟悉由常见的经济管理问题建立相应函数关系的方法 ,学会图文并重的思维方法 .

本章重点与难点

重点  函数概念 ,基本初等函数 ,复合函数和反函数 ,经济学中的常用函数 .

难点  由经济管理问题建立相应的函数关系 .

例题与例题分析

单项选择题 (在每个小题列出的四个备选答案中只有一个答案是正确的 ,将正确答案的

号码填在题干后的括号内 ,每小题 1 分 )

  1 . (2001 .04 )设 A、B均为非空集合 ,那么 A∩ B = A是 A = B的 (   ) .

( A) 充分但不是必要条件       B) 必要但不是充分条件

( C) 充分必要条件 (D) 既不是充分条件又不是必要条件

解  选 ( B) .

设 A = B,则任取 x∈ A,有 x∈ B,即有 x∈ A∩ B,故 A� A∩ B;反之 ,任取 x∈ A∩ B,必有

x∈ A ,即 A∩ B� A ,从而 A = A∩ B .

2 . (2001 .10 )下列集合中为空集的是 (   ) .

( A) { x | x + 5 = 5} (B) { x | x∈R且 x2 + 5 = 0}

( C) { x | x≥5 且 x≤5} (D) { x | | x + 5 |≤0}

解  选 ( B) .

因为集合 ( A)、( C)、(D)分别是由 0、5、- 5 组成的集合 ,故而是非空集合 ,因此只有 ( B)是

� ( 2001 .04 )表示 2001 年 4 月高自考高等数学 (一 )考题 ,下同 .



空集 .

3 . (1999 .10 )若集合 M = {0 , 1 , 2} ,则下列写法中正确的是 (   ) .

( A) {1}∈M    ( B) 1�M    ( C) 1ú M    ( D) {1}�M

解  选 (D) .

因为{1}是集合、这个集合是集合 M的子集 ,记为{1}�M ,不能写成{1}∈M , 1 是集合 M

的元素 ,记为 1∈M ,不能写成 1�M, 1ú M ,即 1 不是 M的元素 ,故 ( A)、( B)、( C)都不正确 .

4 . (2000 .04 )设 A、B是集合{1 ,2 ,3 ,4 ,5 ,6 ,7 ,8 ,9}的子集 ,且 A∩ B = {1 , 3 , 7 , 9} ,则 A∪

B是 (   ) .

( A) {2 , 4 , 5 , 6 , 8} (B) {1 ,3 ,7 ,9}

( C) {1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 7 , 8 , 9} (D) {2 ,4 ,6 ,8}

解  选 ( A) .

因为 A∩ B = A∩ B = {1 , 3 , 7 , 9} ,

故  A∪ B = {2 , 4 , 5 , 6 , 8} .

5 . (2002 .01)  (1998 .10) 设 M = { x | x
2

- x - 6 > 0} , R = { x | x - 1≤0} ,则 M∩ R = (   ) .

( A) { x | x > 3} (B) { x | x < - 2}

( C) { x | - 2 < x≤1} (D) { x | x≤1}

解  选 ( B) .

因为 M = { x | x > 3 或 x < - 2} , R = { x | x≤1} ,

故  M∩ R = { x | x < - 2} ,即选 ( B) .

6 . (1998 .10 )用区间表示满足点集{ x | 1 < | x - 2 | < 3}的是 (   ) .

( A) ( - 1 , 1 ) (B) (3 ,5 )

( C) ( - 1 , 5 ) (D) ( - 1 ,1 )∪ ( 3 , 5)

解  选 (D) .

由 | x - 2 | < 3 ,得 - 3 < x - 2 < 3 , - 1 < x < 5;又 | x - 2 | > 1 ,得 x - 2 > 1 或 x - 2 < - 1 ,即

x > 3或 x < 1 ,于是由 1 < | x - 2 | < 3 得到 ( - 1 , 1 )∪ ( 3 , 5) .

7 . (1998 .04 )设函数 f ( x ) =
1 ,  0≤ x≤1 ,

2 ,  1≤ x≤2 ,
则函数 g( x) = f (2 x ) + f ( x - 2) (   ) .

( A) 无意义 (B) 在 [0 , 2 ]上有意义

( C) 在 [0 , 4 ]上有意义 (D) 在 [2 , 4 ]上有意义

解  选 ( A) .

由条件 f ( x )的定义域为 [ 0 , 2] ,于是 0≤2 x≤2 ,得 f ( 2 x)的定义域为 [0 , 1 ] ,又 0≤ x - 2≤

2 ,得 f ( x - 2 )的定义域为 [ 2 , 4] ,故 g( x) = f (2 x ) + f ( x - 2)无意义 .

8 . (1999 .10 )若 0≤ a≤
1
2
及函数 y = f ( x )的定义域是 [0 , 1 ] ,则 f ( x + a) + f ( x - a)的定

义域是 (   ) .

( A) [ - a, 1 - a]    ( B) [ - a, 1 + a]    ( C) [ a, 1 - a]    ( D) [ a, 1 + a]

解  选 ( C) .

由 0≤ x + a≤1 ,得 - a≤ x≤1 - a,知 f ( x + a)的定义域为 [ - a, 1 - a] ;

由 0≤ x - a≤1 ,得 a≤ x≤1 + a,知 f ( x - a)的定义域为 [ a, 1 + a] .

·2· 高等数学 (一 )1998～2002 年真题分析
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又 0≤ a≤
1
2

, -
1
2
≤ - a≤0 ,

1
2
≤1 - a≤1 ,故 [ a, 1 - a]是非空 ,因此 f ( x + a) + f ( x - a)

的定义域为 [ a, 1 - a] .

9 . (2001 .10 )函数 y =
( x + 1) 2 x + 1

2 x
2

- x - 1
的定义域是 (   ) .

( A) x≠ -
1
2

(B) x > -
1
2

( C) x≠ -
1
2

,且 x≠1 (D) x > -
1
2
且 x≠1

解  选 (D)

由
2 x2 - x - 1≠0 ,

2 x + 1≥0 ,
 得

x≠ -
1
2

,

x≠1 ,

x≥ -
1
2

,

于是函数的定义域为 x > -
1
2

,且 x≠1 .

10 . ( 2002 .01)函数 y = arcsin
x - 3

2
+

x - 3
x2 - x - 6

的定义域是 (   ) .

( A) [1 , 5 ]    ( B) [ 1 , 3)∪ (3 , 5 ]    ( C) [ 1 , 3)    (D) ( 3 , 5]

解  选 ( B) .

由
- 1≤

x - 3
2
≤1 ,

x
2

- x - 6≠0 ,

 得

1≤ x≤5 ,

x≠3 ,

x≠ - 2 ,

于是所给函数的定义域为 [ 1 , 3)∪ (3 , 5 ] .

11 .设函数 f ( x ) =
x ,  | x | < 1 ,

2 ,  1≤ x≤3 ,
则 f ( x - 2)的定义域是 (   ) .

  ( A) [ - 1 , 3 ] (B) ( - 1 ,3 ]

( C) (1 , 5 ] (D) [1 ,5 ]

解  选 ( C) .

因为 f ( x)的定义域是 ( - 1 , 3 ] ,故 - 1 < x - 2≤3 ,即 1 < x≤5 ,所以 f ( x - 2)的定义域为

(1 , 5 ] .

12 .函数 y =
1

x
2

- x - 6
+ ln ( 3 x - 8 )的定义域是 (   ) .

( A) ( - ∞ , - 2)∪
8
3

, +∞ (B)
8
3

, +∞

( C) (3 , +∞ ) (D) ( - ∞ , - 2)

解  选 ( C) .

由
x2 - x - 6 > 0 ,

3 x - 8 > 0 ,
得

x > 3 或 x < - 2 ,

x >
8
3

,
于是所给函数的定义域为 (3 , +∞ ) .

13 .设函数 y = f ( lg x)的定义域为
1
2

, 2 ,则 f ( x)的定义域为 (   ) .

( A) [ - lg2 , lg2 ] (B) [0 ,1 ]

·3·第 1 章  函数及其图形



( C)
1
2

, 2 (D) [ 10 , 100]

解  选 ( A) .

因为 y = f ( lg x )的定义域为
1
2

, 2 , 即
1
2
≤ x≤2 ,故 lg

1
2
≤ lg x≤ lg2 ,即 - lg2≤ lg x≤

lg2 ,因此 f ( x)的定义域为 [ - lg2 , lg2] .

14 . ( 1999 .10)设 f
1
x

=
x

x - 1
,则 f ( 2 x) = (   ) .

( A)
1

1 - 2 x
(B)

2
1 - x

( C)
2 ( x - 1 )

2 x
(D)

2 ( x - 1 )
x

解  选 ( A) .

因为 f
1
x

=
1

1
x

1
1
x

- 1
, 或 f

1
x

=
1

1 -
1
x

,
故 f ( x ) =

1

x
1
x

- 1
=

x
x (1 - x )

=
1

1 - x

或 f ( x) =
1

1 - x
,从而 f ( 2 x) =

1
1 - 2 x

.

又解 :设 t =
1
x

, x =
1
t

,于是 f
1
x

= f ( t) =

1
t

1
t

- 1
=

1
1 - t

,即 f ( x ) =
1

1 - x
,

f ( 2 x ) =
1

1 - 2 x
.

15 . ( 2001 .04)设 f ( x)是定义在实数域上的一个函数 ,且 f ( x - 1 ) = x
2

+ x + 1 ,则

f
1

x - 1
= (   ) .

( A)
1
x

2 +
1
x

+ 1 (B)
1

( x - 1)
2 +

1
x - 1

+ 1

( C)
1

x2 + x + 1
(D)

1
( x - 1)2 +

3
x - 1

+ 3

解  选 (D) .

设 t = x - 1 ,则 x = t + 1 ,于是 f ( x - 1 ) = f ( t) = ( t + 1)
2

+ ( t + 1 ) + 1 = t
2

+ 3 t + 3 ,故

f
1

x - 1
=

1
( x - 1 )2 +

3
x - 1

+ 3 .

又解  f ( x - 1) = ( x - 1 + 1)
2

+ ( x - 1 + 1 ) + 1 ,故 f
1

x - 1
=

1
x - 1

+ 1
2

+
1

x - 1
+ 1 + 1

=
1

( x - 1)
2 +

3
x - 1

+ 3 .

16 . ( 2001 .10)已知函数 f ( x)是线性函数 ,且 f ( - 1 ) = 2 , f ( 1) = - 2 ,则 f ( x) = (   ) .

( A) x + 3    ( B) x - 3    ( C) 2 x    (D) - 2 x

解  选 (D) .

设 f ( x ) = a x + b,由 f ( - 1) = 2 , f (1 ) = - 2 ,得 - a + b = 2 , a+ b= - 2 ,解之得 a = - 2 , b=

·4· 高等数学 (一 )1998～2002 年真题分析



0 .故所求函数 f ( x) = - 2 x .

17 . ( 2002 .01)设 g( x ) = ln x + 1 , f [ g( x ) ] = x ,则 f (1 ) = (   ) .

( A) 1     ( B) e     ( C) - 1     ( D) - e

解  选 ( A) .

f ( 1) = f [ g(1 ) ] = 1(由 1 = ln x + 1 ,得 x = 1 ) .

18 .如果 f ( x ) = sin x - cos x ,则 f ( - a rctan 3 ) = (   ) .

( A)
3

2
- 1 (B) -

3
2

-
1
2

( C)
3

2
+ 1 (D) -

3
2

+ 1

解  选 ( B) .

因为 f ( - a rctan 3 ) = f -
π
3

= sin -
π
3

- cos -
π
3

= -
3

2
-

1
2

,故选 ( B) .

19 .设 f ( x ) =
x

2
, x≤0 ,

lg x , x > 0 ,
φ( x) =

2 - cos x , x≤0 ,

1 - x , x > 0 ,
则φ[ f ( - 1) ] = (   ) .

( A) 0 (B) 1

( C) 2 - cos 1 (D) ln ( 2 - cos 1)

解  选 ( A) .

f ( - 1) = ( - 1 )
2

= 1 ,φ[ f ( - 1 ) ] =φ(1 ) = 1 - 1 = 0 .

20 . ( 2001 .10)下列函数中满足关系式 f ( x + y ) = f ( x )· f ( y)的函数 f ( x )是 (   ) .

( A) x
n

(B) e
x

  ( C) ln x (D) sin x

解  选 ( B) .

因为 f ( x + y ) = e
x + y

= e
x
·e

y
= f ( x )· f ( y) ,故选 ( B) .

21 . ( 1998 ,04 )设 f ( x ) = ln x ,且函数φ( x )的反函数φ- 1 ( x ) =
2 ( x + 1 )

x - 1
,则 f [φ( x ) ] =

(   ) .

( A) ln
x - 2
x + 2

(B) ln
x + 2
x - 2

( C) ln
2 - x
x + 2

(D) ln
x + 2
2 - x

解  选 ( B) .

因为φ
- 1

( x ) =
2( x + 1)

x - 1
, xφ

- 1
( x ) - φ

- 1
( x ) = 2 x + 2 , x [φ

- 1
( x ) - 2 ] =φ

- 1
( x ) + 2 , x =

φ- 1 ( x ) + 2
φ- 1 ( x ) - 2

,即φ( x) =
x + 2
x - 2

,故 f [φ( x) ] = ln
x + 2
x - 2

.

22 . ( 1998 .10)函数 f ( x) = 3 + 2cos x的值域是 (   ) .

( A) [2 , 4 ]    ( B) [ 1 , 5]    ( C) [ - 1 , 1 ]    (D) [ - 2 , 2]

解  选 ( B) .

因为 - 2≤2cos x≤2 ,故 1≤3 + 2cos x≤5 ,即 f ( x )的值域为 [ 1 , 5] .
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23 . ( 2000 .10)下列函数中与 y = x为同一函数的是 (   ) .

( A) y = x
2

(B) y = ( x )
2

( C) y = ln e
x

(D) y = e
ln x

解  选 ( C) .

因为 ( A)与 y = x值域不同 , ( B)与 y = x定义域不同 ,值域也不同 ; ( D)与 y = x定义域不

同 ,值域也不同 ,故选 ( C) .

24 .设 f ( x ) =
1

1 + e
- x ,φ( x ) =

x
1 + x

,则下列等式中成立的是 (   ) .

( A) f ( x ) =φ(e - x ) (B) f (e x ) =φ( e - x )

( C) f ( x) =φ(e
x
) (D) f (e

x
) =φ( e

x
)

解  选 ( C) .

因为φ(e
x
) =

e
x

1 + e
x =

1
1 + e

- x = f ( x) ,故选 ( C ) .

25 . ( 1998 .10)  (2001 .04 )设函数 f ( x )在 ( - ∞ , +∞ )内有定义 ,下列函数中必为偶函

数的是 (   ) .

( A) y = | f ( x ) | (B) y = - | f ( x) |

( C) y = - f ( - x ) (D) y = f ( x
2

)

解  选 (D) .

因为 y( - x ) = f [ ( - x )
2

] = f ( x
2

) = y( x ) ,故选 (D) .

26 . ( 1998 .04 ) 设函数 f ( x ) 在 ( - ∞ , + ∞ ) 内有定义 , 下列函数中必为奇函数的

是 (   ) .

( A) y = - | f ( x ) | (B) y = x f ( x2 )

( C) y = - f ( - x ) (D) y = f ( x ) + f ( - x )

解  选 ( B) .

因为 y( - x ) = - x f [ ( - x )
2

] = - x f ( x
2

) = - y( x ) ,故选 (B) .

27 . ( 1999 .10)函数 y = loga ( 1 + x2 + x) ( a > 0 , a≠1)是 (   ) .

( A) 偶函数 (B) 奇函数

( C) 非奇非偶函数 (D) 既是偶函数又是奇函数

解  选 ( B) .

因为该函数的定义域是 ( - ∞ , +∞ ) ,且

y ( - x ) = loga ( 1 + ( - x )2 - x ) = loga ( 1 + x2 - x ) = loga
1

1 + x
2

+ x
=

- loga ( 1 + x2 + x ) = - y( x) ,故该函数是奇函数 .

28 . ( 2000 .04)设 f ( x)是奇函数 , g( x)是偶函数 ,则函数 f ( x ) g( x)是 (   ) .

( A) 奇函数 (B) 偶函数

( C) 恒为常数 (D) 既是奇函数又是偶函数

解  选 ( A) .

设 F( x ) = f ( x ) g( x ) ,则 F( - x ) = f ( - x) g( - x) = - f ( x) g( x ) = - F( x) ,即 f ( x ) g( x)

为奇函数 .
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29 .设函数 f ( x ) =
x (e x - 1 )

ex + 1
,则该函数是 (   ) .

( A) 非奇非偶函数 (B) 既是奇函数又是偶函数

( C) 奇函数 (D) 偶函数

解  选 (D) .

因为 f ( x )的定义域是 ( - ∞ , + ∞ ) ,且 f ( - x ) =
- x( e

- x
- 1)

e - x + 1
=

- x( 1 - e
x

)
ex + 1

=
x (e

x
- 1 )

ex + 1

= f ( x) ,故 f ( x )是偶函数 .

30 .设函数 f ( x )在 ( - ∞ , + ∞ )内有定义且为奇函数 , 若当 x∈ ( - ∞ , 0 )时 , f ( x ) =

x ( x - 1 ) ,则当 x∈ ( 0 , +∞ )时 , f ( x) = (   ) .

( A) - x( x + 1) (B) x ( x - 1 )

( C) x ( - x + 1) (D) x ( x + 1 )

解  选 ( A) .

因为 f ( x)为奇函数 ,故当 x∈ (0 , +∞ )时 ,

f ( x) = - f ( - x ) = - ( - x ) ( - x - 1 ) = - x ( x + 1) .

  31 .设函数 f ( x )、g( x )在 ( - ∞ , + ∞ )内有定义 ,若 f ( x )为奇函数 , g ( x )为偶函数 , 则

g( f ( x ) )为 (   ) .

( A) 非奇非偶函数 (B) 既是奇函数又是偶函数

( C) 奇函数 (D) 偶函数

解  选 (D) .

g[ f ( - x ) ] = g[ - f ( x ) ] = g[ f ( x) ] ,故 g[ f ( x) ]为偶函数 .

32 .已知偶函数 f ( x)在 [0 , 4]上是单调增函数 ,则 f ( -π)和 f ( log1
2

8)的大小关系是 (   ) .

( A) f ( -π) < f ( log 1
2

8 ) (B) f ( -π) = f ( log 1
2

8)

( C) f ( -π) > f ( log 1
2

8) (D) 不能确定

解  选 ( C) .

因为 f ( x)为偶函数 ,且在 [ 0 , 4]上单调增加 ,故 f ( x )在 [ - 4 , 0 ]上单调减少 ,又 log 1
2

8 =

log 1
2

1
2

- 3

= - 3 > -π,因此 f ( -π) > f ( log 1
2

8 ) .

33 . ( 1998 .04)函数 y = lg( x - 1)在下列哪个区间内是有界的 (   ) .

( A) (1 , +∞ )    (B) (2 , +∞ )    ( C) (1 , 2 )    (D) ( 2 , 3)

解  选 (D) .

因为 y = lg( x - 1)在 [2 , 3 ]上连续 ,故在 [2 , 3 ]上有界 ,从而在 (2 , 3 )内 y = lg( x - 1 )有界 .

34 . ( 1998 .10)函数 y = sin
1
x
是定义域内的 (   ) .

( A) 周期函数 (B) 单调函数

( C) 有界函数 (D) 无界函数

解  选 ( C)。

因为 y = sin
1
x
在其定义域内有 sin

1
x
≤1 ,故选 ( C) .

35 .设 f ( x )和φ( x)都是单调减少函数 ,则 f [φ( x) ] (   ) .
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( A) 单调增加 (B) 单调减少

( C) 有增有减 (D) 不增不减

解  选 ( A) .

因为当 x1 < x2 时 ,φ( x1 ) >φ( x2 ) ,从而 f [φ( x1 ) ] < f [φ( x2 ) ] .

36 .函数 f ( x ) =
x

1 + x
2在 ( - ∞ , +∞ )内 (   ) .

( A) 有界函数 (B) 无界函数

( C) 上有界下无界 (D) 上无界下有界

解  选 ( A)

因为 ( | x | - 1 )2≥0 ,即 x2 + 1≥2 | x | ,于是
x

1 + x
2 ≤

2 | x |
1 + x2 ≤1 . 即 f ( x)在 ( - ∞ , +∞ )

上有界 .

37 .函数 f ( x ) =
x , x < 0 ,

x2 , x≥0 ,
在 ( - ∞ , +∞ )内 (   ) .

( A) 单调减少   (B) 单调增加   ( C) 有增有减   (D) 不增不减

解  选 ( B) .

由函数的图形不难看出该函数的图形是一条沿 x轴正向上升的曲线 .

38 . ( 1998 .10)在 R上 ,下列函数中为周期函数的是 (   ) .

( A) sin x
2

   ( B) sin 2 x    ( C) xcos x    (D) arcsin x

解  选 ( B) .

因为 sin [ 2( x +π) ] = sin ( 2 x + 2π) = sin 2 x ,故 sin 2 x是以π为周期的周期函数 .

39 . ( 1999 .10)函数 y = | sin x |的周期是 (   ) .

( A) 2π     ( B) 4π     ( C) π     (D)
π
2

解  选 ( C) .

因为 | sin ( x +π) | = | - sin x | = | sin x | ,故 | sin x |以π为周期 .

40 . ( 2000 .04)在 R上 ,下列函数中为有界函数的是 (   ) .

( A) e
x

   (B) 1 + sin x    ( C) ln x    (D) lg x

解  选 ( B) .

在 R上 - 1≤sin x≤1 , 0≤1 + sin x≤2 ,故 1 + sin x有界 .

41 .下列函数中在给定区间上为有界函数的是 (   ) .

( A) y = sec x , [0 ,π] (B) y = tan x , -
π
2

,0

( C) y =
1
x

,
1

10
, 1 (D) y =

1
( x - 1 )

2 , ( 0 , 1)

解  选 ( C) .

因为在
1

10
,1 上 1≤

1
x
≤10 ,故 y =

1
x
在

1
10

,1 上有界 .

42 .设 f ( x )是以 3 为周期的奇函数 ,且 f ( - 1) = - 1 ,则 f (7 ) = (   ) .

( A) 1     ( B) - 1     ( C) 2     (D) - 2
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解  选 ( A) .

f ( 7) = f (1 + 2×3 ) = f ( 1) = - f ( - 1 ) = - ( - 1) = 1 .

43 . ( 2001 .04)函数 y =
ex

ex + 1
的反函数是 (   ) .

( A) y =
x

1 - x
(B) y = ln

x
1 - x

( C) y =
1 - x

x
(D) y = ln

1 - x
x

解  选 ( B) .

由 y =
e

x

e
x

+ 1
,得到 e

x
y + y = e

x
, e

x
( 1 - y ) = y , e

x
=

y
1 - y

, x = ln
y

1 - y
,故其反函数为 y =

ln
x

1 - x
.

44 . ( 2002 .01)函数 y =
1 - x
1 + x
的反函数是 (   ) .

( A) y =
1 + x
1 - x

(B) y =
1 - x
1 + x

( C) y =
x - 1
x + 1

(D) y =
- x

1 + x

解  选 ( B) .

由 y =
1 - x
1 + x

, 得 ( 1 + x ) y = 1 - x , y + x y = 1 - x , x y + x = 1 - y , x =
1 - y
y + 1

, 故反函数

为 y =
1 - x
1 + x

.

45 .设 -
1
2

< x < 0 ,则 y = lg(1 + x ) + lg( 1 - x)的反函数是 (   ) .

( A) y = 1 - 10
x

,  x∈ ( - ∞ , 0) (B) y = - 1 - 10
x

,  x∈ ( - ∞ , 0 )

( C) y = 1 - 10
x

,  x∈ lg
3
4

, 0 (D) y = - 1 - 10
x

,  x∈ lg
3
4

, 0

解  选 (D) .

由 y = lg ( 1 + x ) + lg ( 1 - x ) = lg ( 1 - x
2

) , 得 1 - x
2

= 10
y
, x

2
= 1 - 10

y
, 因当 x∈

-
1
2

,0 时 ,得 y∈ lg
3
4

,0 , 所以 x = - 1 - 10
y

, 故所求反函数为 y = - 1 - 10
x

,

x∈ lg
3
4

, 0 .

46 .设 f ( x ) =
x - 1
x + 1

,则 f
- 1 1

2
= (   ) .

( A)
1
2

    (B) 1     ( C ) 3     (D) 2

解  选 ( C) .

设 f
- 1 1

2
= t,则 f ( t) =

1
2

,即
t - 1
t+ 1

=
1
2

, 2( t - 1) = t + 1, 2 t - t = 3 , t = = 3,故 f
- 1 1

2
= 3 .
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47 .设函数 f ( x ) =
x2 ,    2≤ x≤0 ,

x2 - 4 ,  0 < x < 2 ,
则其反函数是 (   ) .

( A) f ( x ) =
x ,    0≤ x≤4 ,

x + 4 ,  0 < x < 2
(B) f ( x) =

- x ,   0≤ x≤4 ,

x + 4 ,  - 4 < x < 0

( C) f ( x) =
- x ,   4≤ x < 0 ,

- x + 4 ,  0 < x < 4
(D) f ( x) =

x ,    0≤ x≤4 ,

- 4 + x ,  - 4 < x < 0

解  选 ( B) .

因为当 - 2≤ x≤0 时 , y = x
2

; x = - y , 0≤ y≤4 ,当 0 < x < 2 时 , y = x
2

- 4 , x = y + 4 ,

- 4 < y < 0 ,故所求反函数为  f ( x) =
- x ,   0≤ x≤4 ,

x + 4 , - 4 < x < 0 .

48 . ( 1997 ,10)函数 y = a
x
与 y = loga x ( a > 0 , a≠1)的图形是 (   ) .

( A) 关于原点对称 (B) 关于 x轴对称

( C) 关于 y轴对称 (D) 关于直线 y = x对称

解  选 (D) .

y = a
x
与 y = loga x 互为反函数 ,其图形关于直线 y = x对称 .

49 . ( 1998 .10)函数 y = x( 1 + cos 2 x)的图形对称于 (   ) .

( A) Ox轴   ( B) 直线 y = x   ( C) 坐标原点   (D) Oy轴

解  选 ( C) .

函数 y = x( 1 + cos 2 x)为奇函数 ,故在 ( - ∞ , +∞ )内其图形对称于坐标原点 .

50 . ( 1998 .10)  (2000 .04 )下列函数中表达式为基本初等函数的是 (   ) .

( A) y =
2 x2 ,   x > 0 ,

2 x + 1 x < 0
(B) y = 2 x + cos x

( C) y = x (D) y = sin x

解  选 ( C) .

由基本初等函数的定义 , y = x是幂函数 ,属基本初等函数 .

51 .函数 y = log4 x + log4 2 的反函数是 (   ) .

( A) y = 42 x - 1    ( B) y = 4 x - 1   ( C) y = 2 x - 1   (D) y = 4 x - 1 .

解  选 ( A) .

由 y = log4 x + log4 2 = log4 2 x ,得 2 x = 4 y ,  4 x = 42 y ,  x = 42 y - 1 ,故所求函数的反函

数为 y = 4
2 x - 1

.

52 .设 f ( x ) =
2 ,  | x |≤2

1 ,  | x | > 2
,则 f [ f ( x ) ] = (   ) .

( A) 2     ( B) 1     ( C) f ( x )     ( D) [ f ( x ) ]
2

解  选 ( A) .

f [ f ( x ) ] =
2 ,  | f ( x ) |≤2 ,

1 ,  | f ( x ) | > 2 .

由条件 ,对任意 x∈ ( - ∞ , +∞ ) , | f ( x) |≤2 ,故 f [ f ( x ) ] = 2 .
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53 .函数 f ( x ) = e - x
2

在 ( - ∞ , +∞ )内是 (   ) .

( A) 单调有界函数 (B) 单调无界函数

( C) 有界偶函数 (D) 有界奇函数

解  选 ( C) .

因为 | e
- x2

|≤1 ,且 f ( - x ) = e
- ( - x ) 2

= e
- x2

= f ( x) ,故 f ( x)是有界的偶函数 .

54 .设 g( x ) = 1 - 2 x , f [ g( x) ] =
1 - x

2

x
2 ,则 f

1
2

= (   ) .

( A) 25     (B)
15
16

    ( C) 15     (D) 3

解  选 ( C) .

由 1 - 2 x =
1
2

, 2 x =
1
2

, x =
1
4

, 故  f
1
2

= f g
1
4

=
1 -

1
4

2

1
4

2 = 15 .

55 .设函数 f ( x ) =
2 x - 1
x + 1
与 g( x)的图形关于直线 y = x对称 ,则 g( x) = (   ) .

( A)
1 + x
2 - x

  ( B)
2 - x
1 - x

  ( C)
x + 1

2 x - 1
  (D)

2 x - 1
x + 1

解  选 ( A) .

由条件 g( x )是 f ( x )的反函数 , 因为 y =
2 x - 1
x + 1

, x y + y = 2 x - 1 , 2 x - x y = y + 1 , x =

y + 1
2 - y

, 故所求 g( x ) =
1 + x
2 - x

.

56 .下列说法正确的是 (   ) .

( A) 函数 y = f ( x)与 y = - f ( x)关于原点对称

( B) 函数 y = f ( x )与 y = | f ( x ) |关于 x轴对称

( C) 函数 y = | f ( x ) |与 y = - | f ( x ) |关于 y轴对称

(D) 函数 y = 3
x
与 y = 3

- x
关于 y 轴对称

解  选 (D) .

由 y = 3
x
与 y = 3

- x
的图形可以看出 ,这两个函数的图形关于 y轴对称 .

57 .函数的定义域关于原点对称是函数为奇函数的 (   ) .

( A) 充分但非必要条件 (B) 必要但非充分条件

( C) 充分必要条件 (D) 非充分非必要条件

解  选 ( B) .

由奇函数的定义知 ,若 f ( x )为奇函数 ,则其定义域关于原点对称 ,反之却不一定成立 ,例

如 , f ( x ) = x
3

- x
2
的定义域 ( - ∞ , +∞ )关于原点对称 ,但 f ( x)却是非奇非偶函数 .

58 .若某种商品的价格为 P, 相应的需求函数 D有关系式 D + 4 P = 50 , 则总收益函数

R( P) = (   ) .

( A) 4 P
2

+ 50 P (B) 4 P - 50

( C) 50 P - 4 P
2

(D) 50 - 4 P

解  选 ( C) .
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因为需求函数 D = 50 - 4 P,故总收益函数 R = DP = (50 - 4 P) P = 50 P - 4 P2 .

59 . ( 2002 .07)  设集合 E = { x | - 5≤ x < 1} , F = { x | 0 < x≤5} ,则 E∩ F = (   ) .

( A) { x | - 5≤ x < 0} (B) { x | - 5≤ x≤5}

( C) { x | 0 < x < 1} (D) { x | 1 < x≤5}

解  选 ( C) .

由
- 5≤ x < 1 ,

0 < x≤5 ,
解得 0 < x < 1 ,故选 ( C ) .

60 . ( 2002 .07)下列函数中 ,其反函数在 ( - ∞ , +∞ )上有定义的是 (   ) .

( A) y = x3 (B) y =
1
x

( C) y = e
x

(D) y = sin x

解  选 ( A) .

因为 y = x
3
的值域是 ( - ∞ , +∞ ) ,得其反函数的定义域是 ( - ∞ , +∞ ) ,故选 ( A) .

61 . ( 2002 .07)下列各组函数中 ,表示相同函数的是 (   ) .

  ( A) y = ln x
2
与 y = 2ln x (B) y = x与 y = x

2

( C) y = 1 与 y = cos2 x + sin2 x (D) y = x与 y = cos (arccos x)

解  选 ( C) .

因为 y = 1 与 y = cos2 x + sin2 x这两个函数的定义域相同 ,且对应规律也相同 ,故表示同

一函数 .应选 ( C) .

62 . ( 2002 .07)设函数 f ( x) =
 1 , | x |≤1 ,

- 1 , | x | > 1 ,
则 f

1
f ( x)

= (   ) .

( A) 1 (B) - 1

( C) f ( x) (D)
1

f ( x )

解  选 ( A) .

因为 | f ( x ) | = 1 ,从而
1

f ( x )
= 1 ,所以 f

1
f ( x)

= 1 ,故选 ( A) .

63 . ( 2002 .07)下列函数在 (0 , +∞ )内为单调减少的是 (   ) .

( A) y = ln x (B) y = loga x , 0 < a < 1

( C) y = arctan x (D) y = sin x

解  选 ( B) .

由函数的图形可知应选 ( B) .

练  习  1

单项选择题 (每小题 1 分 )

1 . (1998 .04 ) 设集合 A = { x | 3 < x < 5} , B = { x | x > 4} ,则 A∪ B = (   ) .

( A) { x | 1 < x < 5} (B) { x | x > 3}

( C) { x | 3 < x≤4} (D) { x | x≥5}
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