


(CIP)

/ . — : ,2004.1
ISBN 7-5624-3032-2

— — . 013

apP (2003) 126387

174 (A
: 400030

1 (023) 65102378 65105781

1 (023) 65103686 65105565

. http: //www. cqup. com. cn

: Xk @ cqup. com. cn ( )
*
1787 1092 1/16 :7.5 187
2004 1 1 2005 7 2
:4 001—8 000

ISBN 7-5624-3032-2/0- 220 :11.00




1996

€-0



2003

12



, 18

17

18

60

17

: 3000

500 :



500



y =1
y) |x>0,y >0}

9.1

X, Y)

A={(xy) |x +y <1}

xOy

1

9-1

X
={(x

/,
o



! ( X Y )1 9-2
V/ 2 IX +y +Z7< 1} Oxyz
% x
il ' ’
XOy
9-2 '
Po( %o, Yo) o P(X,y)
U(POlé)’
U(Po,8) = {(x¥) | d(x- %) +(y-Y¥) <3}
, U( Po, ) Po( Xo, Yo) 0>0
0, U(P,) P, 0
1 V r h
V:%nrzh
.V r h , rh (r>0,h>0)
(r,n) |V
2 R R R , :
R = R R,
TR +R
1R R11R2 ) R11R2 (Rl >Ol RZ >0)
(RlyRZ) 1R
1 Xy z Xy
, , Z X,y
z = f(x,y) z=12XxY)
» XY 4 : Xy
, u=~f(x,y, 2
P(x,y), z=1(xYy)

D={(xY,

P(x,y)

Rl) RZ

(xy)

z=1(xy)

Po



P(X,y) : z=1f(x,y)
XQI U:f(X,y,Z)
3 z=In[ x(x+Y)]
z=Inu, u=x(x+y).
u>0, x(x+y) >0,
{x >0 {x <0
Xx+y >0 X+y <0
D={(x,y) |[x+y>0 x>0 x+y<0 9-3
x <0} ( 9-3).
y A - 4-x -y
b [
z z=",
Z
:\ ] ;11 z = B-X -V, z= x-4y
/ .z D, ={(xy) X +Y'< 4}
I D.={(x ) x>y y=0)
y4 YA ( 94,
9-4 , ,
D={(xy) | X+y<4 x>lyy=z 0}
: y =f(x)
z=1(x,y), ?
z=1(xy (xy) D
D P(X y),
M(x,y, f(X,y)) P(x,y) D
M(x,y, f(X, y)) | .
( 95).
i¥ | : |
Z=ax+hby+c i i );’J“ i
f( X) X,
( Xo ) X
Xo £( %) A A 95

f(x) X Xo



limf(x) = A f(x) - Al X - %)
2 z=1(x,y) Po( X0, Yo) [ Po( %, Yo)
1., P(x,y) Po( X0, Yo) P(x,Y)
Po( X0, Yo) f( X, y) A, A f(x,y)
X - Xo, Y- Yo ,
limf(x,y) = A f(Xy) = AL X=X,y = )
.
, -0
2' z=1(x,y) M, z=1(x,Y) Po( X%, Yo)
[ Po(Xo,YO) ], € >0, 0>0,
0< J(Xx-X) +(y-¥) <8 0<|PPs|<?)
P(x,y) M,
| f(x,y) - Al <¢
A f(X,y) X=X, Y- Yo )
XIianf(x,y) = A F!irlpf(x,y) = A
Yo yg o0
5 Iim%zo.
joX tY
X +y’= 2|xy|,
2
0 |2t s J—XI‘(X,y )
X +y 2
imEXL - o
X-0 2
lim—=2Y= =0
o Xty
X =X, Xo
X X , X X Xo
Xo
H P(X’y)
Po( X0, Yo) f(x,y) , limf( x, y) ,
PPy
P(X1 y) ’ PO(XOsyO) )
1 ] P(X’y)
PO(X01yO) y y I:)_’F)O



2 2 X2 +y2¢ O
6 f(x,y) =y X *Y
0, X" +y =0
X-0,y-0 ?
P(x,y) x (y=0) (0,0)
lim—Y— =0
yie X Ty
P(x,y) 'y (x=0) (0,0)
“mz_xy_z =0
S0 Y
P(X,y) y =kx (0,0)
IImz—X)L2 = lim kx 7 7 = K 2
X oty =0 x + KX 1+Kk
3 z=1f(x,y), (1) z=1(x,y) Po( %o, Yo)
(2 limf(xy) () limf(x, ) = (X, o) z=1(xy)
y~y8 y~yg
Po(Xo,YO) Ax Ay, Z:f( X, y)
Az = f(Xo + AX, Yo + Ay) - f( Xo, Yo)
Az z=f(x,y) Po( %, Yo)
: X=Xo +AX, Y=Y + Ay.
f( %, Yo)
lim[ f( X, + AX, Yo + Ay) - f(X,Ye)] = limAz =0
o N
: 3 -
3’ z=f(x,Y) Po ( X0, Yo) ’
limAz =0
2y 0
z=1(x,Yy) Po( Xo, Yo)
z=f(Xx,y) D D
, (
).
X,y

Po( %, Yo)

Az,

limf( x,y) =
v-vg



1(

2(

z=1(x,y)

z=1( X, Yo)

sin(x+vy),e”, In(1 +x +y) ,M

K+ y
z=1f(xY) . Po( %o, ¥o) z=1(x,y)
z=1(x,y) Po( Xo, Yo)
iM%, y) = (X0, o)
f(x, ) =%‘, imi(xy)
f(x,y) : (1,2) , f(xy)
. _ _1+2_ 3
|§I:r?f(x’ y) =1(1,2) = x 2 2
) D
) D
9.2
y X X
z=1(xY) D , ( Xo, Yo) D . y
X .
z=1f(xY¥) = @(x)
@( x) Xo
Iimcp(xo +h) - @(X) _ Iimf(xo +h,yo) - f( %o, Yo)
h-0 h h-0 h

(1,2)

Yo,



’ z=1(x,y) ( Xo1Yo) X ,

Z f '
_X x:xo’_ X=xg? Z’X X=Xg f X( X01y0)
Y=Y0 Y=Y0 Y=Yo
, T f(xo +h’yo) - f(XmYO)
(X0, ¥o) = lim n
: z=1f(x,y) ( Xo1Yo) y 'y ( Xos Yo)
, o (X0 Yo + K) - (%, W)
f'y(Xo, yo) = Iim K
_2 _f‘ 5
y oo ylyoe B ol
z=f(xy) D (X,y) X : D
(x,Y), z=1(x,Yy) X , D
z=1(x,Yy) X ,
z f
— —, Z f'
' (X, y)
: z=f(x,y) vy :
f :
_ili_y Zy fY(Xl y)
: Z., (X Y) z., f..
) (Xo,yo) X f’X(XOlyO) f'X(X1 y)
( Xo, Yo) , (%, Yo) f'y(Xy) (Xo, Yo)
,z=1(xy) : ,
w = f(x,Y,2)

f(x+hv2) - f(x,V,2
h

f' (X y,2) = Ihiﬁrp

1 z=xX +3xy+¢€ (1,2)

_<Z y X
X’ H H

= 2X + 3y

= In

< =2x 1+3x 2=28

x=1
X 1323



Z X y
yl ) )
£ =3x+¢
y
£ - =3+¢
y y=2
2 z=arctani
X
z__ 1 {_JLJ_ Y
- V2 2| = 7 2 2
X 1+[l X X +y
X
_zzé[i}: X
y [1\2 xJ X +y
1+
X )
3 z=x'(x>0,xz 1),
L_Z+L_Z=22
y X Inx vy
Z_ ot _L_y
X—yx ,y—xlnx,
xz, 1 z Zyx s Ik = X+ X = 22
y X Inx vy y I nx
4 w=X +xyz+y +4z
w w 2 W 1
—_=2X+YyZ,— =Xz+3Y,—_ =xy+ -~
X y z 2 [z
_Z Z
X’ y 1 1)
2.
7 = X2 +y2
(0,0) :
2 2
2| i 00T x0T -0y LXK
X ;28 Ax-0 AX ax-0  AX
z
o | ezl )
y' o



(0,0) X

f'.(0,0) =
f',(0,0) =

9.1 6 ,

fe( X0, Yo)
Y=Y
fy( X01y0)
X = Xo

(0+Ax)- O

(0+ AX)° +0

2

[im

Ax-0

AX

0- (0 + Ay)

Ax- 0

0°+(0+Ay)°

[im

Ay-0

Ay

(X’y) _’(O’O)

9-6

z=1(x,Yy)

><|N O

z=1(x,Yy)

= f’X( X, y) ’

f(x,y)
MOTX

f(xy)
Mo T,

< In

y

AX

9-6) .

9-7) .

(0,0)

=f'y(xy)

9-7




10

(D3
(2)~ =
C ki
95y,

3
5 z=xIn( xy), _:»,Z
X
Z Z X
—=|n(xy) +1, —=—
= In(xy) vy
z_ 1z _ z 1 'z x z_
2 = ’ - ’ - ] 2 — ° 2 3 —
X X XYy yx y vy y X
’z ’z
xy:yx'
2
Z
z=1(x,Yy) Xy
U ‘u . ‘u
6 u =Zzarctan —, > +— +— =0
X y Z
1
u_,_y 2y u_ _ 2wx
X_ 2 2 - 2 2\ 2
14X XY X (X +Y)
y
-]
- 2 2
u_ y x u_ _ 2zyx
y_Z X2 -X +y21 yz_(X2+y2)2
1+—
y
u X ‘U
— =arctan—, —, =0
Z y Z
‘U ‘U U 22/X 22A/X
P+ = 2 2 2 0=0
Xy z X +y) (x +y)
9.3




z=f(x,y) ( Xor Yo)

z=1(x,y) ( Xo, Yo)
Az = f(Xo + AX, Y, + AY) - f( XOsyo)

Az = AAX + BAy + o p)

AB A Ay . o(p) p= (&) +(dy)’ , z=
f(x,y) ( Xo, Yo) ,  AAX + BAy z=1(x,y) (Xo, Yo) :
dz,
dz = AAX + BAy
z=f(x,y) D , D :
1 z=f(x,y) ( Xo, Yo) : z=f(x,y) (%o, Yo)

z=1(x,y) ( Xo, Yo) :
Az = AAX +BAy +0(p)  (p= d(Ax)° +(Ay)’)

’ AX—>O, Ay—>0 y p—>0,
limAz = lim[ AAx + BAy + o p) ]
Ay 0 -0
=lim( AAx + BAy) + limo(p) =0
-0 Ay 0

’ z=1(x,y) ( Xo1Yo)

2 sz(X,y) (X07y0) ’ Z:f(x’ y) (X01y0)
Z Z
' A__ X= 1B:_ X=XQ
X yzzg y Y=Yo
z=f(x,y) ( Xo» Yo)
Az = ADx +BAy +o(p) (p = (BX° +(Ay))
A B AXx, Ay ,IimMZO.
noo P
AX, Ay , Ay =0, p = |Ax].
o f(xe + AX, Y) - T( X, Yo)
l[im
Ax -0 AX
_lim f(Xo + AX, Yo +0) - f( X%, Yo)
AXx-0 AX
_ |im AAX + B- 0 +o(] Ax])
=lim
AX -0 AX
“A 4+ Iimo(| Ax ) :A+Iim0(| Ax]) | Ax| - A
AX -0 AX AX - 0 I AXl AX
_Z xzxo_A
X Y =Yo
Z Z
T = ’ T X =X _B'
Yl Yo
2 (%o, Yo) (%Y), 2

11



