
书书书

九九图秘诀
金丕龄　著



内　容　提　要

本书运用《易经》的数理学问对杨辉的九九图结构进行了破解。杨辉的九九图源自《易经》的“洛

书”九宫图，他以此制作了九九图，九九图即九阶幻方。阅读本书能帮助读者掌握九九图的精髓，这

样，读者不仅能成为九九图和九阶幻方的数学游戏的玩家高手，而且懂得了这项趣味数学游戏的编

写规则后，还可成为九九图和九阶幻方智力游戏的设计者。

编写本书的目的是弘扬中华传统文化，提高全民素质修养。本书可供中等以上文化程度的读者

在数学智力游戏中锻炼脑筋，提高逻辑思维能力。
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前　　言

“河图”、“洛书”与《易经》　　　

１９７７年，在中国安徽阜阳县发掘出一批双古堆西汉汝阴墓的古文物，其中有一个太乙九
宫占盘，上刻有中国古文明的精粹遗产———“河图”和“洛书”。

《易经·系辞上传》：“河出图，洛出书，圣人则之。”
相传在伏羲氏时代，有一似龙非龙，似马非马的瑞兽，从黄河波浪中飞翔而出，在该龙马背

上刻有图案，即为“河图”，它包含着宇宙天象的秘密，于是伏羲氏根据“河图”作成了八卦。
伏羲氏的先天八卦图如下：

泽　兑
（东南）②

天　乾
（南）①

风　巽
（西南）⑤

火　离
（东）③

水　坎
（西）⑥

雷　震
（东北）④

地　坤
（北）⑧

山　艮
（西北）⑦
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　　《易经·说卦传》：“天地定位，山泽通气，雷风相薄，水火不相射，八卦相错。”
“洛书”起源于大禹治水时代。据说大禹在治水时，绞尽脑汁也想不出平治水患的方法，直

至有一天，他见一龙龟从洛水中游上岸来，龟背上刻有图纹，此即“洛书”。大禹根据“洛书”治
水获得了成功，于是人们尊崇他为中华民族的第一伟人。
从“河图”到“洛书”，中国经历了二千年，“洛书”由“五”数居中，从而演绎出另外８个数字

的排列顺序，并进一步确定了方位与数字的关系。“河图”是宇宙结构的缩影，而“洛书”是地球
的缩影。
伏羲氏创制“八卦”，伏羲氏八卦被称为“先天八卦”，周文王八卦被称为“后天八卦”。周文

王的“后天八卦”图如下：
南

　　　　　　　　　　　　　　东

巽　四 离　九 坤　二

震　三 五 兑　七

艮　八 坎　一 乾　六

　西

北

《易经·说卦传》：“帝出乎震，齐乎巽，相见乎离，致役乎坤，说言乎兑，战乎乾，劳乎坎，成
言乎艮。”
有首歌谣唱道：“一数坎合二数坤，三震四巽数中兮；五寄中宫六乾是，七兑八艮九离门。”
周文王八卦将“河图”、“洛书”与《易经》融合成一个数字与方位的八卦图。

“洛书”九宫图　　　

“洛书”九宫图就是将“河图”、“洛书”再加八卦九宫综合而成的图像。这个九宫图源自《易
经》。

南

　　　　　　　　　　　　　　东

四 九 二

三 五 七

八 一 六

　西

北

２ 九九图秘诀



　　美国一家媒体基金会网站称：九宫图（ＮｉｎｅＨａｌｌｓＤｉａｇｒａｍ），即三阶幻方，又称九宫算或
“洛书”（ＬｏＳｈｕＳｑｕａｒｅ）。

金庸著的小说《射雕英雄传》里记载有南宋时一首制作九宫图的歌诀。歌诀内容如下：
二四为肩，
六八为足，
左三右七，
戴九履一，
五居中央。

四　九　二

三　五　七

八　一　六

　　“洛书”九宫图，即三阶幻方。该图所示，每行每列及两条对角线的各数字之和都相等，其
数字均为１５，但并非九宫图皆是三阶幻方。

　　中国古代数学家和数学教育家杨辉

杨辉，字谦光，钱塘（今浙江杭州）人。中国南宋末年数
学家和数学教育家，他的著作共５种２１卷，它们是：《详解
九章算法》１２卷（１２６１年），《日用算法》２卷（１２６２年），《乘
除通变本末》３卷（１２７４年），《田亩比类乘除捷法》２卷
（１２７５年），《续古摘奇算法》２卷（１２７５年），这后三种常合
刻，称为《杨辉算法》。朝鲜、日本等国均有译本出版，流传
全世界。
杨辉在二阶等差级数求和，总结民间筹算乘除捷算法，

纵横图知识以及数学教育方面有突出贡献。

杨辉三角　　　

杨辉在《详解九章算法》一书中画了一张表示二项式乘方展开后的系数构成的三角形数
表，称为“开方作法本源”图，现在简称“杨辉三角”。

３前　　言



　　“杨辉三角”是一个由数字排列成的三角形数表，一般形式如下：

此书说明三角形数表内除
獉獉獉獉獉獉獉

“１”以外的每个数都等于它肩上两个数字之和
獉獉獉獉獉獉獉獉獉獉獉獉獉獉獉獉獉獉

。即三角形的两
条斜边都是由数字１组成的，而其余的数均等于它的肩上两个数之和。
杨辉还说明这个方法出于《释锁》算书，中国北宋数学家贾宪早在１０５０年已经用过它。

《详解九章算法》记载并保存了“贾宪三角”，今称为“杨辉三角”。
在欧洲，它也叫做“帕斯卡三角”，被认为是法国数学家、物理学家帕斯卡于１６５５年首先发

现的（ＢｌａｉｓｅＰａｓｃａｌ，１６２３～１６６２年）。这就是说，“杨辉三角”的发现要比欧洲至少早５００年。
由此可见，中国古代数学家在数学领域的这些成就是非常值得中华民族自豪的。

杨辉三角与“纵横路线图”　　　

“纵横路线图”是一类趣味数学的问题：下图是某城市的部分街道图，纵横各有５条路，如
果从Ａ处走到Ｂ处，规定只能由北到南，由西向东，那么有多少种不同的走法？

由上图可见，“杨辉三角”与纵横路线图有着紧密的联系。

４ 九九图秘诀



“纵横图”　　　

纵横图，即所谓的幻方。杨辉创“纵横图”之名，在他所著的《续古摘奇算法》上卷中作出了
各种各样的图形。下列诸图为示例。

４ ９ ５ １６

１４ ７ １１ ２

１５ ６ １０ ３

１ １２ ８ １３

四阶纵横图

１ ２０ ２１ ４０ ４１ ６０ ６１ ８０ ８１１００

９９ ８２ ７９ ６２ ５９ ４２ ３９ ２２ １９ ２

３ １８ ２３ ３８ ４３ ５８ ６３ ７８ ８３ ９８

９７ ８４ ７７ ６４ ５７ ４４ ３７ ２４ １７ ４

５ １６ ２５ ３６ ４５ ５６ ６５ ７６ ８５ ９６

９５ ８６ ７５ ６６ ５５ ４６ ３５ ２６ １５ ６

１４ ７ ３４ ２７ ５４ ４７ ７４ ６７ ９４ ８７

８８ ９３ ６８ ７３ ４８ ５３ ２８ ３３ ８ １３

１２ ９ ３２ ２９ ５２ ４９ ７２ ６９ ９２ ８９

９１ ９０ ７１ ７０ ５１ ５０ ３１ ３０ １１ １０

十阶纵横图（百子图）

“聚八”图 “攒九”图

民间传说：杨辉对幻方的研究源于一个小故事。当时杨辉是台州的地方官，一次外出巡
游，碰到一孩童挡道，杨辉问明原因方知是一孩童在地上做一道数学算题，杨辉一听来了兴趣，
下轿来到孩童旁，问是什么算题。原来，这个孩童在算一位老先生出的一道趣题：把１到９的
数字分行排列，不论竖着加、横着加，还是斜着加，结果都等于１５。
杨辉看到这个算题，当时想起来，他在西汉学者戴德编纂的《大戴礼》一书中也见到过。杨

辉想到这儿，和孩童一起算了起来，直到午后，两人终于将算式摆出来了。
后来，杨辉随孩童来到老先生家里，与老先生谈论起数学问题来。老先生说：“北周的甄弯

注《数术记遗》一书中写过‘九宫者，二四为肩，六八为足，左三右七，戴九履一，五居中央。’”杨
辉听了，这与自己与孩童摆出来的完全一样。便问老先生：“你可知这个九宫图是如何造出来
的？”老先生说不知道。

５前　　言
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杨辉回到家中，反复琢磨。一天，他终于发现一条规律，并总结成四句话：“九子斜排，上下
对易，左右相更，四维挺出。”就是说：先把１～９九个数依次斜排，再把上１下９两数对调，左７
右３两数对调，最后把四面的２、４、６、８向外面挺出，这样三阶幻方就填好了。
杨辉研究出三阶幻方（也叫“洛书”九宫图）的构造方法后，又系统地研究了四阶幻方至十

阶幻方。在这几种幻方中，杨辉给出了三阶、四阶幻方构造方法的说明，对于四阶以上幻方，杨
辉只画出图形而未留下作法。但他所画的五阶、六阶乃至十阶幻方全都准确无误。

杨辉九九图　　　

１３世纪，我国南宋数学家杨辉创作九九图（《续古摘奇算法》，１２７５年），即九阶幻方。这个
大幻方图是由“洛书”九宫图演绎而来的。在本书“九九图的结构与破解”中将会详细说明。
“洛书”九宫图和杨辉九九图是世界上最早的三阶幻方和九阶幻方。
杨辉的九九图如下：

３１ ７６ １３ ３６ ８１ １８ ２９ ７４ １１

２２ ４０ ５８ ２７ ４５ ６３ ２０ ３８ ５６

６７ ４ ４９ ７２ ９ ５４ ６５ ２ ４７

３０ ７５ １２ ３２ ７７ １４ ３４ ７９ １６

２１ ３９ ５７ ２３ ４１ ５９ ２５ ４３ ６１

６６ ３ ４８ ６８ ５ ５０ ７０ ７ ５２

３５ ８０ １７ ２８ ７３ １０ ３３ ７８ １５

２６ ４４ ６２ １９ ３７ ５５ ２４ ４２ ６０

７１ ８ ５３ ６４ １ ４６ ６９ ６ ５１

九宫阵与九九图　　　

比较九宫阵与九九图，图示如下：

９ ５ ７ ３ ８ １ ６ ２ ４

８ １ ３ ２ ４ ６ ５ ７ ９

４ ６ ２ ７ ９ ５ １ ３ ８

５ ９ １ ８ ３ ４ ２ ６ ７

７ ２ ６ １ ５ ９ ４ ８ ３

３ ４ ８ ６ ７ ２ ９ １ ５

２ ７ ９ ５ １ ３ ８ ４ ６

１ ３ ５ ４ ６ ８ ７ ９ ２

６ ８ ４ ９ ２ ７ ３ ５ １

九宫阵

３１７６１３３６８１１８２９７４１１

２２４０５８２７４５６３２０３８５６

６７ ４ ４９７２ ９ ５４６５ ２ ４７

３０７５１２３２７７１４３４７９１６

２１３９５７２３４１５９２５４３６１

６６ ３ ４８６８ ５ ５０７０ ７ ５２

３５８０１７２８７３１０３３７８１５

２６４４６２１９３７５５２４４２６０

７１ ８ ５３６４ １ ４６６９ ６ ５１

杨辉九九图

６ 九九图秘诀



　　九宫阵与九九图两者具有共同特性，都是一个大九宫图包含九个小九宫图，又都是由“洛
书”九宫图演绎而来的。
九宫阵怎样从“洛书”九宫图演绎而来？“洛书”九宫图中数字１至９的排列顺序的规律如

下图所示：

根据“洛书”九宫图中数字排列顺序的规律和九宫图中宫数字１至９的变化，建立以下９
个九宫图模块：

９ ５ ７

８ １ ３

４ ６ ２

１ ６ ８

９ ２ ４

５ ７ ３

２ ７ ９

１ ３ ５

６ ８ ４

３ ８ １

２ ４ ６

７ ９ ５

４ ９ ２

３ ５ ７

８ １ ６

５ １ ３

４ ６ ８

９ ２ ７

６ ２ ４

５ ７ ９

１ ３ ８

７ ３ ５

６ ８ １

２ ４ ９

８ ４ ６

７ ９ ２

３ ５ １

之后，按照游戏规则，以模块方式构建九宫阵。
九宫阵的游戏规则是：每个九宫图都包含数字１至９，数字不能重复。把数字填进九宫阵内

九个小九宫图，每行（从左到右）每列（从上到下）中的九个格子都包含数字１至９，数字不能重复。

７前　　言



示范题：试将下图演变成满足上述条件的九宫阵。

９ ５ ７ １ ６ ８ ２ ７ ９

８ １ ３ ９ ２ ４ １ ３ ５

４ ６ ２ ５ ７ ３ ６ ８ ４

３ ８ １ ４ ９ ２ ５ １ ３

２ ４ ６ ３ ５ ７ ４ ６ ８

７ ９ ５ ８ １ ６ ９ ２ ７

６ ２ ４ ７ ３ ５ ８ ４ ６

５ ７ ９ ６ ８ １ ７ ９ ２

↓


１ ３ ８ ２ ４ ９ ３ ５ １

９ ５ ７ ３ ８ １ ６ ２ ４

８ １ ３ ２ ４ ６ ５ ７ ９

４ ６ ２ ７ ９ ５ １ ３ ８

７ ３ ５ １ ６ ８ ４ ９ ２

６ ８ １ ９ ２ ４ ３ ５ ７

２ ４ ９ ５ ７ ３ ８ １ ６

３ ７ ８ ６ １ ２ ９ ４ ５

５ ９ ４ ８ ３ ７ ２ ６ １

↓


１ ２ ６ ４ ５ ９ ７ ８ ３

思考：
以正图的九个模块为基础，我们调整模块

的位置如左。

９ ５ ７ ３ ８ １ ６ ２ ４

８ １ ３ ２ ４ ６ ５ ７ ９

４ ６ ２ ７ ９ ５ １ ３ ８

７ ３ ５ １ ６ ８ ４ ９ ２

６ ８ １ ９ ２ ４ ３ ５ ７

２ ４ ９ ５ ７ ３ ８ １ ６

３ ７ ８ ６ １ ２ ９ ４ ５

５ ９ ４ ８ ３ ７ ２ ６ １

１ ２ ６ ４ ５ ９ ７ ８ ３

　　再从左图中找出相应的模块替换之。
现在，请读者观察该九宫阵是否符合条

件。

８ 九九图秘诀



九九图怎样从“洛书”九宫图演绎而来？如上所述，“洛书”九宫图中数字１至９的排列顺
序的规律如下图所示：

九九图其实也是一个大的九宫图包含九个小的九宫图，将“洛书”九宫图１至９数字放置
在大的九宫图内一定的位置，即它必须放置在九个小九宫图内“洛书”九宫图“１”的位置。如下
图所示：

４ ９ ２

３ ５ ７

８ １ ６

　　之后，按照“洛书”九宫图中１至９数字排列顺序的规律在每个小九宫图内演绎，每次演变
都将原有的数增加９。如此，就可在九九八十一个空格中填写满１至８１的数字，且数字不重
复。如下列诸图所示：

４ ９ ２

３ ５ ７

２８ ７３ １０

１９ ３７ ５５

８ ６４ １ ４６ ６

２９ ７４ １１

２０ ３８ ５６

４ ９ ６５ ２ ４７

３ ５ ７

８ １ ６

９前　　言
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４ ９ ２

３０ ７５ １２

２１ ３９ ５７

６６ ３ ４８ ５ ７

８ １ ６

３１ ７６ １３

２２ ４０ ５８

６７ ４ ４９ ９ ２

３ ５ ７

８ １ ６

４ ９ ２

３２ ７７ １４

２３ ４１ ５９

３ ６８ ５ ５０ ７

８ １ ６

４ ９ ２

３ ５ ７

３３ ７８ １５

２４ ４２ ６０

８ １ ６９ ６ ５１

　 　

４ ９ ２

３４ ７９ １６

２５ ４３ ６１

３ ５ ７０ ７ ５２

８ １ ６

４ ９ ２

３ ５ ７

３５ ８０ １７

２６ ４４ ６２

７１ ８ ５３ １ ６

０１ 九九图秘诀



３６ ８１ １８

２７ ４５ ６３

４ ７２ ９ ５４ ２

３ ５ ７

８ １ ６

　　综合以上诸图，我们得到杨辉的九九图如下：

３１ ７６ １３ ３６ ８１ １８ ２９ ７４ １１

２２ ４０ ５８ ２７ ４５ ６３ ２０ ３８ ５６

６７ ４ ４９ ７２ ９ ５４ ６５ ２ ４７

３０ ７５ １２ ３２ ７７ １４ ３４ ７９ １６

２１ ３９ ５７ ２３ ４１ ５９ ２５ ４３ ６１

６６ ３ ４８ ６８ ５ ５０ ７０ ７ ５２

３５ ８０ １７ ２８ ７３ １０ ３３ ７８ １５

２６ ４４ ６２ １９ ３７ ５５ ２４ ４２ ６０

７１ ８ ５３ ６４ １ ４６ ６９ ６ ５１

　　九宫阵和九九图也有不同的特性：
九宫阵的游戏规则是由数字１至９组成。每行每列和每个小九宫图都包含数字１至９，

且数字不重复。
九九图的游戏规则是由数字１至８１组成，数字不重复。每行每列和两条对角线的各数字

之和都相等，满足幻方特性，即九阶幻方。
一般都认为九宫阵游戏比九九图容易，九九图学理性强，不易普及推广。其实并非如此，

读者一旦掌握九九图的结构，九九图（九阶幻方）数学游戏同样是非常容易的，且更具趣味性，
也更能锻炼人们的逻辑思维能力。

“异曲同工”的妙处是对两者趣味数学最好的描述了。

结束语　　　

综合上述，本书也可以说是《九宫阵的奥秘》的姊妹篇，取名为《九九图秘诀》。在中国古典
武侠小说中，提到某种武功秘籍，就是指某种秘传的高超武功套路，谁掌握了这套武功，谁就是
武林中的杰出人物。那么，读者掌握了《九九图秘诀》的精髓，又怎样呢？你已经和七百多年前

１１前　　言



的南宋数学家杨辉一样成为名家了，也是现代九九图（九阶幻方）的玩家高手了。你读完这本
书，不仅学会了九九图（九阶幻方）的数学游戏，而且懂得了编写这项数学游戏的奥秘之处。
撰著本书，目的是为了弘扬中华传统文化，提高全民素质修养。

作者　金丕龄
２００８年４月
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１．“洛书”九宫图

“洛书”九宫图中数字１至９的排列顺序有它一定的轨迹，即九宫飞星图的顺飞规律。如
下图所示：

“洛书”九宫图所示每行每列及两条对角线的各数字之和都相等，均为１５，即三阶幻方。
此外，将“洛书”九宫图每旋转９０°所得到的其余三个九宫图也都满足上述条件，图示于下：

上述九宫图也就是三阶幻方方阵图的起始。

３一、九九图的结构与破解
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