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总   序

随着我国社会主义市场经济体制的逐步建立 ,经济体制改革不断深化 ,能

掌握市场经济的一般规律 ,熟悉其运行规则 ,而又了解中国企业实情的经济管

理人才短缺的矛盾也就更加尖锐地暴露出来 .近几年来 ,为适应这一需要 ,以

培养企业经营管理战略后备人才为目标的 MBA 得到极为迅速的发展 .

为了确保我国 MBA 健康有序地发展 , 在教育部高校学生司和国务院学

位办公室的直接领导下 ,全国 MBA教育指导委员会设计了 MBA 入学联考方

案 ,并从 1997 年开始实施全国 MBA 入学联考 .1998 年又开通了主要面向国

有大中型企业管理干部的“企业管理干部在职攻读 MBA 学位”的渠道 ,组织

了相近的全国联考 ,有数万人参加了 1999 年的考试 .全国联考提高了考试的

质量 ,规范了考试的要求 ,促进了考生之间的竞争 .

清华大学经济管理学院辅导的考生在全国 MBA 入学联考以来 , 连续取

得各科总平均第一和多数单科第一的好成绩 .在刚刚结束的 2002 年全国工商

管理硕士 ( MBA)招生联考中 , 报考我校的考生总成绩在全国名列首位 .这也

是自 1997 年我国实行 MBA联考以来 ,我校第 6 次夺得第一名 .

2002 年报考我校的考生为 4482 人 ,实际参加考试者达 3620 人 .在联考

的 4 张试卷中 ,报考我校的考生在我校语文和逻辑、数学、英语课程上的总成

绩均居第一位 ,管理课程的总成绩位居第二 .四门课程的总成绩和平均成绩 ,

也位居全国第一 .为了帮助应考人员更好地准备入学考试 ,清华大学出版社组

织近年来参加考前辅导的有关专家教授编写了《MBA 联考清华辅导教材》,

共分《英语》、《数学》、《语文》、《逻辑》、《管理》五册 .

这套辅导教材充分体现了《MBA 考试大纲》的要求 ,作者本着确保工商

管理硕士生入学考试的信度和效度 ,既反映工商管理专业的特点 ,又有利于有

实践经验的中青年管理干部入学 ,促进工商管理教育的发展的精神 ,编写了本

套辅导教材 .

本套辅导教材考虑了应试人员的不同专业背景 ,注意侧重提高应试人员
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的逻辑思维能力 ,汉语和英语的阅读、表达及运用能力 ,抽象概括能力 ,空间想

象能力 ,基本运算能力 ,以及运用基本知识分析和解决实际管理问题的能力 .

本丛书包含了大量的例题和习题 ,训练应试人员在理解理论要点的基础上 ,提

高分析和解题能力 .本丛书包含了以往联考的试题分析 ,并附有模拟试题和题

解 ,帮助应试人员进行自我训练和自我检验 .

最后 ,本书的顺利出版要感谢清华大学经济管理学院教学办公室主任程

佳惠教授所做大量的组织工作 ,要感谢清华大学出版社 ,更要感谢各位作者所

付出的辛勤劳动 .

清华大学经济管理学院副院长

陈章武
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前   言

  为了帮助报考工商管理硕士 ( MBA)的考生能更全面、更准确地理解和掌

握由全国 MBA 教育指导委员会制定的《MBA 联考考前辅导教材》数学考试

大纲的要求 ,在考前系统复习有关的数学知识 ,编写了本书 .

全书按照考试大纲的要求分为初等数学、微积分、线性代数、概率论和随

机变量五部分 ,每部分都紧扣数学考试大纲的要求 ,按考试内容及要求分节 ,

每节先将有关概念、公式及定理总结归纳成条 ,然后举出典型例题及经典规范

解法 ,重视总结例题的分析方法及技巧 ,对容易出错或容易混淆的概念及性质

还特别提出考生应注意的问题 .每节配有相当数量的练习题及练习题参考答

案 .为提高考生应试能力 ,本书附有 3 套模拟题 .另外 ,本书还附有 1999 年、

2000 年、2001 年、2002 年四年的全国攻读工商管理硕士学位研究生联考数学

试题及答案 ,供考生分析、了解入学考试的命题结构及发展动向 .

参加编写本书的专家、教授都是清华大学教师 .自 1997 年设置全国联考

以来 ,他们连续 5 年参加清华大学考前辅导工作 ,对数学考试大纲理解深刻 ,

具有丰富的辅导经验 .清华大学的 MBA入学考试 ,数学科目平均成绩五年蝉

联全国第一名 .本书由邵光砚编写初等数学 (第 1 章 ) ,赵衡秀、吴洁华编写微

积分 (第 2 章 ) ,程佳惠编写线性代数 (第 3 章 ) ,钱小军编写概率论 (第 4～5

章 ) .本书既可供考生自学参考 ,也可作为教师辅导用书 .

由于作者水平所限 ,书中缺点与错误之处 ,恳请读者批评指正 .

编者  于清华园

·Ⅲ·



目   录

第 一 部 分

1  初等数学 3⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  1. 1  充分条件  绝对值和平均值 3⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 1. 1  充分条件 3⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 1. 2  绝对值的定义与性质 3⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 1. 3  绝对值的几何意义 3⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 1. 4  绝对值运算的规则 4⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 1. 5  平均值 4⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 7⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 9⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  1. 2  比与比例 ,整式与分式的运算和二项式定理 9⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 2. 1  比的定义和性质 9⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 2. 2  比例 9⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 2. 3  正反比例 10⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 2. 4  整式与分式的运算 10⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 2. 5  二项式定理 11⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 16⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 19⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  1. 3  方程和方程组 19⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 3. 1  一元一次方程 19⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 3. 2  一元二次方程 19⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 3. 3  二元一次方程组 20⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 26⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 29⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  1. 4  不等式和不等式组 29⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 4. 1  不等式 (组 )的解集及解不等式 (组 ) 29⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 4. 2  一元一次不等式(组 )及其解法 30⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 4. 3  一元二次不等式及其解法 30⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 4. 4  含有绝对值的不等式的解法 31⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 38⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 40⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

·Ⅴ·



  1. 5  数列 40⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 5. 1  基本概念 40⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 5. 2  等差数列 41⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 5. 3  等比数列 41⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 46⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 48⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  1. 6  简单几何图形 48⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 6. 1  两条直线的位置关系 48⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 6. 2  三角形 49⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 6. 3  四边形与圆 50⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    1. 6. 4  空间几何体 51⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 55⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 57⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

第 二 部 分

2  微积分 61⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  2. 1  一元函数微积分学预备知识 61⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 1. 1  函数 61⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 1. 2  极限 64⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 1. 3  函数的连续性 66⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 (函数部分 ) 71⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 (极限与连续部分 ) 72⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 (函数部分 ) 73⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 (极限与连续部分) 73⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  2. 2  导数与微分 73⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 2. 1  导数的概念 73⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 2. 2  导数可导与连续的关系 74⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 2. 3  导数的运算、高阶导数 75⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 2. 4  微分 77⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 2. 5  函数的增减性、极值、最大最小值 77⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 2. 6  函数图形的凹性、拐点及其判定 78⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 2. 7  相关变化率问题 79⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 (导数与微分部分 ) 96⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 (导数应用部分 ) 100⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 (导数与微分部分) 104⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 (导数应用部分 ) 106⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  2. 3  不定积分与定积分 107⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 3. 1  原函数、不定积分概念 107⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

·Ⅵ·

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com



    2. 3. 2  不定积分的基本性质 108⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 3. 3  不定积分的基本积分法 108⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 3. 4  定积分的概念与基本性质 108⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 3. 5  变限的定积分与牛顿-莱布尼兹公式 110⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 3. 6  定积分的几何应用之一———计算平面图形的面积 110⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 3. 7  无穷限的广义积分 111⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 (不定积分部分 ) 129⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 (定积分及其应用部分 ) 131⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 (不定积分部分 ) 135⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 (定积分及其应用部分) 136⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  2. 4  多元函数微分学 137⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 4. 1  多元函数概念、偏导数概念及计算 137⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 4. 2  全微分 (以二元函数 z = f ( x , y)为例) 140⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 4. 3  复合函数的微分法 141⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 4. 4  隐函数的微分法 142⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    2. 4. 5  二元函数的极值 143⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 153⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 157⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

第 三 部 分

3  线性代数 161⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  3. 1  行列式 161⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 1. 1  n阶行列式的“递归”定义 161⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 1. 2  行列式的性质 161⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 1. 3  行列式按行 (列 )展开 163⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 1. 4  几种特殊行列式的计算 163⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 1. 5  克莱姆法则 164⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 176⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 180⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  3. 2  矩阵 181⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 2. 1  矩阵的定义 181⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 2. 2  矩阵的运算及其运算律 182⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 2. 3  几种特殊矩阵 183⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 2. 4  初等变换与初等矩阵 185⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 2. 5  逆矩阵 186⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 196⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 199⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  3. 3  n维向量 201⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

·Ⅶ·



    3. 3. 1  向量的定义及运算 201⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 3. 2  向量的线性关系 202⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 3. 3  向量的线性组合 203⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 3. 4  向量组的秩 204⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 210⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 212⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  3. 4  线性方程组 213⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 4. 1  线性方程组的矩阵形式 213⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 4. 2  线性方程组解的判定定理 214⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3. 4. 3  线性方程组解的结构 214⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 226⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 229⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  3 .5  矩阵的特征值与特征向量 232⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3 .5 .1  特征值与特征向量定义 232⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3 .5 .2  特征值与特征向量的求法 232⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    3 .5 .3  特征值与特征向量的性质 233⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 238⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 239⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

第 四 部 分

4  概率论 245⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  4. 1  随机事件及其运算 245⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 1. 1  随机现象 245⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 1. 2  随机试验 245⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 1. 3  随机事件 245⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 1. 4  样本空间 246⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 1. 5  事件之间的关系及其运算 246⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 251⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 253⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  4. 2  事件的概率及其性质 253⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 2. 1  古典概型试验 253⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 2. 2  概率的统计定义 254⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 2. 3  概率的公理化定义 254⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 2. 4  古典概率 254⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 2. 5  概率的基本性质 254⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 2. 6  概率的广义加法公式 255⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 260⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 262⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

·Ⅷ·



  4. 3  条件概率与乘法公式 265⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 3. 1  条件概率 265⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 3. 2  条件概率的性质 265⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 3. 3  乘法公式 265⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 269⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 270⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  4. 4  事件的独立性及独立试验序列概型 272⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 4. 1  事件的独立性 272⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 4. 2  事件独立性的性质 272⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 4. 3  独立试验序列概型 272⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 274⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 276⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  4. 5  全概率公式与贝叶斯公式 276⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 5. 1  全概率公式 276⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    4. 5. 2  贝叶斯公式 276⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 280⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 281⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

第 五 部 分

5  随机变量 285⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  5. 1  随机变量及其分布 285⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 1. 1  随机变量的概念 285⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 1. 2  离散型随机变量及其分布 285⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 1. 3  连续型随机变量的概率分布 285⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 1. 4  随机变量的分布函数 286⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 1. 5  随机变量函数的分布 287⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  5. 2  常见的随机变量 293⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 2. 1  常见的离散型随机变量 293⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 2. 2  几种连续型随机变量 294⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 301⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 302⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  5. 3  随机变量的数字特征 303⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 3. 1  随机变量的数学期望及其性质 303⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 3. 2  方差及标准差 305⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  5. 4  常见随机变量的数学期望和方差 310⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 4. 1  0—1 分布 310⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 4. 2  二项分布 311⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 4. 3  泊松分布 311⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

·Ⅸ·



    5. 4. 4  均匀分布 311⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 4. 5  指数分布 311⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    5. 4. 6  正态分布 311⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题 317⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

    练习题参考答案 318⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

模拟试题一 320⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  模拟试题一参考答案 324⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

模拟试题二 325⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  模拟试题二参考答案 329⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

模拟试题三 330⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  模拟试题三参考答案 334⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

附录 A  1999年全国攻读工商管理硕士学位研究生联考数学试题 335⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  附录 A 参考答案 339⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

附录 B  2000年全国攻读工商管理硕士学位研究生联考数学试题 347⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  附录 B参考答案 350⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

附录 C  2001年全国攻读工商管理硕士学位研究生入学考试数学试题 359⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  附录 C参考答案 362⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

附录 D  2002年全国攻读工商管理硕士学位研究生入学考试数学试题 370⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  附录 D 参考答案 373⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

附录 E  1999年全国在职攻读工商管理硕士学位联考数学试题 377⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  附录 E参考答案 380⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

附录 F  2000年全国在职攻读工商管理硕士学位联考数学试题 385⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  附录 F 参考答案 388⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

附录 G  2001年全国在职攻读工商管理硕士学位联考数学试题 397⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

  附录 G 参考答案 400⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯

·Ⅹ·

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com



第
一
部
分



1  初 等 数 学

1.1  充分条件  绝对值和平均值

考试内容与要求 :

1.1.1  充分条件

“若 A成立 ,则 B成立”是真命题 ,则说 A 是 B 的充分条件 .它表明 : 条件 A 的成立

充分保证了结论 B 的成立 .

例如 :“若∠1 和∠2 是对顶角 ,则∠1 =∠2”是真命题 ,这里“∠1 和∠2 是对顶角”是

“∠1 =∠2”的充分条件 .

又如 :“若∠1 =∠2 ,则∠1 和∠2 是对顶角”是假命题 ,这里“∠1 = ∠2”不是“∠1 和

∠2 是对顶角”的充分条件 .

当 A是 B 的充分条件时 ,也称对于 B的成立 , A具备了充分性 ;当 A 不是 B 的充分

条件时 ,也称对于 B的成立 , A 不具备充分性 .

1.1.2  绝对值的定义与性质

实数 a的绝对值定义为 : | a | =
 a   ( a≥0 ) ,

- a   ( a< 0 ) .

性质 : | a |≥0 ; | a | = 0�� a= 0; | a | = | - a | .

1.1.3  绝对值的几何意义

实数 a的绝对值就是数轴上实数 a所对应的点到原点的距离 ,如图 1-1 所示.

1-1

因此 ,适合不等式 | x | < a( a > 0 )的所有实数 x所对应的就是全部与原点距离小于 a

的点 ,即 : | x | < a�� - a< x < a, ( a > 0 ) .

同理可得 : | x | > a�� x < - a或 x > a, ( a > 0) .
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1.1.4  绝对值运算的规则

(1 ) | a | - | b|≤ | a±b |≤ | a | + | b| ;

(2 ) | a·b| = | a |· | b | ;

(3 )
a
b

=
| a |
| b |

, ( b≠0) .

1.1.5  平均值

(1 ) 算术平均值 : 设 n个数 x1 , x2 ,⋯ , xn ,我们称

x =
x1 + x2 + ⋯ + xn

n

为这 n个数的算术平均值. 简记为 x =
∑

n

i = 1

xi

n
.

(2 ) 几何平均值 : 设 n个数 x1 , x2 ,⋯ , xn ,我们称

xg =
n

x1 x2⋯ xn

为这 n个的几何平均值. 简记为 x g =
n

∏
n

i = 1
xi.

当 n为偶数时 , xi > 0 ( i = 1 , 2 , 3 ,⋯ , n) .

例题分析 :

例 1. 求适合下列条件的所有 x的值 :

(1 ) | x - 3 | = 8;

(2 ) | x - 3 | < 8;

(3 ) | x - 3 |≥8.

解 : ( 1) 由绝对值定义 ,得

x - 3 = 8 或 x - 3 = - 8 ,

∴  x = 11 或 x = - 5.

注意 : 也可以由绝对值的几何意义 ,在数轴上找出与 3 所对应的点距离是 8 的两个

点对应的实数.

(2 ) 由绝对值的几何意义 ,得

- 8 < x - 3 < 8 ,

∴  - 5 < x < 11 .

(3 ) 由绝对值的几何意义 ,得

x - 3≤ - 8 或 x - 3≥8 ,

∴  x≤ - 5 或 x≥11 .

注意 : 解 ( 2) , ( 3 )时 , 也可以根据绝对值的定义化去不等式中的绝对值符号 , 即当
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x - 3≥0 时 , | x - 3 | = x - 3 ;当 x - 3 < 0 时 , | x - 3 | = - ( x - 3 ) = 3 - x,将已知不等式化

为两个不等式组.

例 2. 若 | a - 30 | + b + 40 + ( c - 10 )
2

= 0 ,求 a + b+ c的值.

解 : 由绝对值、算术根、完全平方数的性质可知 : 等式左边的三项均为非负数 . 要使

它们的和为零 ,它们每一项都必须为零. 故得

| a - 30 | = 0 ,

b+ 40 = 0 ,

( c - 10)
2

= 0 .

解得 a= 30 , b= - 40 , c = 10 .

∴  a+ b+ c = 0 .

例 3. 设 | x - 3 | + | y + 4 | = 1 ,求满足此等式的整数 x和 y 的值.

解 : ∵  x和 y 都是整数 ,且 | x - 3 |≥0 , | y + 4 |≥0 ,

∴  | x - 3 |和 | y + 4 |都是非负整数 ,而和为 1 的两个非负整数只能是 0 和 1.

∴  
| x - 3 | = 1 ,

| y + 4 | = 0 .
或

| x - 3 | = 0 ,

| y + 4 | = 1 .

解得如下四组解 :

x1 = 4 ,

y1 = - 4 ;
 

x2 = 2 ,

y2 = - 4;
 

x3 = 3 ,

y3 = - 3;
 

x4 = 3 ,

y4 = - 5 .

例 4. 某班学生共 40 人 ,期中数学考试成绩统计如下 (见表 1-1) :

  表  1-1  

成绩 90～100 �80～89 °70～79 Z60～69 �50～59 ®

人数 12 ª18 T5 ç0 ‘5 ;

问该班期中数学考试平均成绩不会低于多少分 ?

解 : 以每个分数段的最低分计算平均值 ,即

x =
90×12 + 80×18 + 70×5 + 50×5

40
= 78 .

答 : 平均成绩不会低于 78 分.

例 5. 将一条长为 a的线段截成长为 x 和 a - x 的两条线段 ,使 x恰是 a 与 a - x 的

几何平均值. 我们称对任意一个量 a的这种分割为黄金分割. 试求 x.

解 : 由已知 ,得 x = a( a - x) ,两边平方 ,整理得

x2 + ax - a2 = 0 ,

∴  x =
- 1± 5

2
a,舍去负值 ,
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∴  x =
- 1 + 5

2
a≈0.618 a.

例 6. 充分性判断 :

判断所给出的条件能否充分支持题干中陈述的结论 .阅读各小题的条件①和②后选

择

A . 条件①充分 ,但条件②不充分

B . 条件②充分 ,但条件①不充分

C . 条件①和②单独都不充分 ,但条件①和②联合起来充分

D . 条件①充分 ,条件②也充分

E .条件①和②单独都不充分 ,条件①和②联合起来也不充分

(1 ) x≤ - 2 或 x≥2 成立 .

  ① | x - 1 | = 1 .

  ② x是 2 与 10 的算术平均值 .

(2 )
1

| a + b|
=

1
| | a | - | b| |

成立 .

  ① a2≠ b2 .

  ② a与 b符号相反 .

解 : ( 1) 由条件①得 : x - 1 =±1 ,

∴  x = 2 或 x = 0 ,

当 x = 0 时 ,显然 x≤ - 2 或 x≥2 不成立 .

∴  条件①不充分 .

由条件②得 x =
2 + 10

2
= 6 ,  ∵  6≥2 ,

∴  x≤ - 2 或 x≥2 成立 .

∴  条件②充分

此题应选 B .

(2 ) 条件①显然不充分 .

由条件②可保证 | a + b | = | | a | - | b | |成立 ,但当 a = - b时 , | a + b| = | | a | - | b | | =

0 ,式子
1

| a + b|
和

1
| | a | - | b | |

均无意义 ,故不成立 .

∴  条件②也不充分 .

将条件①与②联合起来 ,可得出 a≠ - b,且 | a + b | = | | a | - | b | |成立 ,又 | a + b | =

| | a | - | b| |≠0 ,

∴  
1

| a + b|
=

1
| | a | - | b | |

成立。

∴  条件①和②联合起来充分 .
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此题应选 C .

解题要点 :

1. 含有绝对值的式子的变形关键是化去式中绝对值符号 ,常用方法有以下三种 :

方法一 : 确定 (或讨论 )绝对值号内式子的符号 ,依绝对值定义 ,化去绝对值符号.

如 : | x - 3 | > 8 化为 :

x - 3≥0 ,

x - 3 > 8 .
或

x - 3 < 0 ,

- ( x - 3) > 8 .

方法二 : 依绝对值的几何意义 ,化去绝对值符号.

如 : | x - 3 | > 8 ,表示 ( x - 3 )的值在数轴上对应的点与原点的距离大于 8 ,因此这些

点必位于 + 8 和 - 8 所对应点之外. 故有

x - 3 < - 8  或  x - 3 > 8.

方法三 : 当 a∈ R时 ,有 | a |
2

= a
2

,故可用平方的方法化去绝对值符号 .

如 : | x - 3 | = 8 两边平方 ,整理得

x2 - 6 x - 55 = 0 ,  即 ( x - 11) ( x + 5 ) = 0 ,

∴  x = 11 或 x = - 5.

2. 在求平均值时 ,应首先明确是求哪几个数的平均值 ,否则极易出错 .

如 : 某年级共有三个班 ,考试后各班平均分统计如下 :

一班 : 40 人 ,平均分 80 分 ,

二班 : 35 人 ,平均分 82 分 ,

三班 : 42 人 ,平均分 78 分.

把年级平均分计算为
80 + 82 + 78

3
= 80 是错误的 . 这是因为 ,年级平均分是全年级

117 人所得的 117 个分的算术平均值. 正确计算如下 :

x =
80×40 + 82×35 + 78×42

40 + 35 + 42
= 79.

注意 : 本教材中的充分性判断题中的 A , B, C, D, E 五个选项的含义 ,均规定为 :

A . 条件①充分 ,但条件②不充分

B . 条件②充分 ,但条件①不充分

C . 条件①和②单独都不充分 ,但条件①和②联合起来充分

D . 条件①充分 ,条件②也充分

E .条件①和②单独都不充分 ,条件①和②联合起来也不充分

凡不再注明处 ,均以此为准 .

练  习  题

1. 若 | x - 3 | = 3 - x,则 x的取值范围是
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