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专题一 三角形

第1讲　全等三角形

一、全等图形的概念
能够完全重合的两个图形称为全等图形.
全等图形的形状和大小都相同，这是全等图形的特征，只是形状相同而大小不同，或者面积相等但形状

不同的两个图形都不是全等图形.
二、全等图形的性质及应用
1.性质：全等图形的形状和大小都相同.
2.应用：
(1)若事先知道两个图形全等，可得它们的大小相同，即知道其中一个的面积可知另一个的面积.
(2)可作为判断两个图形全等的依据，先看它们的形状是否相同，再看大小是否相等.

三、全等三角形的概念
能够完全重合的两个三角形叫做全等三角形.

四、全等三角形的表示方法
符号“≌”读作“全等于”，如△ABC和△A′B′C′全等，表示为△ABC≌△A′B′C′.
注意：在写两个三角形全等时，通常把对应顶点的字母写在对应位置上，这样容易写出对应边、对应角.

例如，△ABC与△DFE 全等，其中点A 与点D，点B 与点F，点C 与点E 是对应顶点，记作“△ABC≌
△DFE”，而不写作“△ABC≌△EFD”.
五、全等三角形的性质

性质：全等三角形的对应边相等，对应角相等.
如图，∵△ABC≌△A′B′C′，
∴∠A＝∠A′，∠B＝∠B′，∠C＝∠C′，
AB＝A′B′，AC＝A′C′，BC＝B′C′.

六、对应边与对边、对应角与对角的区别
对应边、对应角是对两个三角形而言的，指两条边、两个角的关系；而对边、对角是对同一个三角形中边

和角的关系而言的，对边是指角的对边，对角是指边的对角.
七、找对应边、对应角通常有以下几种方法
1.全等三角形对应角所对的边是对应边，两个对应角所夹的边是对应边.
2.全等三角形对应边所对的角是对应角，两条对应边所夹的角是对应角.
3.有公共边的，公共边是对应边.
4.有公共角的，公共角是对应角.
5.有对顶角的，对顶角是对应角.
6.两个全等三角形中一对最长边(或最大角)是对应边(或对应角)，一对最短边(或最小角)是对应边(或

对应角).
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(例1)

　如图，已知AC∥BD，EA，EB 分别平分∠CAB，∠DBA，边CD 过点E.求证：
AB＝AC＋BD.

证明：在AB上截取AF，使AF＝AC，连结EF，则△ACE≌△AFE，∴∠AFE
＝∠C.由于∠C与∠D互补，∠AFE与∠BFE互补，∴∠BFE＝∠D.∵∠FBE＝∠DBE，BE＝
BE，∴△FBE≌△DBE，∴BF＝BD.从而可得AB＝AC＋BD.

(例2)

　如图，在△ABC中，AC＝BC，∠ACB＝90°，AD 平分∠BAC，BE⊥AD 交AC 的
延长线于点F，且点E 为垂足，则结论：①AD＝BF；②CF＝CD；③AC＋CD＝
AB；④BE＝CF；⑤BF＝2BE，其中正确结论的个数是 (　　)
A.1个 B.2个 C.3个 D.4个

答案：D　解析：在△ACD和△BCF中，∵AC＝BC，∠ACB＝∠BCF＝90°，又∵AE⊥BF，∴∠CAD
＋∠CDA＝∠BDE＋∠CBF＝90°.∵∠CDA＝∠BDE，∴∠CAD＝∠CBF，∴△ACD≌△BCF
(ASA)，∴AD＝BF，CD＝CF.∵AD平分∠BAC，∴∠BAE＝∠FAE.∵∠AEB＝∠AEF＝90°，AE
＝AE，∴△ABE≌△AFE(ASA)，∴AB＝AF，BE＝EF，∴AC＋CD＝AC＋CF＝AF＝AB，BF＝2BE.

而图中BE≠CF，否则∠CBF＝30°，而题设中没有这样的条件.综上可知①②③⑤正确，④不
正确，应选D.

　如图，已知△ABC为等腰直角三角形，∠BAC＝90°，点E，F是BC 边上的两点，且∠EAF＝45°.

(例3)

求证：BE2＋CF2＝EF2.

证明：过点C 作CD⊥BC，且CD＝BE，连结 AD，FD，∵AB＝AC，∠B＝
∠ACB＝∠ACD＝45°，∴△ABE≌△ACD，∴AE＝AD，∠EAD＝∠BAC＝
90°.∵∠EAF＝45°，∴∠FAD＝45°，∴∠EAF＝∠FAD，∴△AEF≌△ADF，
∴EF＝DF，∴在Rt△DFC中，FC2＋DC2＝FD2，即BE2＋CF2＝EF2.

(例4)

　如图，在△ABC中，∠BAC＝60°，∠ACB＝40°，P，Q分别在边BC，CA上，并且
AP，BQ分别是∠BAC，∠ABC的角平分线.求证：
(1)BQ＝CQ.
(2)BQ＋AQ＝AB＋BP.

解析：(1)∵BQ是∠ABC的角平分线，∴∠QBC＝12∠ABC.∵∠ABC＋∠ACB＋∠BAC＝180°，
且∠BAC＝60°，∠ACB＝40°，∴∠ABC＝80°，∴∠QBC＝12×80°＝40°，∴∠QBC＝∠C，∴BQ＝
CQ.
(2)延长AB至点M，使得BM＝BP，连结MP.∵∠ABC＝∠M＋∠BPM，又∵∠M＝∠BPM，
∴∠M＝∠BPM＝40°＝∠C.∵AP 平分∠BAC，∴∠MAP＝∠CAP，在△AMP 和△ACP 中，
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∵
∠M＝∠C，
AP＝AP，
∠MAP＝∠CAP，
■

■

■
■■

■■
∴△AMP≌△ACP(AAS)，∴AM＝AC.∵AM＝AB＋BM＝AB＋BP，

AC＝AQ＋QC＝AQ＋BQ，∴AB＋BP＝AQ＋BQ.

(例5)

　如图，在△ABC中，∠ABC＝60°，AD，CE分别平分∠BAC，∠ACB，且AD，CE相
交于点O.求证：AC＝AE＋CD.

证明：在AC上截取CF＝CD，连结OF.∵CE 平分∠ACB，∴∠FCO＝∠DCO.
∵OC＝OC，∴△ODC≌△OFC(SAS)，∴∠COD＝∠COF.∵∠ABC＝60°，AD，
CE分别平分∠BAC，∠ACB，∴∠AOC＝120°，∴∠COD＝60°，∴∠COF＝∠AOF＝∠AOE＝
60°.在△AEO和△AFO中，∵∠EAO＝∠FAO，∠AOE＝∠AOF，AO＝AO，∴△AEO≌△AFO
(ASA)，∴AE＝AF.∵AC＝AF＋CF，∴AC＝AE＋CD.

　如图，在△ABC中，AB＝AC＝10厘米，BC＝8厘米，点D为AB 的中点.
(1)如果点P在线段BC 上以3厘米/秒的速度由点B向点C 运动，同时，点Q在线段CA 上由点
C 向点A 运动.

(例6)

①若点Q 的运动速度与点P 的运动速度相等，则经过1秒后，△BPD 与
△CQP是否全等? 若全等，请说明理由.

②若点Q的运动速度与点P 的运动速度不相等，则当点Q的运动速度为多少
时，能够使△BPD与以C，Q，P三点为顶点的三角形全等?

(2)若点Q以②中的运动速度从点C出发，点P以原来的运动速度从点B 同时出
发，都按逆时针沿△ABC三边运动，求经过多长时间点P 与点Q 第一次在
△ABC的哪条边上相遇?

解析：(1)①∵t＝1s，∴BP＝CQ＝3×1＝3(cm).∵AB＝10cm，点D 为AB 的中点，∴BD＝
5cm.又∵PC＝BC－BP，BC＝8cm，∴PC＝8－3＝5(cm)，∴PC＝BD.又∵AB＝AC，∴∠B＝
∠C，∴△BPD≌△CQP.②∵vP≠vQ，∴BP≠CQ，又∵△BPD与以C，Q，P三点为顶点的三角形
全等，∠B＝∠C，∴BP＝PC＝4cm，CQ＝BD＝5cm，∴点P，点Q运动的时间t＝BP3 ＝

4
3(s)，

∴vQ＝CQt ＝
5
4
3
＝154(cm/s).

(2)设经过x秒后点P 与点Q 第一次相遇，由题意，得154x＝3x＋2×10，解得x＝
80
3.∴点P共运

动了803×3＝80(cm)，∵80＝2×28＋24，∴经过
80
3s点P与点Q 第一次在边AB 上相遇.

(例7)

　已知：在△AOB 和△COD 中，OA＝OB，OC
＝OD.
(1)如图①，若∠AOB＝∠COD＝60°，求证：
①AC＝BD.②∠APB＝60°.
(2)如图②，若∠AOB＝∠COD＝α，则AC
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与BD 间的数量关系式为 ，∠APB的大小为 (直接写出结果，不证明).

解析：(1)①证明：∵∠AOB＝∠COD＝60°，∴∠AOB＋∠BOC＝∠COD＋∠BOC，∴∠AOC＝
∠BOD.

在△AOC和△BOD中，
AO＝BO，
∠AOC＝∠BOD
OC＝OD，
■

■

■
■■

■■
，∴△AOC≌△BOD(SAS)，∴AC＝BD.

②证明：∵ △AOC≌ △BOD，∴ ∠OAC＝ ∠OBD，∴ ∠OAC＋ ∠AOB＝ ∠OBD＋ ∠APB，
∴∠OAC＋60°＝∠OBD＋∠APB，∴∠APB＝60°.
(2)AC＝BD，∠APB＝α.

　已知下列四个判断：
(1)有两边及其中一边上的高对应相等的两个三角形全等.
(2)有两边及第三边上的高对应相等的两个三角形全等.
(3)三角形6个边、角元素中，有5个元素分别相等的两个三角形全等.
(4)一边及其他两边上的高对应相等的两个三角形全等.
上述判断是否正确? 若正确，说明理由；若不正确，请举出反例.

解析：判断(1)(2)(3)(4)都不正确.
判断(1)的反例：如答图①，在△ABC和△AB′C 中，AH 为高，AC＝AC，BC＝B′C，AH＝

AH，但这两个三角形不全等.
判断(2)的反例：如答图②，在△ABC 和△ABC′中，AH 为高，AB＝AB，AC＝AC′，AH＝

AH，但两个三角形不全等.
判断(3)的反例：设△ABC的三边长分别为AB＝16，AC＝24，BC＝36；△A′B′C′的三边长分别为

A′B′＝24，A′C′＝36，B′C′＝54，由于△ABC与△A′B′C′的对应边成比例，故△ABC∽△A′B′C′，从而它们
有5个边、角元素分别相等：∠A＝∠A′，∠B＝∠B′，∠C＝∠C′，AC＝A′B′，BC＝A′C′，但它们不全等.

判断(4)的反例：如答图③，在△ABC 中，AD，BE 分别是边BC，AC 上的高，作∠BAF＝
∠BAC，且BF⊥AF，延长BC，FA交于点C′，则高BF＝BE，AD＝AD，又AB＝AB，但△ABC与
△ABC′不全等.

综上所述，题中四个判断都不正确.

A组

1.如图，在△ABC中，∠ABC＝45°，AC＝4，点H 是高AD 和BE 的交点，则线段BH 的长度为 (　　)
A.6 B.4 C.23 D.5
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(第1题)
　　

(第2题)
　　

(第3题)
　　

(第4题)
　　

(第5题)
2.如图，已知△ABC，求作一点P，使点P到∠A两边的距离相等，且PA＝PB，下列确定点P的方法中正确
的是 (　　)
A.P为∠A，∠B两角平分线的交点
B.P为∠A的平分线与AB 的垂直平分线的交点
C.P为AC，AB两边上的高的交点
D.P为AC，AB两边的垂直平分线的交点

3.如图是5×5的正方形网格，以点D，E 为两个顶点作位置不同的格点三角形，使所作的格点三角形与
△ABC全等，这样的格点三角形最多可以画出 (　　)
A.2个 B.4个 C.6个 D.8个

4.如图，在四边形ABCD中，对角线AC平分∠BAD，AB＞AD，则下列结论正确的是 (　　)
A.AB－AD＞BC－CD B.AB－AD＝BC－CD
C.AB－AD＜BC－CD C.AB－AD与BC－CD的大小关系不能确定

5.如图，在△ABC中，AB＝AC，D 是BC 中点，AC的垂直平分线分别交AC，AD，AB于点E，O，F，则图中
全等三角形有 (　　)
A.1对 B.2对 C.3对 D.4对

(第6题) (第7题) (第8题) (第9题) (第10题)
6.如图，已知∠C＝90°，AD为△ABC的角平分线，BC＝40，AB＝50，若BD∶DC＝5∶3，则△ADB的面积
为 .

7.如图，已知AC＝FE，BC＝DE，点A，D，B，F在一条直线上，要使△ABC≌△FDE，还需添加一个条件，这
个条件可以是 .

8.如图，已知AB＝AC，AC的中垂线DE 交AB 于点D，BC＝6，△CDB的周长为15，则AC＝ .
9.如图，将△ABC沿它的中位线MN 折叠后，点A 落在点A′处，若∠A＝28°，∠B＝120°，则∠A′NC＝

.
10.如图，已知AB∥CD，∠D＝2∠B，设AD＝a，CD＝b，则AB＝ .
11.如图，已知AP∥BC，∠PAB的平分线与∠CBA的平分线相交于点E，CE的延长线交AP 于点D，已知
AD＝4，BC＝6，求AB的长.

(第11题)
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12.如图，已知∠ABC＝90°，D是直线AB 上的一点，AD＝BC.
(1)如图①，过点A作AF⊥AB，并截取AF＝BD，连结DC，DF，CF，判断△CDF的形状并证明.
(2)如图②，E是直线BC 上的一点，且CE＝BD，直线AE，CD相交于点P，请问∠APD的度数是一个固
定的值吗? 若是，请求出它的度数；若不是，请说明理由.

(第12题)

13.如图，在Rt△ABC中，∠B＝90°，点M 在边AB 上，且AM＝BC，点N 在边BC 上，且CN＝BM，连结
AN，CM 相交于点P，求∠APM 的度数.

(第13题)

14.如图，已知AB∥CD，E是AB 的中点，CE＝DE.求证：
(1)∠AEC＝∠BED.
(2)AC＝BD.

(第14题)

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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15.如图，在四边形ABCD 中，AC平分∠BAD，过点C作CE⊥AB 于点E，并且AE＝12 AB＋AD( )，求
∠ABC＋∠ADC的度数.

(第15题)

B组

16.如图，已知点A在DE 上，点F在AB 上，且AC＝CE，∠1＝∠2＝∠3，则DE等于 (　　)
A.CD B.BC C.AB D.AE＋AC

(第16题)
　　　　

(第17题)
　　　　

(第18题)
17.如图，已知AB＝CD，AE⊥BD于点E，CF⊥BD于点F，AE＝CF，则图中的全等三角形有 (　　)
A.1对 B.2对 C.3对 D.4对

18.如图，在△ABC中，∠BAC＝90°，∠B＝2∠C，点D 在边BC 上，AD 平分∠BAC，若AB＝1，则BD 的长
为 (　　)
A.3－1 B.23－2 C.2－1 D.22－2

19.如图，已知△ABC的六个元素，则下列甲、乙、丙三个三角形中和△ABC全等的图形是 (　　)

　　　

(第19题)
A.甲、乙 B.甲、丙 C.乙、丙 D.乙

20.如图，在△ABC中，E，D分别是边AB，AC上的点，BD，CE相交于点F，AF的延长线交BC 于点H，若
∠1＝∠2，AE＝AD，则图中的全等三角形共有 (　　)
A.3对 B.5对 C.6对 D.7对

(第20题)
　　

(第21题)
　　

(第22题)
　　

(第23题)
　　

(第25题)
21.如图，在△ABC中，点D，E，F分别为BC，AD，CE的中点，若S△BFC＝1，则S△ABC＝ .
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22.如图，在△ABC 中，∠BAC 的平分线交BC 于点D，若AC＝AB＋BD，∠C＝35°，则∠B 的度数是
.

23.如图，已知∠B＝∠C，BF＝CD，BD＝CE，那么∠α与∠A的关系为 .
24.在△ABC中，AB＝5，AC＝3，则BC边上的中线AD 的长的取值范围是 .
25.如图，D 是△ABC 的边AB 上一点，DF 交AC 于点E，给出3个论断：①DE＝FE；②AE＝CE；
③FC∥AB，以其中一个论断为结论，其余两个论断为条件，可得出3个命题，其中正确的命题个数是

.
26.如图，在正方形ABCD中，点E，F分别在边AB，BC上，AF＝DE，AF和DE 相交于点G.

(第26题)

(1)观察图形，写出图中所有与∠AED相等的角.
(2)选择图中与∠AED相等的任意一个角，并加以证明.

27.如图，在Rt△ABC中，∠ABC＝90°，AB＝3，在Rt△AOC中，OA＝OC，∠AOC＝90°，连结OB，设OB＝
42，求BC的长.

(第27题)

28.如图①，在△ABC中，D，E，F分别为三边的中点，点G在边AB 上，△BDG与四边形ACDG 的周长相
等，设BC＝a，AC＝b，AB＝c.
(1)求线段BG的长.
(2)求证：DG平分∠EDF.
(3)连结CG，如图②，若△BDG与△DFG相似，求证：BG⊥CG.

(第28题)
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29.如图，在六边形ABCDEF中，AB＝BC＝CD＝DE＝EF＝FA，且∠A＋∠C＋∠E＝∠B＋∠D＋∠F.
求证：∠A＝∠D，∠B＝∠E，∠C＝∠F.

(第29题)

30.如图，D，E分别是等边△ABC的两边AB，AC上的点，且AD＝CE，BE与CD 相交于点F，求∠BFC的
度数.

(第30题)

C组

31.如图，AD是△ABC的角平分线，DE⊥AC，垂足为E，BF∥AC交ED 的延长线于点F，若BC恰好平分
∠ABF，AE＝2BF，给出下列四个结论：①DE＝DF；②DB＝DC；③AD⊥BC；④AC＝3BF，其中正确的
有 (　　)
A.4个 B.3个 C.2个 D.1个

(第31题)
　　　　

(第32题)
　　　　

(第33题)
　　　　

(第34题)
32.如图，△ABC是一个等腰直角三角形，四边形DEFG是其内接正方形，H 是正方形的对角线的交点，那
么，由图中的线段所构成的三角形中相互全等的三角形的对数为 (　　)
A.12 B.13 C.26 D.36

33.如图，△ABC为等边三角形，AD＝BE＝CF，D，E，F不是中点，连结AE，BF，CD，构成一些三角形，如果
三个全等的三角形组成一组，那么图中全等的三角形的组数是 (　　)
A.3 B.4 C.5 D.6

(第36题)

34.如图，△ABC为等边三角形，点M，N 分别在边BC，AC上，且BM＝CN，BN 与AM
相交于点Q，则∠BQM 的度数是 .

35.在△ABC中，高AD和BE 相交于点H，且BH＝AC，则∠ABC＝ .
36.如图，在正方形 ABCD 中，CE＝MN，已知∠MCE＝35°，则∠ANM 的度数是

.
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37.如图，已知BD，CE分别是△ABC中AC，AB边上的高，点P在BD 的延长线上，BP＝AC，点Q在CE
上，CQ＝AB，试探索线段AP与AQ 的关系，并说明理由.

(第37题)

38.设梯形两底边长为整数，求证：它可以分割为若干个彼此全等的三角形.

39.如图，在△ABC中，点D，E是∠ABC，∠ACB的三等分线的交点，连结DE，当∠A＝60°时，求∠BDE的
度数.

(第39题)

40.如图，在△ABC中，∠C＝90°，∠A＝α，以点C为中心将△ABC旋转θ角度到△A1B1C的位置(旋转过程
中保持△ABC的形状、大小不变)，点B恰好落在边A1B1 上，试求旋转角θ(用α表示).

(第40题)
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第2讲　等腰三角形

一、轴对称图形
1.概念：如果把一个图形沿着一条直线折叠后，直线两侧的部分能互相重合，那么这个图形叫做轴对称

图形，这条直线叫做对称轴.
2.性质：
(1)对称轴垂直平分连结两个对称点的线段.
(2)成轴对称的两个图形是全等图形.

二、等腰三角形的性质
1.等腰三角形的两腰相等.
2.等腰三角形的两个底角相等(在同一个三角形中，等边对等角).
3.等腰三角形的顶角平分线、底边上的中线和高线互相重合(简称等腰三角形三线合一).

三、等腰三角形的判定
1.如果一个三角形的两条边相等，那么这个三角形是等腰三角形.
2.如果一个三角形有两个角相等，那么这个三角形是等腰三角形(在同一个三角形中，等角对等边).

四、等边三角形的性质
1.等边三角形的三条边相等，三个内角相等且等于60°.
2.等边三角形顶角平分线、底边上的中线、底边上的高线互相重合.
3.等边三角形是轴对称图形，有三条对称轴.

五、等边三角形的判定
1.有三条边相等的三角形是等边三角形.
2.三个角都相等的三角形是等边三角形.
3.有一个角是60°的等腰三角形是等边三角形.
解与等腰三角形相关的问题，全等三角形依然是重要的工具，但更多的是思考运用等腰三角形的特殊性

质，这些性质为角度的计算、线段相等的证明、直线位置关系的证明等提供了新的理论依据.
寻找发现等腰三角形是解一些几何题的关键，判定一个三角形为等腰三角形的基本方法是：从定义入

手，证明一个三角形的两条边相等；从角入手，证明一个三角形的两个角相等.实际解题中的一个常用技巧是
构造等腰三角形，进而利用等腰三角形的性质为解题服务，常用的构造方法有：角平分线＋平行线；角平分线
＋垂线；垂直平分线；三角形中角的两倍关系.
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(例1)

　如图，△ABC是等边三角形，且∠ABE＝∠BCF＝∠CAD.求证：△DEF是等边
三角形.

证明：∵△ABC是等边三角形，∴∠BAC＝∠ABC＝∠ACB＝60°，AB＝AC＝
BC.∵∠ABE＝∠BCF＝∠CAD，∴∠BAE＝∠CBF＝∠ACD，∴△ABE≌
△BCF≌△CAD，∴∠AEB＝∠BFC＝∠CDA，∴∠DEF＝∠EFD＝∠FDE，∴△DEF 是等边
三角形(三个角都相等的三角形是等边三角形).

　将两个全等的含30°，60°角的三角板ADE和三角板ABC 如图所示放置，E，A，C三点在一条直线
上，连结BD，取BD的中点M，连结ME，MC，试判断△EMC的形状，并说明理由.

(例2)

解析：△EMC为等腰直角三角形.理由如下：连结AM，由题意得△ABD 为等
腰直角三角形，∴∠MDE＝∠MAC＝105°，得△EDM≌△CAM，∴∠DME＝
∠AMC，EM ＝MC，又∵∠DME＋ ∠EMA＝90°，∴∠EMA＋ ∠AMC＝
∠EMC＝90°，故△ECM 为等腰直角三角形.

　如图，已知在△ABC中，BO平分∠CBA，CO平分∠ACB，M，N 分别为边AB，AC上的点，MN 过

(例3)

点O 且MN∥BC，设AB＝12，AC＝18，求△AMN 的周长.

解析：∵MN∥BC，∴∠OBC＝∠BOM，∵BO平分∠ABC，∴∠OBC＝∠OBM，
∴∠BOM＝∠OBM，∴BM＝OM.同理得ON＝CN，∴AM＋MN＋AN＝AM＋
OM＋ON＋AN＝AM＋BM＋AN＋CN＝AB＋AC＝12＋18＝30.

　如图，在△ABC中，AB＝BC，M，N 为BC 边上的两点，且∠BAM＝∠CAN，MN＝AN，求∠MAC
的度数.

(例4)

解析：设 ∠BAM ＝ ∠CAN ＝α，∠MAN ＝β，∠ABC＝γ.∵MN＝AN，
∴∠AMN＝∠MAN＝β.在△ABC中，∠ABC＋∠BCA＋∠CAB＝180°，由于
∠BCA＝∠CAB＝2α＋β，∴4α＋2β＋γ＝180°.在△ABM 中，β＝α＋γ，∴4α＋
2β＋(β－α)＝180°，即3(α＋β)＝180°，∴α＋β＝60°，故∠MAC＝60°.

　(1)如图①所示，在等腰△ABC中，AB＝AC，P是BC上的一点，过点P作PD⊥AB于点D，
PE⊥AC于点E，过点C作CF⊥AB于点F.求证：PD＋PE＝CF.

(2)如图②所示，若点P在BC的延长线上，那么PD，PE和CF存在什么关系? 请写出你的
猜想并加以证明.

(例5)

(1)证 明：连 结 AP，则 有 面 积 关 系：S△ABC ＝S△ABP ＋
S△ACP.由面积公式得 AB·CF＝AB·PD＋AC·
PE.又∵AB＝AC，∴AB·CF＝AB(PD＋PE)，
∴PD＋PE＝CF.
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(2)解析：猜想“PD＝PE＋CF”.证明如下：连结AP，则有面积关系S△PAB＝S△PAC＋S△ACB，由
面积公式得AB·PD＝AC·PE＋AB·CF，又∵AB＝AC，∴AB·PD＝AB(PE＋CF)，
∴PD＝PE＋CF.

　如图，在△ABC中，∠ABC＝45°，CD⊥AB，垂足为D，BE平分∠ABC，且BE⊥AC，垂足为E，BE与

(例6)

CD相交于点F，点H 是边BC的中点，连结DH，与BE相交于点G.
(1)求证：BF＝AC.
(2)求证：CE＝12BF.
(3)CE与BG 的大小关系如何? 试说明理由.

(1)证明：∵∠ABC＝45°，CD⊥AB，∴△BDC 为等腰直角三角形，∴CD＝BD.又∵∠BDF＝
∠BEC＝90°，∠DFB＝∠EFC，∴∠DBF＝∠DCA.∵∠ADC＝∠FDB＝90°，∴△BDF≌
△CDA，∴BF＝AC.
(2)证明：∵BF平分∠ABC，∴∠ABE＝∠CBE.又∵BE⊥AC，∴∠AEB＝∠CEB＝90°.又∵BE＝BE，
∴△BEA≌△BEC，∴CE＝AE＝12AC.∵BF＝AC，∴CE＝

1
2BF.

(3)解析：连结CG.∵在等腰Rt△BDC中，点H 为BC 中点，∴DH垂直平分BC，∴BG＝CG.在
Rt△EGC中，∵EC为直角边，CG为斜边，∴CG＞CE，即BG＞CE.

(例7)

　如图，在△ABC中，∠C＝90°，∠CAD＝30°，AC＝BC＝AD.求证：BD＝CD.

证明：以CD 为边在△ADC内作等边△CDO，连结AO，则△ACO≌△ADO，
∴∠OAC＝∠OAD＝15°.∵AC＝AD，∴∠ACD＝12(180°－∠CAD)＝75°，
∴∠OCA＝∠ACD－∠OCD＝15°，∴∠OAC＝∠OCA，∴AO＝OC，∠OCA＝∠DCB＝15°.
又∵AC＝BC，OC＝DC，∴△ACO≌△BCD，∴CD＝OC＝OA＝BD.

A组

1.在直角坐标系中，O为坐标原点，已知A(1，1)，在x轴上确定点P，使△AOP为等腰三角形，则符合条件
的点P有 (　　)
A.1个 B.2个 C.3个 D.4个

2.若等腰三角形中有一个角等于50°，则这个等腰三角形的顶角的度数为 (　　)
A.50° B.80° C.65°或50° D.50°或80°

3.如图，在下列三角形中，若AB＝AC，则能被一条直线分成两个小等腰三角形的是 (　　)

(第3题)
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