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  1934年和1935年,苏联开始在圣彼得堡(旧称列宁格勒)和莫斯科举办中学数学竞赛,并
冠以数学奥林匹克的名称,1959年在布加勒斯特举办第一届国际数学奥林匹克竞赛。我国从

1985年起参加这项赛事并多次取得了优异的成绩。2006年世界奥林匹克数学竞赛协会

(WOMCC)研究决定,从2007—2008赛季开始,增加了少年级别的竞赛,即世界少年奥林匹克

数学竞赛,简称“世少赛”。该赛事旨在培养青少年对数学学习的兴趣,提高他们的数学水平以

及对数学的探索能力,为将来的学习打下坚实的基础。
我们邀请“世少赛”(中国区)选拔赛以及海峡两岸数学邀请赛的名师团队编写了这套“数

学尖子生高分题库”。这套书分为“精讲版”和“精练版”,分别从讲解加练习和巩固练习的角度

策划,具有很强的参考价值。
“精讲版”有以下三大特点:第一,设置的栏目注重讲练结合,“专题概述”栏目对每讲的重

要知识点、方法和常见题型进行了归纳;“典型例题”栏目精选了近几年新颖且典型的题目,并
给出了详细的解答思路;“思维训练”栏目精选与“典型例题”相匹配的练习题,及时巩固所学知

识;“竞赛强化”栏目精选具有一定难度的竞赛练习题,供学生挑战自我,提升数学解题能力。
第二,精选近几年中等及中等以上难度的竞赛考题,所选试题新颖且具有趣味性,增加学生对

数学学习的兴趣。第三,对书中的例题和练习都给出了详细的答案,以便于学生自学,以及老

师、家长辅导。
“精练版”为“精讲版”的配套练习,章节设置和“精讲版”一致。“精练版”有以下三大特点:

第一,各个章节的题目设置由易到难,逐步提高学生的解题能力。“双基训练”选用基础难度的

题目,立足于教材本身,通过针对性训练使学生掌握基础知识和基本技能;“能力提升”选用中

等偏上难度的题目,需要学生综合运用所学知识,灵活解题;“拓展资源”题目多为压轴题,适合

数学尖子生或者准备参加竞赛的学生研读,挑战数学高分。第二,在精选典型题目拓展提高课

内知识的同时,精选了一些新颖且具有趣味性的竞赛题,帮助学生夯实基础,备战竞赛。第三,训
练系统化,有针对性,锻炼了学生的计算能力、逻辑思维能力、抽象能力、数形结合能力等,同时答

案详细,方便学生自测,也方便家长、老师辅导。“精练版”和“精讲版”搭配使用,效果更佳。
希望本套书不仅能锻炼学生的数学思维,提高解题能力,还能为老师提供优质的辅助资料

用于教学。由于编写水平和时间有限,书中不当和错误之处在所难免,希望广大读者踊跃提

出,联系出版社改进,在此表示感谢!
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在进行小数的运算时我们常会遇到以下几种情形:
(1)

 

算式中存在两个(或多个)数,呈10倍(或100倍、1000倍等)关系;
(2)

 

算式中数字可凑成整数;
(3)

 

某两个(或几个)数相乘(或相除)得数为1(或10、100等)。

整数乘法的交换律、结合律和分配律在小数的运算中同样适用,灵活运用这些运算定律可

以使小数计算变得简单。 在计算时要多观察算式中数与数之间的联系,找出简化计算步骤的

方法。

典型例题1

简便计算:7.43×3.5+74.3×0.28+743×0.037
分析 观察7.43×3.5+74.3×0.28+743×0.037式子中,存在7.43,74.3,743三个数,

743恰好是7.43的100倍,74.3恰好是7.43的10倍,因此可以将他们化为7.43方便计算。

解 7.43×3.5+74.3×0.28+743×0.037
 =7.43×3.5+7.43×2.8+7.43×3.7
 =7.43×(3.5+2.8+3.7)

 =7.43×10
 =74.3

思维训练1

1.
 

简便计算:17.4×2×0.25+0.75×11.6×3
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2.
 

简便计算:1996×19951995.1995-1995×19961996.1996

典型例题2

简便计算:19.5-8.6-8.3+19.6-8.2-8.1+20.1-7.9-7.8+20.2-7.6+20.5
分析 观察算式,可以发现每个数字都能凑成整数的形式,方便计算。
解 19.5-8.6-8.3+19.6-8.2-8.1+20.1-7.9-7.8+20.2-7.6+20.5
 =(20-0.5)-(8+0.6)-(8+0.3)+(20-0.4)-(8+0.2)-(8+0.1)+

(20+0.1)-(8-0.1)-(8-0.2)+(20+0.2)-(8-0.4)+(20+0.5)

 =(20×5-0.5-0.4+0.1+0.2+0.5)-(8×7+0.6+0.3+0.2+0.1-0.1-0.2-0.4)

 =99.9-56.5
 =43.4

思维训练2

1.
 

简便计算:0.6+9.6+99.6+999.6+9999.6

2.
 

简便计算:100.22-0.98-8.96-79.95-9.91

典型例题3

简便计算:1.3×12.5×8×4
分析 观察算式“1.3×12.5×8×4”的特点,我们可以把“12.5”和“8”结合起来进行简便计算。
解 1.3×12.5×8×4
 =(12.5×8)×(1.3×4)

 =100×5.2
 =520

数学尖子生高分题库（精讲版）
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思维训练3

1.
 

67676767×8888.8888÷1010101÷2222.2222

2.
 

760000×0.04×0.04×0.25×0.25

典型例题4

简便计算:20×19.99-19.99×19.98+19.98×19.97-19.97×19.96
分析 灵活运用分配律,可使计算更加简便。
解 20×19.99-19.99×19.98+19.98×19.97-19.97×19.96
 =19.99×(20-19.98)+19.97×(19.98-19.96)

 =19.99×0.02+19.97×0.02
 =(19.99+19.97)×0.02
 =0.7992

思维训练4

1.
 

简便计算:20.03×20.06-20.02×20.07

2.
 

简便计算:(1+0.43+0.29)×(0.43+0.29+0.87)-(1+0.43+0.29+0.87)×
(0.43+0.29)

第 1讲　小数的简便计算
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1.
 

简便计算:6.66×3.3+6.66×6.7

2.
 

简便计算:15.26÷3.5+9.24÷3.5

3.
 

简便计算:7.2×0.2+2.4×1.4

4.
 

简便计算:4.6×57+23×8.6

5.
 

简便计算:1234×10001.0001

6.
 

简便计算:2222.222×222.2222

数学尖子生高分题库（精讲版）
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7.
 

简便计算:(12×21×45×10.2)÷(15×4×0.7×51)

8.
 

三辆汽车同时从甲站开往乙站。第一辆汽车每小时行驶40.1千米;第二辆汽车每小

时行驶40千米又10米;第三辆汽车每小时行驶40101米。请你按照到达目的地的先后顺序

排列这三辆汽车,并说明理由。

9.
 

回收站回收电池,回收一次性电池2.34万吨,锂电池比一次性电池多0.42万吨,回收

站共回收两种电池多少万吨?

10.
 

甲、乙、丙三数的和是10.43,甲、乙两数的和是6.18,甲、丙两数的和是6.75,甲、乙、
丙三数各是多少?

第 1讲　小数的简便计算

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com



6    

��
�����	

��

��
�����	

��

�M�E

在进行分数的加减运算的练习时,常用的几种解题方法如下:
(1)

 

算式里既出现分数,又出现小数时,将其化成统一的小数或分数进行加减运算;
(2)

 

从题意中选择合适的“单位1”,根据整体与部分列式计算,得出最后答案;
(3)

 

根据具体的情境列式,连加,连减,混合运算等,求出正确答案;
(4)

 

已知多样事物占全体的几分之几,且存在重复情况下,先求重复部分所占比例,再把

已知的比例减去重复部分的比例,可求出不重复部分的比例。
“纸上得来终觉浅,绝知此事要躬行”,分数加减在于多练多算。

典型例题1

小红和丁丁两人同时从两地相对而行,丁丁骑自行车每小时行1235
千米,小红骑自行车

每小时行10.5千米,经过2小时两人相遇。两地相距多少千米?
分析 本题求的是两地之间的距离,由小红和丁丁两人同时从两地相对而行可知,两地的

距离=小红所行距离+丁丁所行距离,列式可求解。

解 1235×2+10.5×2=46
1
5

(千米)

答:两地相距4615
千米。

思维训练1

1.
 

做一件上衣要用去布料7
8

米,做一条裤子要用去布料3
4

米。有一块布料,做了两件上

衣和一条裤子后还剩1
2

米,这块布料共有多少米?



7    

2.
 

甲、乙两车同时出发在距离为200千米的公路上相向行驶,甲车每小时行驶4015
千

米,乙车每小时行驶4534
千米。经过2小时后,两车相距多少千米?

典型例题2

一块地,甲队单独耕种要4小时耕完,乙队单独耕种要6小时耕种完,两队单独耕种每小

时各可耕种这块地的几分之几? 两队一起耕种这块地需要多长时间耕完?

分析 将这块地视为单位“1”。甲队每小时可耕种1÷4=14
,乙队每小时可耕种1÷6=

1
6

,两队一起耕种=14+
1
6=

5
12

。

解 1÷4=14

1÷6=16

1÷ 1
4+

1
6  =125(时)

答:甲队每小时可耕种1
4

,乙队每小时可耕种1
6

,两队一起耕种这块地需要12
5

小时。

思维训练2

1.
 

一块地,甲拖拉机单独耕种要6小时,乙拖拉机要3小时。两台拖拉机同时耕种,需要

几小时耕完这块地的二分之一?

2.
 

甲数比乙数少五分之三,甲数是乙数的几分之几?

第 2讲　分数加减运算
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典型例题3

艳艳身高1.3米,玲玲比艳艳高1
20

米,寒寒又比玲玲矮1
50

米,玲玲和寒寒的身高各是多

少米?

分析 此题主要是把握数据之间的关系。玲玲比艳艳高1
20

米,玲玲身高为1.3+120=
27
20

(米);

寒寒又比玲玲矮1
50

米,寒寒的身高为27
20-

1
50=

133
100

(米)。

解 1.3+120=
27
20

(米)

27
20-

1
50=

133
100

(米)

答:玲玲高27
20

米,寒寒高133
100

米。

思维训练3

1.
 

油厂七月份生产豆油5214
吨,比八月份多生产13.6吨,九月份生产的豆油比七、八月

份生产的总和少28710
吨。九月份生产豆油多少吨?

2.
 

某工厂有一堆煤,第一次用去7.8吨,第二次用去6720
吨,剩下的煤比两次用去的总数

少1.5吨。剩下的煤还有多少吨?

典型例题4

一苗圃要种丁香、茉莉、郁金香三种植物,其中种的丁香和郁金香占总面积的11
16
,茉莉和

郁金香占总面积的1
2
。郁金香的面积占总面积的几分之几?

分析 分析一:把公园的总面积看成单位“1”,丁香和郁金香占总面积的11
16

,则茉莉占总

数学尖子生高分题库（精讲版）
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面积的1-1116=
5
16

,再通过茉莉和郁金香占总面积的1
2

,求出郁金香占总面积的比例。

分析二:把公园的总面积看成单位“1”;1116+
1
2

表示1丁香+1茉莉+2郁金香所占比例。

又公园的总面积=1丁香+1茉莉+1郁金香=1,那么郁金香=1116+
1
2-1=

3
16

。

解 解法一:1
2-1-

11
16  =316或11

16-1-
1
2  =316

解法二:11
16+

1
2-1=

3
16

答:郁金香的面积占总面积的3
16

。

思维训练4

1.
 

有一块面积为5公顷的地,打算种蔬菜、小麦和果树。用总面积的2
3

种蔬菜和小麦,用

总面积的2
5

种蔬菜和果树。蔬菜占总面积的几分之几?

2.
 

跳跳花五天的时间看完《数学的故事》,第一、二天看了这本书的8
15
,第二、三天看了这

本书的7
15
,第二、三、四、五天看了这本书的4

5
。问第三天看了这本书的几分之几?

0B��

1.
 

下面各图中,(  )中的阴影部分不能用1
4

表示。

第 2讲　分数加减运算
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A. B. C. D.

2.
 

今年的产量比去年增加1
5

就是(  )。

A.
 

今年产量是去年的1
5        B.

 

去年产量是今年的1
5

C.
 

今年产量是去年的1+15  D.
 

今年产量是去年的1-15  
3.

 

把一根绳子连续对折4次,每一小段是全长的 。

4.
 

要使4
a

是最简真分数,同时6
a

是假分数,a应取 。

5.
 

在下面的等式中,填入不同的整数使等式成立。

1
3=

1
(  )+

1
(  )

6.
 

计划将一块地的7
9

种草,剩下的种花,种花的面积比种草的面积少占这块地

的 。

7.
 

把30个同样大小共重3千克的苹果平均分给6个孩子,每人分得几个? 每人分得多

少千克的苹果? 每人分得全部苹果的几分之几?

8.
 

人们在日常生活中产生的垃圾叫作生活垃圾,通常会回收纸张、废金属、玻璃、塑料这

四种生活垃圾。在一次回收垃圾时,纸张和废金属共占回收垃圾的1
2
,纸张和玻璃占回收垃圾

的2
5
,纸张和塑料占回收垃圾的1

4
,那么纸张占回收垃圾的几分之几?

数学尖子生高分题库（精讲版）
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在已经学习了整除的性质和能被特殊数字整除的数的特征的基础上,数的整除问题的主

要题型有以下几类:
(1)

 

根据数的整除特征,填写漏掉的数字;
(2)

 

通过整除的性质进行逻辑推理;
(3)

 

数的整除问题在日常生活中的运用。

典型例题1

在□里填上适当的数字,使得七位数□7358□□能分别被9,25和8整除。

分析 这类题目要先看几个除数之间的关系,比如该题中,由能被9,25和8整除的数的

特征,很难推断出这个七位数,但是9,25和8是两两互质的,由整除的性质(3)推知,七位数

□7358□□能被9,25和8的乘积整除。

解 因为9,25,8两两互质,由整除的性质(3)知,七位数能被9×25×8=1800整除,所以

七位数的个位,十位都是0;再由能被9整除的数的特征推知首位数应填4。这个七位数

是4735800。

思维训练1

1.
 

九位数8765□4321能被21整除,求中间□中的数字。
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2.
 

某个七位数1993□□□能同时被2,3,4,5,6,7,8,9整除,那么它的最后三位数字依次

是多少?

典型例题2

试问,能否将由1至100这100个自然数排列在圆周上,使得在任何5个相连的数中,都
至少有两个数可被3整除? 如果回答“可以”,则只要举出一种排法;如果回答“不能”,则需给

出说明。
分析 根据题意,可采用假设的方法进行分析,100个自然数任意的5个数相连,可以分

成20个组,使得在任何5个相连的数中,都至少有两个数可被3整除,那么会有40个数是3
的倍数,事实上在1至100的自然数中只有33个数是3的倍数,所以不能。

解 假设能够按照题目要求在圆周上排列所述的100个数,按照排列顺序将它们每5个

分为一组,可得20组,其中每两组都没有共同的数,于是,在每一组的5个数中都至少有两个

数是3的倍数。从而一共会有不少于40个数是3的倍数。但事实上在1至100的这100个

自然数中只有33个数是3的倍数,与假设相矛盾,所以不能。

思维训练2
能不能将从1到9的各数排成一行,使得任意相邻的两个数之和都能被3整除?

典型例题3

找出四个互不相同的自然数,使得其中任何两个数,它们的和总可以被它们的差整除,如
果要求这四个数中最大的数与最小的数的和尽可能的小,那么这四个数里中间两个数的和是

多少?
分析 如果最小的数是1,则和1一起能符合“和被差整除”这一要求的数只有2和3两个

数,因此最小的数必须大于或等于2。我们先考查2、3、4、5这四个数,不符合要求,因为5+2
=7,不能被5-2=3整除。再往下就是2、3、4、6,经试算,这四个数符合要求,所以,中间两个

数的和是3+4=7。
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