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数学学科的本质是一门具有启发性的科学课程,它旨在提升学生的理科素养,培
养缜密的思维习惯,打开一个深度了解世界的大门。学习数学有利于培养好奇心、求
知欲、积极性和主动性,在思考的过程中,学生经历了“山重水复疑无路,柳暗花明又
一村”的过程,并从中寻求解决问题的方法,在“不抛弃、不放弃”的信念下收获成功的
惊喜,逐渐锻炼出勇于创新、坚韧不拔的品质。

在小学升入初中的过程中,学生的人生观、世界观、价值观逐渐形成,与此同时,
学生对于“数”的认识也变得更加全面,代表宏观的指数和代表微观的分数成为描述
大千世界更有利的武器,小数、分数、比例在解决生活中常见的经济问题、工程问题方
面起到了至关重要的作用,方程和不等式的运用更加凸显了从具象到抽象思维的进
化转变,圆和扇形则开启了曲线图形的新篇章。

本书的编写结合了实用性、创造性和启发性,旨在衔接小学和初中的课程,从计
算、数论、几何、代数思想四大板块入手,强化知识体系和打通不同教材之间的壁垒,
重点培养优秀的数学思维以及良好的书写解题习惯,以满足升学以及课程衔接的
需求。

参加本书编写的教师,都是长期在中小学教学一线工作的优秀教师,本书寓教于
乐、深入浅出、化繁为简,融合了各位老师多年的执教经验。囿于作者的水平以及编
写时间有限,不足之处在所难免,欢迎广大读者批评指正,不吝赐教。
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第 1讲　分数计算

F K % � .

一　分数的基本认识

1.分数的概念
两个正整数A、B相除,可以用分数AB表示,即A÷B=

A
B
,其中A 为分子,B

为分母。
2.分数的种类
分数形式AB

,当A<B 时,称为真分数;当A≥B 时,称为假分数。分数形式C
A
B
(A<B),称为带分数。
带分数是假分数的一种形式。非零自然数与真分数相加(负整数时与真分数相

减)所成的分数(或真分数与假分数相加减化简后的数),一般读作几又几分之几。
3.分数的基本性质
分数的分子和分母都乘以或除以同一个不为零的数,所得的分数与原分数的大

小相等。即
a
b=
a·k
b·k=

a÷k
b÷k(b≠0,k≠0)

4.最简分数
分子和分母互质的分数,叫作最简分数。如56,其中5和6互质,

5
6是最简分数。

注意:作为答案时,分数必须写成最简分数。
5.分数的约分
利用分数的基本性质,把一个分数的分子与分母的公因数约去的过程,称为约分。
6.分数的通分
利用最小公倍数和分数基本性质,将异分母的分数分别化成与原分数大小相等

的同分母的分数,这个过程叫作通分。
7.倒数的概念
1除以一个不为零的数得到的商,叫作这个数的倒数。即a的倒数是1a,

a
b的倒

数是ba
。

互为倒数的两个数的乘积为1。
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二　分数的四则运算

1.分数的加减
同分母分数相加减,分母不变,分子相加减。
异分母分数相加减,先通分,然后按照同分母分数加减法的法则进行计算。
2.分数的乘法
两个分数相乘,将分子相乘的积作积的分子,分母相乘的积作积的分母。
技巧:可以先利用分数的基本性质把各项上的分子和分母进行约分,然后再计算。
3.分数的除法
除以一个数等于乘以它的倒数。

� M 1 @

例题 1　 用适当的分数表示下列图形阴影部分的面积(每个完整的图形面积为1)。

(1)  

U����U (2) 

U����U

【答案】 (1) 1
4;(2)

  1
3

【解析】

(1) 

圆被平均分成4份,阴影部分占其中1份,故答案为14。
(2) 

长方形被平均分成6份,阴影部分占其中2份,故答案为13。
例题2　 判断大小,在( )里填上“>”“<”或“=”。
3
4( )

6
8

9
8( )1

5
8( )

5
9

【答案】 =;>;>
【解析】
6
8约分得

3
4,故答案为“=”;

9
8转化为带分数得1

1
8,故答案为“>”;

5
8和

5
9通分后

分别为4572和
40
72,故答案为“>”。
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例题3　 加减法运算。
2-14=

7
5+

3
5=

1
3+

1
4= 215+1

1
5=

【答案】 74;2;
7
12;3

2
5

【解析】

2-14=
8
4-

1
4=

7
4

7
5+

3
5=
10
5=2

1
3+

1
4=

4
12+

3
12=

7
12

215+1
1
5=(2+1)+

1
5+

1
5  =3+25=325 

或
 215+1

1
5=
11
5+

6
5=
17
5=3

2
5

例题4　 乘除法运算。
4×23=

5
12×8=

1
2×

1
3=

3
4×

2
5=

【答案】  8
3;
10
3;
1
6;
3
10

【解析】  
4×23=

8
3

5
12×8=

5
3×2=

10
3

1
2×

1
3=

1
6

3
4×

2
5=

3
2×

1
5=

3
10

例题5　 四则混合运算。
1
2+

1
2×

1
3=

4
5÷

1
2-

1
2=

1-15  ÷4×513+1÷1112= 5×17+6÷
7
3-2×

1
3-3×

1
2=

【答案】 23;
11
10;1;

47
42

【解析】
1
2+

1
2×

1
3=

1
2+

1
6=

3
6+

1
6=

4
6=

2
3

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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4
5÷

1
2-

1
2=

4
5×2-

1
2=

8
5-

1
2=
16
10-

5
10=

11
10

1-15  ÷4×513+1÷1112=1-15  ×14×513+1÷1312=45×14×513+1×1213=
1
13+

12
13=

13
13=1

5×17+6÷
7
3-2×

1
3-3×

1
2=

5
7+6×

3
7-

2
3-

3
2=

5
7+
18
7-

4
6-

9
6=
23
7-

13
6=
138
42-

91
42=

47
42

例题 6　 计算下式。
1-35128×3  +3-35128×5  +5-35128×7  +7-35128×9  +9-35128×1  
【答案】 2325128
【解析】

 1-35128×3  +3-35128×5  +5-35128×7  +7-35128×9  +9-35128×1  
=1+3+5+7+9-35128×(3+5+7+9+1)
=25×1-35128  
=25×93128
=2325128

� �@ 3

1. 

用适当的分数表示下列图形的阴影部分的面积(每个完整的图形面积为1)。

U����U   U����U

U����U U����U
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U����U U����U

U����U

2. 

判断大小,在( )里填上“>”“<”或“=”。
(1)72( )3

5
7( )

7
5 225( )

13
5

(2) 234( )3
1
4

2
3( )

3
4

3
4( )

5
6

(3) 11
9( )

5
4

9
11( )

11
13

4
7( )

16
19

(4) 3
5( )

6
11

8
27( )

12
41

33
35( )

16
17

3. 

把下面的分数约分为最简分数。
(1) 6
9=

6
12=

33
77=

26
39=

(2) 38
133=

143
1001=

92
253=

210
180=

(3) 60
144=

156
182=

111111
2002 =

142857
999999=

4. 

把下列假分数和带分数进行互换。
(1) 17
3=

23
5=

76
11=

88
7=

(2) 200
37

123
9 = 512= 423=

5. 

写出下面的数的倒数。
(1) 7→ 11→ 1

3→
1
9→

(2) 2
5→

13
6→

8
6→

77
132→

6. 

加减法运算。
(1) 2
3+

1
3= 3+23= 516-2

2
6=

(2) 317-2
4
7= 427-3

2
7=

2
3+

3
5=
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(3) 2
5+

7
10=

12
7+

7
12= 1-13-

2
3=

(4) 2
3-

5
7+

1
3-

2
7=

1
2+

1
3+

1
4=

3
4+

1
6+

5
8=

(5) 9
7-1+

1
3= 213+3

1
2+1

2
3=

(6) 1
2+

1
4+

1
8+

1
16+

1
32+

1
64= (7)112+2

1
4+3

1
8+4

1
16+5

1
32=

7. 

乘除法运算。
(1) 2
3×

3
4×2= 4×38×

2
9= 112×2=

(2) 314×3= 112×1
1
3= 212×3

1
3×1

1
5=

(3) 116×
6
19×2

5
7= 313×3×

4
9= 112÷

1
2=

(4) 4
5÷4

1
5= 4÷14÷2

2
7=

1
5÷5÷

5
7=
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(5) 4
3×

9
8÷

3
2= 412÷2

1
2×1

1
2=

(6) 1
2×

2
3×

3
4×

4
5×

5
6×

6
7×

7
8×

8
9=

(7) 1
2÷

1
4÷

1
8÷

1
16÷

1
32×

1
64×

1
128×

1
256=

8. 

四则混合运算。
(1) 314+6

2
3+1

3
4+8

1
3  ×2-720  =

(2) 24×725+
7
25×33+43÷

25
7=

(3) 124×725+18÷
25
24=

(4) 33033
5 ×17×

1
13+

7
10÷2=

(5) 229-
2
9×2+1

1
2=
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(6) 1
7×

3
5+1÷7×

1
5+

1
3×

3
10+

1
2÷3=

(7) 2125×10-3
1
3  ÷45=

(8) 325-2
2
3×

3
4  ÷415=
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第 2讲　分数与小数强化计算

F K % � .

一　循环小数化为分数的规律

纯循环小数 混循环小数

分子 循环节中的数字所组成的数
循环小数去掉小数点后的数字所组成的数与不

循环部分数字所组成的数的差

分母
n个9,其中n等于循环节所含
的数字个数

按循环位数添9,不循环位数添0,组成分母,其中
9在0的左侧

例:0.̇a=a9,0.̇ȧb=
ab
99,0.̇aḃc=

abc
999,0.ȧb=

ab-a
90 ,0.ȧḃc=abc-a990 ,0.aḃc=abc-ab900

二　常用公式

(1) 1+2+3+…+n=n×(n+1)2 ;
(2) 12+22+32+…+n2=n×(n+1)×(2n+1)6 ;
(3) 13+23+33+…+n3=1+2+3+…+n  2=n2×(n+1)24 ;
(4) 1+3+5+7+…+ 2n-1  =1+2+3+…+n-1  +n+n-1  +…+

3+2+1=n2;
(5) 

等比数列求和公式:Sn=a1q0+a1q1+…+a1qn-1=a1(q
n-1)

q-1 ;
(6) 

平方差公式:a2-b2=a+b  a-b  ;
(7) 

完全平方公式:a+b  2=a2+2ab+b2,a-b  2=a2-2ab+b2。

三　裂项

裂项法原理:分子改写,拆分裂项。
(1) “裂差”
1

n(n+1)=
1
n-

1
n+1

1
n(n+k)=

1
k
1
n-

1
n+k  
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1
n(n+1)(n+2)=

1
2

1
n(n+1)-

1(n+1)(n+2)
􀭠
􀭡

􀪁􀪁 􀭤
􀭥

􀪁􀪁

(2) “裂和”
b+a
a×b=

b
a×b+

a
a×b=

1
a+

1
b

a2+b2
a×b =

a2
a×b+

b2
a×b=

a
b+

b
a

� M 1 @

例题 1　 将下面的分数化为有限小数。
1
2=

1
4=

1
8=

1
10=

【答案】 0.5;0.25;0.125;0.1
【解析】  
1
2=0.5

1
4=0.25

1
8=0.125

1
10=0.1

例题 2　 纯循环小数与分数互换。
1
7=

2
7= 0.1·2·= 0.5·8·=

【答案】 0.1·42857·;0.2·85714·;1299;
58
99

【解析】
1
7=0.142857142857…=0.1

·42857·

2
7=0.285714285714…=0.2

·85714·

由循环小数化为分数的规律得0.1·2·=1299;0.5
·8·=5899。

例题 3　 混循环小数与分数互换。
1
6=

5
12=

0.12·= 0.74·5·= 

【答案】 0.16·;0.416·;1190;
41
55

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com


