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  数学是研究数量关系和空间形式的科学,学好数学有助于我们用科学的方法思考问题,通过

有效的途径解答问题.同学们,在小学阶段,我们已经接触了数字的加、减、乘、除及乘方运算,进
入初中,我们把数的范围、运算进一步拓展,运用适当的形式描述数字、图形等的变化规律.

当你翻开这套丛书时,你会发现,学习原来可以如此轻松、快乐! 其实数学就在我们身边,在
每一次活动,每一次游戏中,都蕴含着不少的数学知识.善于发现活动、游戏中的某些数学规律,
常常可以带给我们许许多多的快乐!

本套丛书根据国家课程标准的要求,结合7~9年级教材的具体内容编写,适应初中生的认

知规律和思维特征,并以“章”为单位,从“重点”“难点”“考试易错点”“能力提高点”“思想方法拓

展点”五个方面阐述这一章的知识点、各个概念与性质之间的联系规律,精选典型例题,通过例题

的剖析、解答及知识拓展,让学生进行适当的数学思考,体会“数形结合”“转化”“分类讨论”及“方
程与函数”等数学思想方法,发展合情推理和演绎推理能力,并能清晰地表达自己的想法,掌握分

析问题和解决问题的一些基本方法,通过一题多解、一题多变的分析、点拨,体验解决问题的方法

的多样性,发展创新意识.
每一分册不限制教材版本,以“专项”的形式概括内容.每一个年级按照主要知识点都分为8

章,在精心设计的每一个例题后面都附加一道相关的练习题,便于学生运用例题的思想方法,解
答相关的问题,参考例题后面的知识拓展,感悟解题通法及一般规律.从知识点之间的联系,延伸

到知识面,从思维的广度到深度两个不同的层面,获得解决数学问题的成功体验.在讲解与跟踪

练习后面,附加一章知识内容的测试题,按照由浅入深、由易到难的层次进行编排,便于学生在学

习过程中及时发现知识层面的缺失,通过查漏补缺,完善自己的知识系统.
总之,本套丛书既有方法的讲解,又有习题的演练,是一本融知识技能、思想方法等为一体的

学习参考书,希望同学们在本套丛书的陪伴下,像一条自由自在的鱼儿,在知识的海洋里尽情地

遨游!
当然,由于作者水平有限,编写时间紧张,书中部分问题的解法或非最佳,同学们在使用的过

程中对某一个问题的解法或许有更为独到的感悟,“一枝独放不是春,百花齐放春满园”! 这正是

我们所期待的.同时敬请读者对书中出现的疏漏批评指正,使我们的书能不断改进、不断完善,让
更多的读者受益.



·1    ·

��	

第一章 有理数 (1)…………………………………………………………………………………

  知识导航 (1)………………………………………………………………………………………

  五点量化分析 (1)…………………………………………………………………………………

    1.重点 (1)…………………………………………………………………………………

2.难点 (2)…………………………………………………………………………………

3.考试易错点 (4)…………………………………………………………………………

4.能力提高点 (6)…………………………………………………………………………

5.思想方法拓展点 (8)……………………………………………………………………

  本章自测 (9)………………………………………………………………………………………

第二章 整式的加减 (13)…………………………………………………………………………

  知识导航 (13)……………………………………………………………………………………

  五点量化分析 (13)………………………………………………………………………………

    1.重点 (13)…………………………………………………………………………………

2.难点 (15)…………………………………………………………………………………

3.考试易错点 (17)…………………………………………………………………………

4.能力提高点 (18)…………………………………………………………………………

5.思想方法拓展点 (20)……………………………………………………………………

  本章自测 (22)……………………………………………………………………………………

第三章 一元一次方程 (26)………………………………………………………………………

  知识导航 (26)……………………………………………………………………………………

  五点量化分析 (26)………………………………………………………………………………

    1.重点 (26)…………………………………………………………………………………

2.难点 (28)…………………………………………………………………………………

3.考试易错点 (31)…………………………………………………………………………

4.能力提高点 (33)…………………………………………………………………………

5.思想方法拓展点 (36)……………………………………………………………………

  本章自测 (38)……………………………………………………………………………………

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com



初中数学重难点全解:五点一测(七年级)

·2    ·

第四章 一元一次不等式 (42)…………………………………………………………………

  知识导航 (42)……………………………………………………………………………………

  五点量化分析 (42)………………………………………………………………………………

    1.重点 (42)…………………………………………………………………………………

2.难点 (44)…………………………………………………………………………………

3.考试易错点 (46)…………………………………………………………………………

4.能力提高点 (49)…………………………………………………………………………

5.思想方法拓展点 (50)……………………………………………………………………

  本章自测 (52)……………………………………………………………………………………

第五章 二元、三元一次方程组 (57)……………………………………………………………

  知识导航 (57)……………………………………………………………………………………

  五点量化分析 (57)………………………………………………………………………………

    1.重点 (57)…………………………………………………………………………………

2.难点 (59)…………………………………………………………………………………

3.考试易错点 (62)…………………………………………………………………………

4.能力提高点 (65)…………………………………………………………………………

5.思想方法拓展点 (68)……………………………………………………………………

  本章自测 (71)……………………………………………………………………………………

第六章 实数 (75)…………………………………………………………………………………

  知识导航 (75)……………………………………………………………………………………

  五点量化分析 (75)………………………………………………………………………………

    1.重点 (75)…………………………………………………………………………………

2.难点 (76)…………………………………………………………………………………

3.考试易错点 (78)…………………………………………………………………………

4.能力提高点 (79)…………………………………………………………………………

5.思想方法拓展点 (81)……………………………………………………………………

  本章自测 (83)……………………………………………………………………………………

第七章 几何图形初步(线段、角、相交线、平行线) (86)…………………………………

  知识导航 (86)……………………………………………………………………………………

  五点量化分析 (86)………………………………………………………………………………

    1.重点 (86)…………………………………………………………………………………

2.难点 (88)…………………………………………………………………………………

3.考试易错点 (89)…………………………………………………………………………

4.能力提高点 (91)…………………………………………………………………………

5.思想方法拓展点 (93)……………………………………………………………………

  本章自测 (95)……………………………………………………………………………………



目  录

·3    ·

第八章 平面直角坐标系 (100)…………………………………………………………………

  知识导航 (100)……………………………………………………………………………………

  五点量化分析 (100)………………………………………………………………………………

    1.重点 (100)………………………………………………………………………………

2.难点 (102)………………………………………………………………………………

3.考试易错点 (104)………………………………………………………………………

4.能力提高点 (106)………………………………………………………………………

5.思想方法拓展点 (108)…………………………………………………………………

  本章自测 (110)……………………………………………………………………………………

参考答案与提示 (114)………………………………………………………………………………



· 1    ·

第一章 有理数
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本章的主要知识点可以概括为有理数的有关概念和有理数的运算两部分.
有理数的有关概念包括有理数分类的原则和方法、相反数、数轴、绝对值的概念和特点.可以

利用数轴来认识和理解有理数的有关概念.
有理数的运算和运算律是本章的重点.运算包括有理数的加、减、乘、除、乘方及简单的混合

运算;运算律包括加法交换律、加法结合律、乘法交换律、乘法结合律、乘法分配律等.科学计数法

与乘方有关,近似数和有效数字在实际生活中有广泛意义.

������

��1.

有理数是初中数学的基础内容,也是中考的重要考点之一,主要和其他知识联合考查.中考

试题中分值约为3~6分,多以选择题、填空题、计算题的形式出现,属于简单题.近几年主要考查

以下几个方面:(1)相反数,绝对值,倒数等相关概念;(2)负数的乘方,加减及混合运算.
本章的重点是有理数概念的理解及有理数的运算和运算律.基本概念的考查频率很高,几乎

每个地区的中考卷都会涉及.有理数运算和运算律一般融入其他运算一并考查,近似数和有效数

字考试中涉及略少.
例1  下面说法正确的是(  ).
A.0不是整数

B.有理数包括正整数、负整数、正分数、负分数

C.一个整数不是正整数,就是负整数

D.整数和分数统称为有理数

【解析】 此题必须明确有理数的意义和分类.整数包括正整数、0、负整数,因此选项A、选项

C不正确.0是有理数,因此选项B不正确.整数和分数统称为有理数,故选项D正确.
【说明】 有理数的分类方式有两种,可分为整数、分数;也可分为正数、0和负数.因此,有理

数分类要按统一标准分类,做到既不重复,也不遗漏.另外,整数可以看作分母是1的分数.因此,
有理数都可以化成分数,而能够化成分数的数就是有理数.π=3.1415926… 是无限不循环小数,
它不能化成分数,所以π不是有理数.

练习1 下列说法中正确的有(  ).
①最小的自然数是1;②最小的正数是1;③最小的非负数是0;④0既不是奇数,也不是偶
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数;⑤0表示没有海拔高度.
A.1个 B.2个 C.3个 D.4个

例2  在中央电视台“开心辞典”栏目中,主持人问嘉宾这样一道题目:“若数轴上的点A 和点

B 表示互为相反数的两个数,并且它们到原点的距离之和是9.6,那么点A 和点B 表示两个什么

样的数? (A>B)”你能帮嘉宾解决问题吗?
【解析】 互为相反数的两个数,它们的绝对值相等,所以它们到原点的距离相等.两个数到

原点的距离和是9.6,那么它们到原点的距离均为4.8,因此大数A 是4.8,小数B 是-4.8.
【说明】 绝对值、相反数、数轴的概念难度不大,但极易混淆.有时也和定义新运算这类题目

联系起来考查.数轴上任意两点间的距离是有关高中知识“空间距离”学习的基础.例如,表示数a
的点A 与表示数b的点B 之间的距离AB= a-b 或AB=|b-a|,与表示数m 的点的距离为

a(a>0)的点有两个,分别是m+a 和m-a.
练习2 数轴上表示整数的点称为整点.某数轴的单位长度是1厘米,若在这个数轴上任意画一

条长为2015厘米的线段,则该线段盖住的整点的个数是(  ).
A.2012或2013   B.2013或2014   C.2014或2015   D.2015或2016

例3  计算-17+17÷(-1)11-53×(-0.2)3.
【解析】 原式=-17+17÷(-1)-125×(-0.008)

=-17+(-17)-(-1)

=-17-17+1
=-33.

【说明】 有理数运算是初中数学运算的基础,熟练地进行有理数运算是初一数学的重点.有
理数混合运算区别于小学混合运算的根本点是符号的处理.在运算中要强调符号优先的原则,任

何一种运算都要遵循先定符号后算数的原则,同时还要注意不同种运算之间的相互转化.减法先

变为加法,除法先变为乘法后再运算.加法法则可先确定和的符号,再做绝对值的运算.异号两数

相加较易出错,应加以注意.有理数乘法的重点仍然是确定符号,先确定好符号,然后把绝对值相

乘;带分数相乘时,要先把带分数化为假分数;分数与小数相乘时,要统一化成小数或分数.

练习3 计算-1- (-3)3- 3+0.4× -1
1
2

æ

è
ç

ö

ø
÷

é

ë
êê

ù

û
úú÷(-2){ }.

��2.

本章的难点是负数概念的建立、有理数有关概念的深入理解以及有理数运算法则的理解和

运用.正数和负数是表示相反意义的量,正和负具有相对性.有理数的运算是一切运算的基础,也
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是必考内容.考试中的难题往往把有理数有关概念与计算相结合.
突破方法:(1)牢固掌握有理数有关的概念,如相反数,倒数,绝对值等,真正掌握数形结合的

思想.(2)熟练掌握有理数的各种运算法则,特别是有负数的运算.在混合运算中须特别注意符号

和运算顺序.
例1  从前有座庙,庙里有个小和尚,每天早晨都清扫庙门前的台阶.庙的门前一共有9级台

阶,当他一步只能上1级台阶或2级台阶时,走完1级台阶只有1种方法;走完2级台阶共有2
种方法;走完3,4,5,6,7级台阶,共分别有3,5,8,13,21种方法.那么,当他走完这9级台阶,一
共有多少种方法呢?

【解析】 这是一道找规律题,当台阶分别是

1,2,3,4,5,6, 7 时

↓ ↓ ↓ ↓ ↓ ↓ ↓
所对应的方法有 1,2,3,5,8,13,21 种

经观察发现,每一种方法数目都是前面两种方法数目的和,所以,走完8级台阶有13+21=
34(种)方法,走完9级台阶有21+34=55(种)方法.

【说明】 规律题也是本章的一大难点.近年来,经常出现一类由特殊到一般,由具体到抽象

的规律探究中考题,它涉及有理数的运算特点.例如增加相同的加数或相同的倍数,后面的数是

前面几个数的和或正负数交替出现,相应的数是序号数的平方等.这类问题思路别致,具有启发

思维、引导创新的意义.
练习4 观察下列数据的变化规律,写出第n(n≥1)个数-2,4,-6,8,-10…则第n 个数为

.

例2  如图1 1,数轴上的三点A,B,C 分别表示有理数a,b,c,化简|a+b|+|a-c|-|c-b|.

OBA C

图1 1

【解析】 由题意得a<b<0<c,|b|<|c|<|a|,
所以a+b<0,a-c<0,c-b>0.
所以原式=-(a+b)+[-(a-c)]-(c-b)

=-a-b-a+c-c+b
=-2a.

【说明】 首先要全面理解绝对值的定义.绝对值有两层含义.①代数定义:正数的绝对值是它

的本身,0的绝对值是0,负数的绝对值是它的相反数;②几何定义:数a 的绝对值的几何意义是

实数a 在数轴上所对应的点到原点的距离.其次,绝对值的化简要注意三个问题:①符号“||”是

“非负数”的标志;②数a 的绝对值只有一个;③处理任何类型的题目,只要其中有“||”出现,其

关键一步是去掉“||”符号.
练习5 如图1 2,蚂蚁妈妈在数轴上的点A 处,已知数轴上点A 表示的数为6,B 是数轴上另

一点,且AB=9.蚂蚁妈妈从点A 出发,以每秒5个单位长度的速度沿数轴向左匀速运动,设运

动时间为t(t>0)秒.
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OB A

0 6

图1 2

(1)写出数轴上点B 表示的数 ,蚂蚁妈妈在运动过程中的某一点表示的数是

(用含t的代数式表示);
(2)一只小蚂蚁从点B 出发,以每秒4个单位长度的速度沿数轴向左匀速运动,若两只蚂蚁

同时出发,问蚂蚁妈妈运动到多少秒时追上小蚂蚁?

例3  下列等式成立的是(  ).

A.100÷
1
3×

(-3)=100×3×(-3)    B.100÷
1
3×

(-3)=100×3×3

B.100÷
1
3×

(-3)=-100÷ 1
3×3

æ

è
ç

ö

ø
÷ D.100÷

1
3×

(-3)=100×
1
3×3

【解析】 选项B丢了负号;选项C 搞乱了运算顺序,乘除法是同级运算,应该从左往右按顺

序运算,不应该先算后面的.选项D 弄错除法法则和漏掉负号,除以一个分数等于乘以这个分数

的倒数.故选A.
【说明】 此题考查运算顺序,做有理数混合运算,必须注意运算顺序:先乘方,再乘除,最后

加减;同级运算从左向右进行;如果有括号,先做括号内的运算,按小括号、中括号、大括号的顺序

依次进行.在进行混合运算时,若能用运算律则用运算律,使运算简捷.

练习6 计算-100×
1
8-0.125×32.5+17.5×

(-12.5%).

�����3.

本章的易错点比较细小,也比较多.例如,符号问题、混合运算的顺序、乘方运算的意义、科学

计数法理解不透、有效数字和近似数弄错等.最大的易错点就是符号,学生往往忽视了符号在运

算中所起的作用.任何一种运算都要先考虑符号,尤其是乘方运算,更要在注意符号的前提下,避
免底数的运算错误.

例1  计算-12-
3
4× -32× -

2
3

æ

è
ç

ö

ø
÷

2

-2é

ë
êê

ù

û
úú÷(-1)2013.

【解析】 原式=-1-
3
4× -9×

4
9-2

æ

è
ç

ö

ø
÷÷(-1)

=-1-
3
4×

(-4-2)÷(-1)

=-1-
3
4×

(-6)÷(-1)

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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=-1-
9
2=-

11
2.

【说明】 有理数的乘方运算是利用有理数乘法运算进行的,根据有理数的乘法法则得出:

①负数的奇次幂是负数,负数的偶次幂是正数;②正数的任何次幂都是正数;③0的任何次幂都

是0.乘方运算经常在符号上出错,例如,-24=-16,(-2)4=16,前者“-”不发生4次方运算,
因此结果仍然是负数,后者“-”发生了4次方运算,因此结果是正数,注意两者的区别.再者,解

题一定要注意运算顺序的正确性,不可任意颠倒.

练习7 计算-72+2×(-2)2+(-6)÷ -
1
3

æ

è
ç

ö

ø
÷

2

.

例2  一位知名企业家去看望幸福养老院的老人,带去了价值约1.35万元的日用品和价值

约3.02×105 元的营养品.(1)请判断这两个近似数各精确到了哪一位? (2)它们各有几位有效

数字?
【解析】 (1)题不要只看1.35,而忽略了单位“万”,把1.35万还原为13500,再看数字5在

哪个数位,因此答案是精确到百位.有3位有效数字.
(2)题不要只看3.02,而忽略了“×105”.把3.02×105 还原为302000,再看数字2在哪个数

位,因此答案是精确到千位,有3位有效数字.
【说明】 一般地,一个近似数四舍五入到哪一位,就说这个近似数精确到哪一位.近似数最

末尾的数字在什么数位上,就表明精确到什么数位.有效数字的位数是从左边第一个不是0的数

字起到最后一个数字为止.但是一个用科学计数法表示的数,即a×10n,有效数字只算a 中的位

数;精确度是a 中最末一位数字,数位必须是这个数字在还原后的数中的数位.
练习8 “嫦娥三号”已成功发射,在行进中的某一时刻,测得距离它最近的三个星球的距离分

别是下面的数值.请你用四舍五入法对下列各数按要求取近似值,并用科学计数法表示结果.
(1)523600千米(精确到千位);(2)668954000千米(精确到千万位);
(3)95288000千米(精确到万位).

例3  计算(1)2
1
3-3

1
2+1

13
36

æ

è
ç

ö

ø
÷÷ -1

1
6

æ

è
ç

ö

ø
÷;

(2) -
1
30

æ

è
ç

ö

ø
÷÷ 1

2+
4
3-

1
6

æ

è
ç

ö

ø
÷.

【解析】 (1)先把除法转化为乘法,再利用乘法分配律计算.

原式= 7
3-

7
2+
49
36

æ

è
ç

ö

ø
÷× -

6
7

æ

è
ç

ö

ø
÷

=
7
3× -

6
7

æ

è
ç

ö

ø
÷-
7
2× -

6
7

æ

è
ç

ö

ø
÷+
49
36× -

6
7

æ

è
ç

ö

ø
÷

=-2+3-
7
6=-

1
6
;

(2)先计算括号里面的,然后再把除法转化为乘法计算.
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原式= -
1
30

æ

è
ç

ö

ø
÷÷
10
6= -

1
30

æ

è
ç

ö

ø
÷×
6
10=-

1
50.

【说明】 灵活适当地运用运算律可以简化运算,从而提高解题速度.但减法和除法没有运算

律,要先把减法转化为加法,除法转化为乘法之后,才可以使用运算律.例如上面第(2)题的除法

就不能使用分配律.因此,计算不能急于求成,不能在违反运算顺序的情况下强行“简便”运算.计
算题算出结果后,还要认真检查,防止出错.
练习9 阅读计算过程:

3
1
3-2

2÷ 1
2

æ

è
ç

ö

ø
÷

2

-(-3+0.75)é

ë
êê

ù

û
úú×5.

解:原式=3
1
3-2

2÷ 1
4-3+

3
4

æ

è
ç

ö

ø
÷×5  ①

=3
1
3+4÷

(-2)×5 ②

=3
1
3+

2
5 ③

=3
11
15.

回答下列问题:
(1)步骤①错在 ;
(2)步骤①到步骤②错在 ;
(3)步骤②到步骤③错在 ;
(4)此题的正确结果是 .

�����4.

在充分理解有理数有关概念,正确掌握有理数运算法则和运算顺序、运算律后,就具备了解

决一些综合性题目的能力.我们可以根据某些题目的特点,将算式灵活变形,对不同的算式可以

采取运算顺序重新组合、因数分解、拆项裂项等不同的方法,达到优化解题、简化计算的目的.
例1  若一台机器人站在数轴的原点处,按照指令分别向左右两个方向移动,右边是正方向,

左边是负方向.先向右移动1米,再向左移动2米;然后再向右移动3米,向左移动4米.依次移动

下去,每次方向相反,距离增加1米.当移动完2014次时,它位于原点的哪一侧? 距离原点多远?
【解析】 向右记为正数,向左记为负数.那么有

1+(-2)+3+(-4)+…+2011+(-2012)+2013+(-2014),
将此式中的数两两相加,

  原式=(-1)+(-1)+…+(-1)

=-1007.
即移动完2014次时,它位于原点左侧,距离原点1007米远.
【说明】 运用加法的交换律、结合律,把某些具有相同属性的数分别结合在一起相加,例如,

正数和负数分别相加;同分母分数相加;带分数把整数和分数部分拆开分别相加;相反数相加等.
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这样可以很大程度地简化运算.
练习10 计算1+2+3+4+5+6+…+998+999+1000.

例2  现定义两种运算“*”“△”,对于任意两个整数a,b,有a*b=ab-2,a△b=a+b+1,
求式子5△[(2*3)*(3△4)]的值.

【解析】 原式=5△[(2×3-2)*(3+4+1)]

=5△(4*8)

=5△(4×8-2)

=5△30
=5+30+1
=36.

【说明】 定义新运算中的“符号”代表的是一种特定的运算,它是一种融合了几种基本运算

在内的综合运算程序.在不同的题目中分别有不同的代表性,具体到每一道题,它首先会标明“符

号”所代表的运算程序,我们只要在正确运算的基础上按照其程序运算即可.
练习11 已知a,b为有理数,如果规定一种新的运算“★”,即a★b=ab+a-b+1.例如,2★3
=2×3+2-3+1=6.

请你根据“★”的定义计算下列各题:
(1)(-2)★5;    (2)(4★2)★(-1).

例3  已知a1,a2,a3,…,a2014都是正整数,且P=(a1+a2+a3+…+a2013)×(a2+a3+…

+a2013+a2014),Q=(a1+a2+…+a2013+a2014)×(a2+a3+…+a2013).那么P、Q 的大小关系是

(  ).
A.P>Q    B.P<Q    C.P=Q    D.无法确定

【解析】 P =(a1+a2+a3+…+a2013)×(a2+a3+…+a2013+a2014)

=(a1+a2+a3+…+a2013)×(a2+a3+…+a2013)+(a1+a2+a3+…+a2013)×a2014,

Q =(a1+a2+…+a2013+a2014)×(a2+a3+…+a2013)

=(a1+a2+a3+…+a2013)×(a2+a3+…+a2013)+a2014×(a2+a3+…+a2013),

因为(a1+a2+a3+…+a2013)×a2014>a2014×(a2+a3+…+a2013),
所以P>Q,故选A.
【说明】 这种题目就要把着眼点放在问题的整体结构上,通过对题目的整体分析,把其中的

(a1+a2+a3+…+a2013)×(a2+a3+…+a2013)当作一个整体,只把a2014分离出来,这样就在两

个不同的式子之间找到了共同点,也就找到了突破点,然后只比较不同的部分即可.
练习12 已知a,b,c为整数,且a+b=26,c-a=15.若a<b,则a+b+c的最大值是多少?
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在本章的学习中,基本的学习要求是熟练地掌握相反数、绝对值、数轴等定义,更重要的是了

解其中蕴含的数学思想方法.本章中最常用的数学思想方法有方程思想、整体思想、数形结合思

想、化归思想、分类讨论思想等.学习数学要不断去探索、猜想、不断总结规律方法,才会有所发

现、有所创新.这就是人们常说的“举一反三”.
例1  在数轴上表示p,0,1,q四个数的点如图1 3所示,已知O 为PQ 的中点.求 p+q +
p
q
+ p+1 的值.

OP

p 10

Q

q

图1 3

【解析】 此题充分利用数轴的直观形象,理解一对相反数到原点的距离相等,因此一对相反

数的和是0,而一对相反数的商是-1,此问题便迎刃而解.
因为O 为PQ 的中点,则p+q=0,p=-q,

所以 p+q =0,p
q
=1,由数轴可知p<-1,则 p+1 =-p-1,

所以原式=0+1-p-1=-p.
【说明】 本题所体现的是数形结合的思想.数轴是数形结合的重要工具.本章中,我们一直用

数轴来定义或描述有理数的概念、运算等,数轴成为理解有理数及其运算的重要工具.在解决没

有给出具体数值的有理数问题时,常常把“数”的问题通过数轴转化为“形”来表示,从而直观简捷

地解决问题.
练习13 如果a,b,c,d 为互不相等的有理数,且|a-c|=|b-c|=|d-b|=1,则|a-d|=

.

例2  为了增加陌生人之间的友爱和关怀,社会上很多年轻人成立了“抱抱团”.如果“抱抱团”
的一名成员分别去热情拥抱两名陌生人,而每名被拥抱的人再去拥抱另外两名陌生人,照这样依

次拥抱下去,那么,当拥抱完2013次之后,这条线上所有参加过拥抱的一共有多少人?
【解析】 发起人1名,一次拥抱结束后增加2人,两次拥抱结束后增加22 人,以此类推,

2013次拥抱结束后增加22013人.所以总人数为1+2+22+23+…+22011+22012+22013(人).
此题运算的数多,且幂指数大,无法直接计算,必须先将其变形,应用错位相减法,消掉一些

项再进行计算.
设S=1+2+22+23+…+22011+22012+22013,
故 2S=2×(1+2+22+23+…+22011+22012+22013)

=2+22+23+…+22011+22012+22013+22014.
所以S=2S-S

=(2+22+23+…+22011+22012+22013+22014)-(1+2+22+23+…+22011+22012+22013)

=22014-1.
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即当拥抱完2013次之后,这条线上所有参加过拥抱的一共有22014-1人.
【说明】 本题体现的是化归思想方法,就是将所要解决的复杂问题转化为简单问题来解决.

具体地说,就是把“旧知识”转化为“新知识”,把“未知”转化为“已知”,把“复杂”问题转化为“简

单”问题.对于算式规律性问题,我们要注意观察各部分算式的变化规律以及各算式之间的关系.
根据其规律将算式变形,转化为简单的关系来解决.

练习14  已 知 ab-2 + a-2 =0,求
1
ab +

1
(a+1)(b+1)+

1
(a+2)(b+2)+

… +

1
(a+2012)(b+2012)

的值.

例3  比较|p|+|q|与|p+q|的大小.
【解析】 我们根据绝对值的法则,要化简绝对值符号,必须先判断绝对值符号里面的式子的

正负性.即根据“先定正负后去号”的原则.式子中字母的取值,要分三种情况讨论.①当p,q 符号

相同时,无论同正还是同负,都有|p|+|q|=|p+q|;②当p,q符号相反时,无论p,q 哪一个为

负,都有|p|+|q|>|p+q|;③当p,q至少一个为0时,则有|p|+|q|=|p+q|.
【说明】 本题所用的是分类讨论思想.当研究的问题包含多种可能时,不能一概而论,必须

按可能出现的所有情况来分别讨论,得出相应的结论.本章在研究相反数、绝对值、有理数乘方运

算的符号法则时,都是把有理数分为正数、负数、零三类分别进行研究的.例如绝对值化简的0段

分类法、倒数中的分段讨论大小都是分类讨论思想.分类讨论必须遵循两条原则:①每一次分类

的标准相同;②不重复,不遗漏.
练习15 设y=|k-1|+|k+1|则下面四个结论中正确的是(  ).
A.y 没有最小值             B.只有一个k使y 取最小值

C.有限个k(不止一个)使y 取最小值 D.有无穷多个k使y 取最小值

����������

一、 填空题(每小题2分,共28分)

1.在-1.5,
19
7
,0,
π
3
,0.131313…,-

2
5

中,有理数的个数是 .

2.王老师家的冰箱冷冻室的温度是-4℃,调高2℃后的温度是 ℃.
3.多多同学写错了一个算式-5+12=17,请你在不改变数字的情况下,直接在算式中添加“括

号”“绝对值符号”或“负号”(不限定个数)使等式成立: .
4.实验表明,一个成年人血液的质量占人体质量的6%~7.5%,某人体重65千克,那么他的血

液质量范围在 千克.(结果保留两个有效数字)
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5.若|a|=2,则a+3= ;若a 的相反数是最小的质 数,b 是 最 大 的 负 整 数,则

a+|-b|= .
6.有理数a 等于它的倒数,有理数b等于它的相反数,则a2013+b2013= .

7.一个数与-3的乘积是-1
5
6

的倒数,则这个数是 .

8.已知x、y、z是不为0的有理数,化简
x
x +

y
y
+

z
z

的值可能是 .

9.2008年北京奥运会火炬传递路线全长约为13700公里,用科学计数法表示为 ;精确

到千位是 .

10.已知|a|=5,|b|=3,且
a
b<0

,则a+b= ,ab= .

11.某种活性细胞在培养过程中,每半小时就分裂一次,由一个分裂成两个,经过3小时,这种细

胞可由一个分裂成 个.
12.下列有四个结论①若a=b,则a2=b2,②如果a>b,那么a2>b2,③若a2=b2,则a=b,④如

果a2>b2,那么a>b.其中正确的有 个.
13.绝对值不大于10000的所有整数的和是 ,积是 .

14.计算(-1)4-
1
6×

[2-(-3)2]= .

二、 选择题(每小题3分,共18分)

15.下列说法中正确的是(  ).
A.同号两数相乘,符号不变       B.两个数相加,和大于任何一个加数

C.任何数与0相乘仍得这个数 D.一个数与-1相乘,积为该数的相反数

16.下面说法中错误的是(  ).
A.近似数2千万和2×103 万精确度相同

B.近似数2千万和2×103 万的有效数字相同

C.近似数2.013和2.010有效数字位数相同

D.近似数2.013和2.010精确度不同

17.下列说法中正确的是(  ).
A.若a=-b,则|a|=-|b| B.若|a|=|b|,则a=b
C.如果|a|>|b|,那么a2>b2 D.如果a>b,那么|a|>|b|

18.小花猫捡到了一块蛋糕,被狐狸看到了,狡猾的狐狸就一口吃掉了蛋糕的一半,再一口吃掉了

剩下的一半,就这样连续吃了五口,那么,小花猫还剩下蛋糕的(  ).

A.
1
8      B.

1
16      C.

1
10      D.

1
32

19.若a=-2×32,b=(-2×3)2,c=-(2×3)2,则下列大小关系正确的是(  ).
A.a>b>c B.b>c>a C.b>a>c D.c>a>b

20.已知A=-
2011×2012
2013×2014

,B=-
2011×2013
2012×2014

,C=-
2011×2014
2012×2013

,那么,A,B,C 的大小关系

是(  ).
A.A>B>C B.A<B<C C.B>A>C D.B>C>A

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com


