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序

中国物理学会制定的《全国中学生物理竞赛章程》（以下简称《章程》）中规定：竞赛包括

预赛、复赛和决赛。在复赛和决赛中除了笔试之外，还有实验考试。决赛实验由中国物理学会

全国中学生物理竞赛委员会常务委员会（以下简称“常委会”）下设的命题组统一命题，复赛实

验由各省、自治区、直辖市竞赛委员会命题。20 多年来，通过物理竞赛，在全国范围内有效地

促进了参赛学生，特别是能参加复赛的学生实验水平的提高和实验能力的增强。

在 2003 年举行的第 22 次全国中学生物理竞赛委员会（以下简称“竞委会”）全体会议上，

很多委员提出了一些关于规范复赛实验试题范围的建议。多年来，竞赛的理论考试范围以具

体的《全国中学生物理竞赛内容提要》（以下简称《内容提要》）为依据，《内容提要》的作用相

当于“考试大纲”。但实验考试缺少这样具体的规范；再加上由各地区单独命题，任意性很大，

造成有些复赛实验题目质量不高，意义不大。同时，由于中学教材中实验内容相当少，而竞赛

中对实验要求较高（这也是竞赛的目的之一，即促进参赛学生的实验水平在其原有基础上有

较大的提高），因此参赛学生需要参与课外的物理实验培训活动。长期以来，很多省都将这种

培训活动设在省会所在地的一、两所高校中，其他高校以及一些市级高校虽也具备条件，但因

为没有明确的复赛实验考查要求而无法参与。实验培训对于参赛学生实验能力的提高和实验

成绩以及总成绩的影响极大。少数有条件的学生能集中到省会某高校培训，而大多数学生没

有这个条件，这样会造成某种程度上的不合理、不公平。另外，由于复赛实验试题范围的透明

度太低，也造成某些盲目猜题、押题的现象。因而，学生花了不少时间，其实验素养却不一定得

到应有的提高。鉴于以上情况，经过讨论，在第 22 次竞委会全体会议上我们达成了这样的共

识，即应增加复赛实验试题命题范围的透明度，使其规范化。

会后，常委会向北京大学吴思诚、吕斯骅教授，清华大学丁慎训、朱鹤年教授，北京师范大

学曾贻伟教授和中学资深物理教师刘彬生等咨询，他们就指导思想和实验内容提出了很多宝

贵的建议。在 2004 年举行的第 23 次竞委会全体会议上，我们又对实验内容作了进一步的讨

论。

2004 年 11 月，中国科学技术协会公布了《全国五项学科竞赛条例》（以下简称《条例》），

其中要求各学科进一步完善全国统一命题。中国物理学会常务理事会据《条例》于 2004 年 11

月对《章程》作了修订。为了贯彻统一命题的精神，维护实验考试的公平性，保证复赛实验试

题的质量，也为了使更多的参赛学生获得更多实验培训的机会，提高实验水平，常务理事会决

定，由常委会组织编写《全国中学生物理竞赛实验指导书》（以下简称“本书”）；并在修订后的

《章程》中明确规定：复赛实验题目从本书中选定；决赛实验命题以《内容提要》和本书为基

础。这一改革，会使复赛实验的区分度有所降低，但消除了不合理不公平条件带来的影响；作

此改进以后，有利于更多的参赛学生实验水平和实验修养的提高，有利于竞赛的公平性，也有

利于决赛实验水平的进一步提高。

2004 年底，常委会请北京大学物理学院予以协助，物理学院的领导对此非常重视，认为这

是在全国范围内提高对物理有兴趣的中学生的实验水平的有力措施，于是决定在人力、物力、此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com



财力上给予全方位的支持，并委托北京大学物理学院基础物理实验教学中心有很深造诣的教

授主编。几位具有丰富教学、培训经验的教授经过近一年的努力，完成了本书的编写工作。值

此本书出版之际，常委会向北京大学物理学院领导，主持及参与本书编写的教授和曾在本书编

写过程中提出宝贵建议的教授、专家以及北京大学出版社表示衷心的感谢。

我们希望并相信，按照本书“序”和“前言”中所阐述的指导思想，本书定会在全国中学生

物理竞赛中发挥应有的作用，更有效地、更广泛地提高对物理有兴趣的中学生的物理实验水

平。关于具体阐述复赛实验试题与本书关系的一些细则规定，常委会将另有文件公布，并将在

全国中学生物理竞赛办公室编写的《全国中学生物理竞赛专辑》中刊登。

中国物理学会全国中学生物理竞赛委员会常务委员会
2005 年 11 月
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前 言

受中国物理学会全国中学生物理竞赛委员会常务委员会的委托，为规范物理实验竞赛的

范围和内容，我们编写了这本《全国中学生物理竞赛实验指导书》。

本书是为参加省、市和全国物理竞赛的学生编写的，但竞赛的宗旨是为了提高学生在物理

实验方面的素质和修养，提高发现、分析和解决实际物理问题的能力，而不是单纯为了争名次。

因而本书是从如何培养学生既有踏实的物理实验基础，又有创新能力的角度来选题的。

为使教学与实际应用做到有机的结合、学用一致，我们选题时尽量做到：有重要的物理内

容；有实际的应用价值；采用教学、生产、科研中通用的仪器设备。

物理学是一门实验科学，物理实验在物理学发展中的重要性是不言而喻的，只有被实验证

明的物理理论才是正确的理论。但由于各种原因，目前在中学教育中对物理实验教学不够重

视，学生的动手能力普遍较差，在竞赛中反映为理论成绩好于实验成绩，我们希望学生经过物

理实验的训练能在一定程度上缓解这个矛盾。

学生在学习物理实验时，首先应该学习严谨的、实事求是的科学态度，认真地对待实验中

的每一个细节，记下每一个数据；其次是在实验中学会发现问题，并用学到的理论去解决或解

释这些问题；第三是学习物理实验的基本知识、基本方法和基本技能。

作实验时，不仅要动手更需要动脑，既要掌握实验的原理，又要学会用掌握的知识去分析

实验现象，解决实验中出现的问题。在理论课中我们作了很多简化假设使现象简单、公式简

明，而实际情况要复杂得多，现象也丰富得多，如何在复杂的现象中去伪存真，去保证满足实验

条件，得到好的实验结果是作实验时必须思考的问题。为了使学生在作实验时不仅要知其然

而且要知其所以然，我们对实验原理作了详细的阐述，希望学生认真阅读这部分内容，并能用

到实验中。

作实验时，先要定性地观察物理现象和变化的规律，确认无误后再仔细地定量测量，不要

只顾测量数据而不知测量这些数据的目的。我们的实验内容也是按此规律安排的。我们还提

供了一些思考题供学生参考。带“”的实验内容供有兴趣的学生选用。
本书还有一个特点，就是对于有些实验（特别是设计实验）我们没有写出实验的具体步骤

以及详细的注意事项。我们认为，对较优秀的学生来说，这应当是要求他们自己来设计的事

情，即在理解实验原理、仪器用具、实验目的和要求的基础上，理论联系实际地进行独立思考，

自行设计实验步骤。这对充分发挥学生的主观能动作用，培养学生良好的科学素养、独立思考

能力和创造性思维能力特别重要。根据这一目的，在用本书对学生进行实验培训时，对于这些

实验，我们不赞成老师给学生补充实验步骤，将培养锻炼学生的环节变成学生被动接受知识的

过程，丧失应有的教学效果；也不赞成有人去补写、出版这些实验的实验步骤以及思考题的解

答，或者编写、出版关于实验步骤的各种辅导材料。我们希望使用本书的老师、学生充分认识

此书这一特点的重要性，坚持正确的学习方向和方法。

我们选用的实验装置多数为通用仪器，市场上可供选择的型号和厂商很多，我们不要求统

一。个别实验因叙述上的需要在举例时列出了部分仪器的型号，但不意味一定要用这种型号



的仪器，只要能满足实验要求，培训单位可尽量利用已有的设备。基于以上原因，书中在描述

仪器时，大量用的是示意图，而不是实际装置图。我们提倡让学生直接看仪器说明书，这也是

培养学生实验素质的一个内容。

参加本书编写的有段家忯教授（实验八至十）、陈凯旋教授（实验二十八至三十四）、张洁

天教授（实验十一至二十七）、王胜教授（实验一至七），由吕斯骅教授统稿、审定。他们长期从

事物理实验教学，并有对我国参加国际物理奥林匹克竞赛的学生进行培训的经验，但由于参加

物理竞赛实验指导书的编写工作还是第一次，难免有不妥之处，请不吝指正。

编 者
2005 年秋
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实验一 实 验 误 差

【实验原理】

一、物理实验和测量误差

1. 测量误差的普遍存在

物理学是一门实验科学，对它的研究离不开对各种物理量进行测量.作物理实验主要也是

要进行各种测量.测量分为两种：由仪器直接读出测量结果的叫做直接测量；由直接测量结果

经过公式计算才能得出结果的叫做间接测量.每一个待测物理量在一定实验条件下具有确定

的大小，称为该物理量的真值.当我们进行测量时，由于理论的近似性、实验仪器分辨率或灵敏

度的局限性、环境条件的不稳定性等因素的影响，测量结果总不可能绝对准确.待测物理量的

真值同我们的测量值之间总会存在某种差异，这种差异就称为测量误差，定义为

测量误差 =测量值 - 真值.

由测量所得的一切数据都毫无例外地含有一定数量的测量误差.没有误差的测量结果是

不存在的.测量误差存在于一切测量之中，并贯穿于测量过程的始终.随着科学技术水平的不

断提高，测量误差可以被控制得越来越小，但是却永远不会降低到零.

2. 测量误差理论和物理实验的关系

既然测量误差的存在是一切测量中的普遍现象，那么，研究测量误差的性质和产生的原

因，研究如何有效地减小测量误差对实验结果的影响，研究如何科学地表达含有测量误差的实

验结果，以及对实验结果如何评价等等，这一系列问题就显得十分重要.当然，要想深入地讨论

测量误差理论，需要有丰富的实验经验和较充分的数学知识；这里只能对基本的方面作些简单

介绍，作为一个入门的学习.

二、偶然误差和系统误差

按照习惯的分类方法，根据误差的性质，可以把测量误差分为偶然误差和系统误差两种.

1. 系统误差

在相同的条件下，多次测量同一物理量时，测量值对真值的偏离（包括大小和方向）总是

相同的，这类误差称为系统误差.系统误差的来源大致有：

（1）理论公式的近似性.例如，单摆周期公式 T = 2π 槡l /g的成立条件是摆角趋于零，而在

利用该公式求重力加速度 g时，这个条件是不可能实现的.

（2）仪器结构不完善.例如，温度计的刻度不准，天平的两臂不等长等.

（3）环境条件的改变.例如，在 20 � 条件下校准的仪器拿到 - 20 � 条件下去使用.

（4）测量者生理、心理因素的影响.例如，记录某一信号时有滞后或超前的倾向，对准标志

线进行读数时总是偏左或偏右、偏上或偏下等.

系统误差的特点是恒定性，不能用增加测量次数的方法使它减小.在实验中发现和消除系

统误差是很重要的，但它需要积累丰富的实验经验.对于初学者，我们先学习偶然误差.



2. 偶然误差

在相同的条件下，由于偶然的不确定的因素造成每一次测量值的无规则的涨落，测量值对

真值的偏离时大时小、时正时负，这类误差称为偶然误差.

造成偶然误差的因素是多方面的：仪器性能和测量者感官分辨力的统计涨落，环境条件

（如温度、湿度、气压、气流、微震⋯）的微小波动，测量对象本身的不确定性（如气压、放射性物

质单位时间内衰变的粒子数、小球直径或金属丝直径⋯）等.

偶然误差的特点是它的随机性.如果在相同的宏观条件下对某一物理量进行多次测量，当

测量次数足够多时，便可以发现这些测量值呈现出一定的规律性.

实践表明，大多数偶然误差（其中也包括我们以后经常要遇到的多次测量的算术平均值

图 1-1 正态分布

的偶然误差）服从或近似服从正态分布，其图形如图 1-1 所

示，其中 x为测量误差，ρ（x）为误差分布函数.

服从正态分布的偶然误差具有以下特点：

（1）单峰性.绝对值较小的偶然误差出现的概率比绝对

值较大的偶然误差出现的概率大.

（2）对称性.绝对值相等的正误差与负误差出现的概率

相等.

（3）有界性.在一定测量条件下，误差的绝对值不会超

过一定界限.

（4）抵偿性.各误差的算术平均值随测量次数增多而趋于零，即：当测量次数 n→� 时，

1
n ∑

n

i = 1

（Ni - N'）→ 0 ，其中 N'代表真值，Ni 是第 i次测量值.抵偿性是这类偶然误差最重要的

特性.当 n→� 时，任何一个偶然误差都可以与另一个绝对值相等、符号相反的偶然误差相抵

消，所有测量值的算术平均值就等于真值，这时测量结果的偶然误差为零.由此我们看到：第

一，用多次测量的算术平均值作为测量的最佳值是科学的；第二，增加测量的次数，可以减小偶

然误差.

图 1-2 均匀分布

除了近似服从正态分布的偶然误差外，还有服从其他分

布的偶然误差，其中和我们关系密切的一种分布是均匀分

布.当在实验中进行一次测量时，在一般情况下，由于信息的

缺乏，根据等概率假设，可以认为偶然误差服从均匀分布.均

匀分布的特点是在误差可能存在的范围内，即［ - e，e］之间，

误差在各点出现的概率相同，其图形如图 1-2 所示，其中 x

为测量误差，ρ（x）为误差分布函数.

偶然误差与系统误差的区别不是绝对的，有时在一定条件下，它们可以互相转化.

三、测量结果的不确定度

1.什么是不确定度

测量结果中不可避免地含有误差，如何表达这种含有误差的实验结果是很重要的.下面将

讨论包含偶然误差的实验结果的科学表达方法.

我们把测量结果写成如下形式：
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Y= N ± ΔN， （1. 1）

其中 Y代表待测物理量，N为该物理量的测量值，它既可以是单次的直接测量值，也可以是在

相同实验条件下多次直接测量的算术平均值，还可以是经过公式计算得到的间接测量值. ΔN

是一个恒正的量，称为不确定度，代表测量值 N不确定的程度，也是对测量误差的可能取值的

测度，或者说，是对待测真值可能存在的范围的估计.

不确定度和误差是两个不同的概念①：误差是指测量值与真值之差，一般情况下，由于真

值未知，所以它是未知的.不确定度的大小可以按一定的方法计算（或估计）出来.

2. 测量结果的含义

式（1. 1）的含义是，测量结果是一个范围，即

［N - ΔN，N + ΔN］.

它表示待测物理量的真值有一定的概率落在上述范围内，或者说，上述范围以一定的概率包含

真值.这里所说的“一定的概率”称为置信概率，而区间［N - ΔN，N + ΔN］则称为置信区间.在

一定的测量条件下，置信概率与置信区间之间存在单一的对应关系：置信区间越大，置信概率

越高；置信区间越小，置信概率越低.如果置信概率为 100%，其对应的 ΔN就称为极限不确定

度，用 e表示，这时式（1. 1）写做

Y= N ± e，

表示真值一定在［N - e，N + e］中.

ΔN也常常用标准差来表示，记做 σ，这时式（1. 1）写做

Y= N ± σ.

σ的大小标志着测量列的离散程度，是一个很重要的参量.当 ΔN用 σ 表示时，置信概率就比
100%小.

要完整地表达一个物理量，应该有数值、单位和不确定度 ΔN三个要素.

为了比较测量结果精确度的高低，常常使用相对不确定度这一概念，其定义为

相对不确定度 =
不确定度
测量值
，

即 ΔN/N.

3. 不确定度的估计方法②

（1）对直接测量结果不确定度的估计

① 在相同条件下多次测量的情况.

根据前面讲过的偶然误差理论，我们用算术平均值珚N代表多次测量的最佳值：

N =
1
n ∑

n

i = 1

Ni， （1. 2）

其中 n（n→� ）为测量次数，Ni 为第 i次测量值.测量列的标准不确定度 σ
N
可以由以下公式给

出：

σN =
∑

n

i = 1

（Ni - N）2

n -槡 1
. （1. 3）
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算术平均值 N的标准不确定度为

σ
N

=
σN

槡n
=

∑
n

i = 1

（Ni - N）2

n（n - 1槡 ）
， （1. 4）

则测量结果表述为

Y= N ± σ
N
.

② 只测一次的情况.

有时因条件所限，不可能进行多次测量；有时由于仪器精度太低，偶然误差很小，多次测量

读数相同；有时对测量结果精确度要求不高，也不必多次测量，只测一次就够了.一次测量的结

果也要写成 N ± ΔN的形式，这时 ΔN常常用极限不确定度 e来表示. e的取法一般有两种：一

种是取仪器出厂时的允差；另一种是根据仪器结构、环境条件、测量对象、测量者本人感官灵敏

度作估计（两者取一即可）.

在计算不确定度时，有时需要在极限不确定度 e与标准不确定度 σ之间进行换算.对于正态

分布，可以认为 e =3σ；对于均匀分布，可以认为 e 槡= 3σ.请注意，这些换算只能用于直接测量量.

以上我们只考虑了偶然误差，实际上还有其他误差，需要合成才能得到某测量量的综合误

差.对这方面的内容，我们不作要求.

（2）对间接测量结果不确定度的估计

若间接测量量 N为互相独立的直接测量量 x，y，z的函数：N = f（x，y，z），由于 x，y，z都含

有误差，所以 N也必然含有误差.当误差较小时，我们可以由各直接测量结果的不确定度得到

间接测量结果的不确定度.这称为不确定度的合成（或传递）.下面介绍几个不确定度合成的

常用公式（不作证明），如表 1. 1 所列，其中 x，y为直接测量量，并互相独立.

表 1. 1 不确定度合成的常用公式

函数表达形式 方和根合成方式 算术合成方式

N = x ± y σN = σ2
x + σ2槡 y

eN = ex + ey

N = xy 或 N =
x
y

σN

| N|
=

σx( )x

2

+
σy( )y槡

2 eN

| N|
=

ex

| x|
+

ey

| y|

N = kx（k为常数） σN = | k| σx eN = | k| ex

N = xk（k为常数）
σN

| N|
= | k|

σx

| x|
eN

| N|
= | k|

ex

| x|

误差合成按照合成方式的不同有两种类型：一种是方和根合成方式；另一种是算术合成

方式.前者是误差理论要求使用的标准的方法；后者是历史上沿用下来的、在要求不太严格的

场合使用的较简单的方法.

间接测量结果也表示成式（1. 1）的形式，其中 ΔN可以用标准不确定度 σ表示，也可以用
极限不确定度 e表示.

四、有效数字

1. 有效数字的概念
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任何一个物理量，既然其测量结果都包含有误差，该物理量的数值就不应该无限制地写下

去.例如，（1. 35123⋯ ± 0. 01）cm应写成（1. 35 ± 0. 01）cm.因为由不确定度 0. 01 cm可知，该

数值在百分位上已经有误差，在它以后的数字便没有意义了.因此，测量结果只写到开始有误

差的那一位数，并且在这位数以后按“四舍五入”的法则取舍.我们把测量结果中可靠的几位

数字加上有误差的一位数字称为测量结果的有效数字；或者说，有效数字的最后一位是不确定

度.

这里我们看到，有效数字是表示不确定度的一种粗略的方法，而不确定度则是对有效数字

中最后一位数字不确定程度的定量描述.它们都表示含有误差的测量结果.

有效数字的位数与小数点的位置无关.例如，1. 23 与 123 同是 3 位有效数字.

关于“0”是不是有效数字的问题，可以这样判别：从左往右数，以第一个不为零的数字为

准，其左边的“0”不是有效数字，其右边的“0”是有效数字. 例如，0. 0123 是 3 位有效数字，

0. 01230是 4 位有效数字. 作为有效数字的“0”，不可省略不写. 例如，不能将1. 3500 cm写作

1. 35 cm，因为它们的准确程度是不同的.

有效数字的位数多少大致反映相对误差的大小.有效数字的位数越多，则相对误差越小，

测量结果的准确度越高.

2. 如何确定有效数字

（1）当给出（或求出）不确定度时，测量结果的有效数字由不确定度来确定.由于不确定度

本身只是一个估计值，一般情况下，不确定度的有效数字只取一位.测量值的最后一位要与不

确定度的最后一位取齐，例如（1. 00 ± 0. 02）cm.一次直接测量结果的有效数字可以由仪器允

差或估计的不确定度来确定；多次直接测量结果（算术平均值）的有效数字，由计算得到的算

术平均值的不确定度来确定；对于间接测量结果的有效数字，也是先算出结果的不确定度，再

由不确定度来确定.

（2）当未给出（或未求出）不确定度时，运算结果的有效数字的位数也不能任意选取.

对于直接测量量，在一般情况下，有效数字取决于仪器的最小分度，是否估读以及估读的

程度.

对于间接测量量，其有效数字位数由参与运算的各直接测量量的有效数字位数以及运算

方式来估计.例如，可以认为 2. 2 + 0. 2143 中，第一个数的误差在十分位上，它远大于第二个数

的误差，因此运算结果就不应写成 2. 4143，而应写成 2. 4.

对于加减类型的运算，由于运算结果的不确定度总是大于或等于各运算分量中最大的不

确定度，所以运算结果的有效数字位数应由这个具有最大不确定度的分量来决定，即运算结果

的末位应与末位最高的数的末位取齐.例如，

432. 3 + 0. 1263 - 2 = 430.

对于乘除类型的运算，由于运算结果的相对不确定度总是大于或等于有效数字位数最少

的分量的相对不确定度，所以运算结果的有效数字位数应与有效数字位数最少的分量相同.例

如，

48 × 3. 2345
（1. 73）2 = 52.

当运算结果的第一位数是 1，2，3 时，可以多保留一位有效数字.例如，

6. 3 × 4. 3 = 27. 7.
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以上运算规则是粗略的，只是对有效位数的一种估计.只有不确定度才是决定有效数字位

数的严格依据.

五、举例

下面将通过一道例题对讲过的内容以及其他有关的运算方法加以具体说明.

例 测定一个合金圆柱体的密度 ρ，并求其标准不确定度 σρ.

先用物理天平称这个圆柱体的质量，得到 m = 14. 00 g，只称一次，天平称衡的极限不确定

度（允差）为 0. 04 g.再用螺旋测径器在不同位置测其直径 D，并用游标卡尺在不同位置测其高

度 H，分别各测 6 次，数值如下：

D/cm 1. 0502 1. 0488 1. 0516 1. 0480 1. 0495 1. 0470

H/cm 2. 000 2. 002 1. 998 2. 000 2. 000 2. 002

解 （1）计算 D的算术平均值 D及其标准差 σ
D
.

按式（1. 2）有

D =
1
6
（1. 0502 + 1. 0488 + 1. 0516 + 1. 0480 + 1. 0495 + 1. 0470）cm = 1. 049 18 cm

这里，D比各测量值多取了一位有效数字.因为如果测量量 N的离散程度较小，则 σ
N
有可能

会较小.根据不确定度有效数字位数的原则，首先，N的有效数字位数比单次测量值的有效数

字多保留一位；当求出 σ
N
之后，再来确定 N的有效位数.这也反映了多次测量可以减小偶然

误差的规律.

按式（1. 4）有

σ
D

= 6. 7 × 10 - 4 cm = 0. 0007 cm.

根据不确定度确定有效数字位数原则，有

D = D ± σ
D

=（1. 0492 ± 0. 0007）cm.

（2）计算 H的平均值及其标准差 σ
H
.

同（1）中计算的相似，可以得到

H =
1
6
（2. 000 + 2. 002 + 1. 998 + 2. 000 + 2. 000 + 2. 000）cm = 2. 0003 cm，

σ
H

= 6. 1 × 10 - 4 cm = 0. 0006 cm.

因此

H = H ± σ
H

=（2. 0003 ± 0. 0006）cm.

（3）计算 σm.

如果 ρ的不确定度用标准不确定度 σ 表示，m的极限不确定度也应化为标准不确定度

σm.由于 m为一次测量量，按均匀分布处理有 e 槡= 3σ，因此

σm =
0. 04

槡3
g≈0. 02 g，

m ± σm =（14. 00 ± 0. 02）g.

（4）计算合金圆柱体密度 ρ.
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由步骤（1）～（3）的计算可以得到

ρ =
4m

πD2 H
=

4 × 14. 00
π（1. 0492）2 × 2. 0003

g/cm3 = 8. 094 g/cm3 .

这里，常数的误差可以忽略不计，它的有效数字可以认为是任意的.对于 π，槡2等无理数，参与

运算所取值的位数应比运算结果的有效数字多取一位.

（5）计算 σρ.

由表 1. 1 的有关公式可得

σρ

ρ
=

σm( )m

2

+
2σ

D( )D

2

+
σ

H( )H槡
2

=
0. 02( )14

2

+
2 × 0. 0007( )1. 0

2

+
0. 0006( )2. 0槡

2

= 0. 0020，

因此 σρ = 8. 1 × 0. 0020 g/cm3 = 0. 016 g/cm3≈0. 02 g/cm.

在计算时 σρ /ρ时，由于不确定度的有效数字只取一位，所以 m，D，H只取两位有效数字就

足够了，σρ /ρ也保留两位有效数字.

（6）最后的运算结果.

由步骤（4）和（5）的计算可以得到

ρ ± σρ =（8. 09 ± 0. 02）g/cm3 .

六、用最小二乘法作直线拟合

假设我们测得了一个质点运动的一组速度 v与时间 t的数据：

v = y1，y2，⋯，yk，

t = x1，x2，⋯，xk.

图 1-3 最小二乘法作直线拟合示意图

我们猜想这可能是一个匀变速运动，虽然这些测量点并不严

格地分布在直线上，这可能是由于测量误差的影响造成的.

于是我们就可以参考这些点画出一条直线，使测量点（x1，

y1），（x2，y2），⋯均匀分布在直线的两边，如图 1-3 所示.这条

直线可用下式描述：

y = b1 x + b0， （1. 5）

它的斜率 b1 就是待测的加速度，截距 b0 就是待测的初速度.

但是，由于作图的方法是很粗略的，而且在“使测量点均

匀分布在直线两边”这样一个原则下作出的直线并不是唯一

的，所以我们需要一种更确切的解析方法和一个判断准则.常用的准则是：使图中各测量点沿

垂直于 x轴的方向到该直线的距离的平方和最小，因此这种方法叫做最小二乘法.测量点在图

上到 x轴的垂直距离分别是 y1，y2，⋯，yk；直线在相应横坐标处到 x轴的垂直距离是

b1 x1 + b0，b1 x2 + b0，⋯，b1 xk + b0，

所以各测量点沿垂直于 x轴的方向到直线的距离的平方和为
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ε = ∑
k

i = 1

［yi -（b1 xi + b0）］
2 .

现在，我们要选择一条直线使 ε 最小.在我们的直线解析式（1. 5）下，所谓选择直线就是

选取适当的 b1 和 b0，使 ε最小（由于数学知识的限制，这里不介绍具体推导，只给出结论供使
用）：

b1 =
xy - x y

x2 -（x）2，

b0 = y - b1 x
{

，

（1. 6）

其中

x =
1
n ∑

n

i = 1

xi， y =
1
n ∑

n

i = 1

yi， xy =
1
n ∑

n

i = 1

xiyi， x2 =
1
n ∑

n

i = 1

x2
i .

于是我们就由自变量 x的测量值 x1，x2，⋯，xk 及其对应的函数 y的测量值 y1，y2，⋯，yk 求出了

一条直线（式（1. 5）），这条直线能使函数的测量值偏差的平方和最小.这种方法也叫做一元线

性回归.式（1. 5）叫做回归方程或回归直线，b1 叫做回归系数.

我们还可以提出一个更基本的问题，即用线性关系来描述这组自变量的测量值 x1，x2，⋯，

xk 和函数值 y1，y2，⋯，yk 是否合适？这一点是用相关系数 r来检查的，它用来描述 x与 y量线

性关系的密切程度：

r =
xy - x y

［x2 -（x）2］［y2 -（y）2槡 ］
=

∑
n

i = 1

（xi - x）（yi - y）

∑
n

i = 1

（xi - x）2∑
n

i = 1

（yi - y）槡
2

， （1. 7）

其中 - 1≤r≤1. r表征两变量 y与 x的相关程度： r 的数值越大，x与 y的线性关系越密切；

r 的数值越小，x与 y的线性关系越松散. 当 r = 0 时，称为完全不相关或称 y与 x无关. 当

r = 1 时，表明全部（xi，yi）（i = 1，2，⋯，k）在一条直线上.

【实验内容】

用螺旋测径器测量小钢球的体积 V并计算其结果的不确定度 V ± σV（要求正确使用螺旋

测径器）.

零点为 d0 = cm.

测量次数 1 2 3 4 5 6 平均值
标准不

确定度 σ
d

修正零点后的

平均值 d

d /cm

测量结果为

d ± σ
d

= cm，

计算结果为

V=
1
6
πd3 = cm3，

σv = （列出计算公式）= cm3，
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V± σv = cm3 .

【练 习 题】

1. 改正下列表述中的错误.

（1）0. 1030 kg的有效数字是三位.

（2）12 km ± 100 m.

2. 设直接测量物理量的数值和不确定度都已知，分别按极限不确定度和标准不确定度计算

出下列间接测量物理量的不确定度公式（按函数形式选择不确定度或相对不确定度公式之一）.

（1）N = A+ B/2 - 3C；

（2）g = 2h / t2 .

3. 指出下面不确定度表达式中的错误，并改正（按算术合成方式计）：

E =
4ρl2

λab3，
eE

E
=

eρ
ρ

+
el

l2 -
eλ
λ

-
ea

a
-

eb

b3 .

4. V的测量值及其标准不确定度如下：

V=（1000 ± 1）cm3，

求 1 /V及其标准不确定度.

【参考书目】

［1］ 吕斯骅，段家忯主编.新编基础物理实验.北京：高等教育出版社，2005

［2］ 梁秀慧，刘雪林，曾贻伟.奥林匹克物理实验.北京：北京大学出版社，1994
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实验二 在气轨上研究瞬时速度

【目的要求】

1. 用极限法测定瞬时速度；

2. 深入了解平均速度和瞬时速度的关系；

3. 用作图法（外推）和最小二乘法处理数据.

【仪器用具】

气轨，滑块，光电计时器（包括光电门），不同宽度的 U形挡光片，不同厚度的垫块，游标卡

尺.

【仪器描述】

气轨是用一根约 2 m长的三角形铝管制成的，其中管的一端堵死，另一端用软管与气源相

连，管的两个斜向上的侧面上各钻有两排小孔，空气从中喷出.整个气轨安装在“口”字形铸铝

梁上，梁的下面安装有用来调节气轨水平程度的螺丝（见图 2-1）.

1. 堵头；2. 缓冲弹簧；3. 导轨；4. 喷气小孔；5. 碰簧 6. 滑块；7. 挡光刀片；

8. 聚光灯泡；9. 光电管；10. 标尺 11. 进气嘴 12. 压力测定孔；13. “口”字形铸铝梁；

4. 支脚调节螺丝；15. 座垫；16. 垫块；17. 调整螺杆；18. 光电计时器.

图 2-1 气轨

图 2-2 U形挡光片

由合金铝制成的滑块可以放在气轨的两个喷气侧面上，滑块的内表

面经过精密加工与气轨的两侧面精确吻合. 当气轨内的空气由小孔喷出

时，在滑块与气轨之间就形成了一层很薄的气垫，使滑块“飘浮”在气垫

上，因此滑块运动时受到的摩擦力很小.

气轨的一侧安装有两个位置可以移动的光电门，光电门由一个光电

二极管和一个小聚光灯泡组成，其中灯泡的光束对准光电二极管.光电二

极管与一台光电计时器相连接.计时是由光电二极管和 U形挡光片控制

的.挡光片（见图 2-2）装在滑块上，随滑块一起在气轨上运动. 挡光片上此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com


