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编写说明

全国小学生数学奥林匹克竞赛是当前我国在小学生中开展

素质教育的最高层次的学科知识竞赛。它注重能力的考核，内

容广泛，命题新颖，思路开阔，对学生创新能力的培养和发散

思维的训练具有极强的指导作用。近几年的全国各省市小学数

学奥赛试题，都强调了紧扣新课标要求，与小学数学教学内容

相结合的命题特点。因此掌握奥数试题的解题思路和答题技

巧，不但对参加奥数、奥赛学有余力的同学培养冲刺竞赛奖牌

的能力很有帮助，就是对一般学生补充深化课本知识、开拓思

维也大有裨益。

为此我们编写了这套《奥赛典型题举一反三》丛书，本

书具有以下特点：

1. 权威性

丛书总主编单墫为国家著名奥赛教练员，南京师范大学教

授，博士生导师。曾任国家数学奥赛教练组组长，中国数学奥

林匹克代表队领队。全书所有参加编写的人员都是国家、省级

奥赛优秀教练员，有着丰富的奥赛指导经验和奥赛图书编写经

验，它们指导的学生在各种竞赛中都取得了优异的成绩。

2. 系统性

本书不同于一般的竞赛试题汇编和单纯的方法讲解，而是

将所学内容按竞赛中常见的典型题归纳整理，由浅入深、循序

渐进。读者通过对典型题的学习，举一反三即可系统掌握所学

内容。



3. 全面性

（1）能力培养全。本书对学生的思维能力、实验能力、

观察检测能力、想象能力、自学能力等多方面能力进行培养训

练，全面开发学生智力。（2）题型收录全。本书类型齐全，

覆盖面广，全书悉数收入数学奥赛的热点题、开放题、经典

题、与 STS联系题，以拓宽学生视野，开拓学生思路。（3）

解答提示全。本书不但对精选的典型例题有详尽的分析解答，

对一般习题也有详尽的解答提示，便于学生自学、自测。

4. 实用性

本书各章节编排与小学教学内容同步，编排科学、体例新

颖。全书均设有（1）知识·规律·方法。归纳知识要点，总

结一般规律，提炼基本方法。（2）范例·解析·拓展。精选

典型范例，深入分析讲解，纵向思维拓展。（3）检测·反
馈·应用。选编一定量的与本章内容密切相关、难度适中、有

较好区分度的习题，检测知识掌握情况，提高解题能力。（4）

思路·点拨·详解。为师、生讲解练习之用，附详细解题过

程，点拨思路、指导方法，每份试题实际上就是名师的辅导。

书后所附的模拟试卷是在认真研究了近几年全国数学奥赛试题

的指导思想、命题特点、题型配置的基础上精心设计的，供学

生在复习训练结束时自我检测。

限于我们的水平，书中疏漏之处恐难避免，恳请各位

读者批评批正。

编 者
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第一单元 混合运算的巧算

计算是数学的基础，在计算中，我们既要做到正确，还要做到快速、巧

妙，这样不仅能节省计算时间，还能提高分析问题的能力，促进智力发展。

在巧算中，除了要用到同学们已经熟悉的加法交换律、加法结合律、

乘法交换律、乘法结合律、乘法分配律外，还会用到下面的运算性质：

1.加减法运算的性质：

（1）a + b - c = a - c + b

（2）a +（b - c）= a + b - c

（3）a - b - c = a - c - b

（4）a -（b + c）= a - b - c

（5）a -（b - c）= a - b + c = a + c - b

2.乘除法运算的性质：

（1）a ÷ b ÷ c = a ÷ c ÷ b = a ÷（b × c）

（2）a × b ÷ c = a ÷ c × b = b ÷ c × a

（3）（a × b）÷ c = a ÷ c × b = b ÷ c × a

（4）a ×（b ÷ c）= a × b ÷ c = a ÷ c × b

（5）a ÷（b ÷ c）= a ÷ b × c = a × c ÷ b

（6）a ÷ b =（a × n）÷（b × n）=（a ÷ n）÷（b ÷ n）
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3.乘除分配性质：

（1）（a - b）× c = a × c - b × c

（2）（a + b）÷ c = a ÷ c + b ÷ c

（3）（a - b）÷ c = a ÷ c - b ÷ c

上面的这些性质可以看成数学公式，它们可以从左到右顺着用，也可

以从右到左反着用。另外还要注意：除数不能为零，小学阶段被减数也不

能小于减数。

对于以上的这些运算规则，同学们不用死记硬背，而是要通过例题加

以应用、比较和区别，掌握其中的规律，做到灵活运用。

例 1 计算（1）9 + 99 + 999 + 9999 + 99999

（2）1999 + 1998 - 1997 - 1996 + 1995 + 1994 - 1993 - 1992 + 1991 +

1990

（1）解析 此题中所有加数都是由数字 9 组成的，因此我们考虑用

凑整法。例如把 9 转化成 10 - 1，99 转化成 100 - 1，⋯⋯

解 9 + 99 + 999 + 9999 + 99999

=（10 - 1）+（100 - 1）+（1000 - 1）+（10000 - 1）+（100000 - 1）

= 10 + 100 + 1000 + 10000 + 100000 - 5

= 111110 - 5 = 111105

（2）解析 此题中前后两个数的差都是 1，我们可以利用加减法的运

算性质，使前后两个数相减。

解 1999 + 1998 - 1997 - 1996 + 1995 + 1994 - 1993 - 1992 + 1991

+ 1990

= 1999 +（1998 - 1997）-（1996 - 1995）+（1994 - 1993）-

（1992 - 1991）+ 1990

= 1999 + 1 - 1 + 1 - 1 + 1990

= 1999 + 1990
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= 3989

拓展 计算（1）35 + 66

（2）9998 + 3 + 99 + 998 + 3 + 9

答案提示 题目中没有能够凑成整十、整百、整千⋯⋯的数，但是有

些数很接近，我们可以把（1）中的 35 分解成 1 + 34，这样 34 就可以与 66

凑成整百了，（2）中的 3 可分解成 2 + 1，分别加到它前后的数上凑整。

解 （1）35 + 66

= 34 + 1 + 66

=（34 + 66）+ 1

= 100 + 1

= 101

（2）9998 + 3 + 99 + 998 + 3 + 9

= 9998 + 2 + 1 + 99 + 998 + 2 + 1 + 9

=（9998 + 2）+（1 + 99）+（998 + 2）+（1 + 9）

= 10000 + 100 + 1000 + 10

= 11110

例 2 计算 25 × 96 × 125

解析 在乘法计算时，如果两数的乘积是整十、整百、整千的数，可以

依据乘法的交换律和结合律把它们先乘起来。在题中，没有能与 25 和

125 相乘凑整的数，我们可以考虑把 96 分解成 4 × 3 × 8，以便把 4 与 25、8

与 125 结合起来先乘。

解 25 × 96 × 125

= 25 ×（4 × 3 × 8）× 125

=（25 × 4）× 3 ×（8 × 125）

= 100 × 3 × 1000

= 300000

拓展一 计算 400000 ÷ 125 ÷ 25 ÷ 32

答案提示 400000 ÷ 125 ÷ 25 ÷ 32

= 400000 ÷（125 × 25 × 32）

= 400000 ÷［125 × 25 ×（4 × 8）］
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= 400000 ÷［（125 × 8）×（25 × 4）］

= 400000 ÷（1000 × 100）

= 400000 ÷ 100000

= 4

拓展二 计算 63 × 275 ÷ 7 ÷ 11

答案提示 63 × 275 ÷ 7 ÷ 11

=（63 ÷ 7）×（275 ÷ 11）

= 9 × 25

= 225

拓展三 计算 123 × 456 ÷ 789 ÷ 456 × 789 ÷ 123

答案提示 123 × 456 ÷ 789 ÷ 456 × 789 ÷ 123

=（123 ÷ 123）×（456 ÷ 456）×（789 ÷ 789）

= 1

拓展四 计算11⋯{11
100个1

22⋯{22
100个2

÷ 33⋯{33
100个3

答案提示 11⋯{11
100个1

22⋯{22
100个2

÷ 33⋯{33
100个3

= 11⋯{11
100个1

22⋯{22
100个2

÷（11⋯{11
100个1

× 3）

= 11⋯{11
100个1

22⋯{22
100个2

÷ 11⋯{11
100个1

÷ 3

= 1 00⋯{ 099个0
2 ÷ 3

= 33⋯{33
99个3

4

例 3 （1）计算 483 × 101 - 483 （2）34 × 172 - 17 × 71 × 2 - 34

（1）解析 运用乘法分配的性质，将 483 看作 483 × 1。

解 483 × 101 - 483

= 483 × 101 - 483 × 1

= 483 ×（101 - 1）

= 483 × 100

= 48300

（2）解析 我们可以把这个算式看作“34 × 172”、“17 × 71 × 2”和

“34”这三部分。在“34 × 172”和“34”中都有因数“34”，而“17 × 71 × 2”

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com
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中“17 × 2”的积也是 34，所以可有以下的巧算过程。

解 34 × 172 - 17 × 71 × 2 - 34

= 34 × 172 - 34 × 71 - 34

= 34 ×（172 - 71 - 1）

= 34 × 100

= 3400

拓展一 计算 9999 × 9999 + 19999

答案提示 9999 × 9999 + 19999

= 9999 × 9999 + 9999 + 10000

= 9999 × 9999 + 9999 × 1 + 10000

= 9999 ×（9999 + 1）+ 10000

= 9999 × 10000 + 10000 × 1

=（9999 + 1）× 10000

= 100000000

拓展二 计算 9999 × 2222 + 3333 × 3334

答案提示 此题中如果直接乘，数目较大，容易出错。有没有简便的

算法呢？研究算式中的两部分，可以发现 9999 = 3333 × 3，这样，规律就

出现了。

9999 × 2222 + 3333 × 3334

= 3333 × 3 × 2222 + 3333 × 3334

= 3333 × 6666 + 3333 × 3334

= 3333 ×（6666 + 3334）

= 3333 × 10000

= 33330000

拓展三 99⋯{ 91992个9
× 99⋯{ 91992个9

+ 1 99⋯{ 91992个9
的末尾有多少个 0？

答案提示 利用乘法分配律将99⋯{ 91992个9
×99⋯{ 91992个9
变为99⋯{ 91992个9

×（1 00⋯{ 01992个0
- 1），

即可求出结果。

解 99⋯{ 91992个9
× 99⋯{ 91992个9

+ 1 99⋯{ 91992个9
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= 99⋯{ 91992个9
×（1 00⋯{ 01992个0

- 1）+ 99⋯{ 91992个9
+ 1 00⋯{ 01992个0

= 99⋯{ 91992个9
00⋯{ 01992个0

- 99⋯{ 91992个9
+ 99⋯{ 91992个9

+ 1 00⋯{ 01992个0

= 99⋯{ 91992个9
00⋯{ 01992个0

+ 1 00⋯{ 01992个0

= 1 00⋯{ 01992个0
0⋯{ 01992个0

= 1 00⋯{ 03984个0

答：末尾有 3984 个 0。

例 4 不用笔算，你能指出下面哪道算式的得数大吗？请说明理由。

A= 543 × 546，B = 544 × 545

解析 两道题目中的因数都比较大，经过观察可知：A的第一个因数

比 B的第一个因数小 1，但 A的第二个因数比 B的第二个因数多 1，我们

可以利用乘法分配律，将两个算式恒等变形后，再去比较算式得数的大

小。

解 A = 543 × 546

= 543 ×（545 + 1）

= 543 × 545 + 543

B = 544 × 545 =（543 + 1）× 545 = 543 × 545 + 545

因为 543 < 545，所以 543 × 545 + 543 < 543 × 545 + 545，A< B。

拓展一 不用笔算，请你指出下面哪道算式的得数最小，并说明理由。

（1）361 × 369 （2）362 × 368 （3）363 × 367

（4）364 × 366 （5）365 × 365

答案提示 观察 5 个算式，可以看出每个算式中只有个位上的数字

不同，而 1 ～ 9 各数字也按由两头向中间的顺序（1 和 9，2 和 8，3 和 7，4 和

6，5 和 5）分别搭配，我们可以利用乘法分配律，将各算式恒等变形。先比

较 361 × 369 和 365 × 365 的大小。

（1）361 × 369

= 361 ×（365 + 4）

= 361 × 365 + 361 × 4

（5）365 × 365

=（361 + 4）× 365

= 361 × 365 + 4 × 365

因为 361 × 4 小于 4 × 365，所以第（1）个算式小于第（5）个算式。
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再比较 361 × 369 和 362 × 368 的大小：

（1）361 × 369

= 361 ×（362 + 7）

= 361 × 362 + 361 × 7

（2）362 × 368

= 362 ×（361 + 7）

= 362 × 361 + 362 × 7

因为 361 × 7 小于 362 × 7，所以第（1）个算式小于第（2）个算式。

同理（1）算式小于第（3）、第（4）个算式（同学们可自己验证一下）。

可见，第（1）个算式 361 × 369 最小。

拓展二 通过以上两题，你能发现什么规律？

答案提示 在上面两题中，相乘的两个因数的和都相等。可见，将一

个整数拆成两个整数，这两个整数的差越小，它们的乘积就越大。

如：100 = 10 + 90 = 20 + 80 = 30 + 70 = 40 + 60 = 50 + 50，则 50 × 50 的

积最大。

例 5 利用九余数验算下面的加、减、乘、除。

（1）437 + 506 = 943

（2）6332 - 4748 = 1584

（3）68 × 95 = 6460

（4）3470 ÷ 73 = 47⋯⋯39

（5）8339 ÷ 87 = 95⋯⋯74

解析 我们可以利用九余数方法验算多位数的加、减、乘、除。一般

要先算出每个数各位上的数字和，再用这个和减 9，和中一共有几个 9 就

减去几个 9，最后再比较剩下来的几个数是否构成相同运算的等式。

解 （1） 437

↓
（14 - 9）

↓
5

+ 506

↓
（11 - 9）

↓
2

= 943

↓
（16 - 9）

↓
7

因为 5 + 2 = 7，所以计算正确。

（2）
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6332

↓
（14 - 9）

↓
5

- 4748

↓
（23 - 9 × 2）

↓
5

= 1584

↓
（18 - 9 × 2）

↓
0

因为 5 - 5 = 0，所以计算正确。

（3） 68

↓
（14 - 9）

↓
5

× 95

↓
（14 - 9）

↓
5

= 6460

↓
（16 - 9）

↓
7

因为 5 × 5 - 9 × 2 = 25 - 18 = 7，所以计算正确。

（4） 3470

↓
（14 - 9）

↓
5

÷ 73

↓
（10 - 9）

↓
1

= 47

↓
（11 - 9）

↓
2

⋯⋯ 39

↓
（12 - 9）

↓
3

因为 1 × 2 + 3 = 5，所以计算正确。

（5） 8339

↓
（23 - 9 × 2）

↓
5

÷ 87

↓
（15 - 9）

↓
6

= 95

↓
（14 - 9）

↓
5

⋯⋯ 74

↓
（11 - 9）

↓
2

因为 6 × 5 + 2 = 32，32 - 9 × 3 = 5，所以计算正确。

1.用简便方法计算。

（1）8 + 98 + 998 + 9998 + 99998
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（2）808 × 125

（3）461 + 5 × 4610 + 461 × 49

（4）150 ÷ 8 + 228 ÷ 8 + 22 ÷ 8

（5）478 - 649 + 199 + 449

（6）837 -（843 - 263）- 157

（7）75000 ÷ 125 ÷ 15

（8）42 × 68 + 61 × 68 - 3 × 68

（9）15 ÷（9 ÷ 11）÷（11 ÷ 34）÷（34 ÷ 63）

（10）9999 × 7778 + 3333 × 6666

（11）11 × 11 × 11 - 11 × 11 - 10

（12）1997 × 1999 - 1996 × 2000

（13）76000 ÷ 1 00⋯{ 0100个0
× 2 00⋯{ 098个0

（14）3 + 33 + 333 +⋯ + 33⋯{ 39个3

（15）1 ÷（2 ÷ 3）÷（3 ÷ 4）÷（4 ÷ 5）÷（5 ÷ 6）÷（6 ÷ 7）÷（7 ÷ 8）

（16）66⋯{ 61997个6
× 66⋯{ 61996个6

7

（17）22222 × 22222

（18）999 × 99 × 9

（19）（702 - 186 - 414）÷ 3

（20）7227 ÷ 73

（21）94 × 9595 - 95 × 9494

2.不用笔算，比较下面两个积的大小。

（1）A= 123456 × 654321

B = 123455 × 654322

（2）a = 85764329 × 13578642

b = 85764324 × 13578647

3.利用九余数法验算下面各题。

（1）3264 + 1265 = 4529 （2）8711 - 3517 = 4994

（3）126 × 39 = 4914 （4）2154 ÷ 58 = 38

（5）10004 ÷ 254 = 39⋯⋯98
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1.（1）8 + 98 + 998 + 9998 + 99998

=（10 - 2）+（100 - 2）+（1000 - 2）+（10000 - 2）+（100000 -

2）

= 10 + 100 + 1000 + 10000 + 100000 - 2 × 5

= 111110 - 10

= 111100

（2）解法一 808 × 125

=（800 + 8）× 125

= 800 × 125 + 8 × 125

= 100000 + 1000

= 101000

解法二 808 × 125

=（101 × 8）× 125

= 101 ×（8 × 125）

= 101 × 1000

= 101000

（3）461 + 5 × 4610 + 461 × 49

= 461 × 1 + 50 × 461 + 461 × 49

= 461 ×（1 + 50 + 49）

= 461 × 100

= 46100

（4）150 ÷ 8 + 228 ÷ 8 + 22 ÷ 8

=（150 + 228 + 22）÷ 8

= 400 ÷ 8

= 50

（5）478 - 649 + 199 + 449

此为试读,需要完整PDF请访问: www.ertongbook.com


